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SERENISSIMO PRINCIPI

D.JOANNI GASTONI
MEDICEO

Pifanz Univerfitatis Patrono Amplid^ma

GUIDO GRANDUS FELIQTATEM.

Efperata erae ruperioris aevi Georoe^

tris
,
quz per tot faecula irrito labo-

re quzfira fuerat, Circuli& Hyper-

bolx Quadratura : cutn tandem, fe-

licibus aufis
,
recentiores Mathema-

tici
^
novis methodis hujus Scientix

pomaeria in immensum ampliare^

tentantes
,
repagtdum hoc progredibus fuis oppofi-

tum removere conati , ab ipfomet Infinito fuppetias^

implorarunt. Vix adejuscdicaciflimz potentiz fami-

liarem confuetudinem admidi erant, cum fc ad defi-

deratam votorum metam perdu£Ios tandem agnove-

runt: {fatim enim patuit, tfuffra inter finitorum ter-

minorum anguftia&haffenus inveRigatumfuidc, quod
2 uni-

GUIDO



(«V.) -

unic^ in ipfiufmet Infiniti vado, & profundo finu la-

tebat. Scilicet, quemadmodum alia Problemata
, fu-

apte natura, plana fune, alia folida, quaedam etiam fu-

penoris
,
ftd tamen finiti, gradus, ut propterci, qu*

primi genens iunt, per iolas limphceslmcas , re^am

,

& circularem , in plano ortum habentes , expediri

queant
,
quae ad fecundam clafTem pertinent per co-

nicas fe^liones, e folidcrrum fupcrficie progenitas
,
re-

solvi debeant, quae denique in tertia funt differentia,

lineas magis compofitas , five altioris gradus
, ad fui

enodationem requirant: ita ea efl Circuli , & Hyper-
bolae indoles, ut dimenfio utriufque nonnifi per infi-

nitam fenem quadrabilium terminorum traclari pof-

fit
,
nullaque geometrica linea, quantumvis elevati

ordinis
, & per aequationem quotlib^t dimenfionum_.

exprimenda , fe definiri patiatur .'Hoc admirabilc_>

Q^iadraturae genus ,
cum per fefe elegantiffimum (it,

& ad prayim etiam ,
aproximatione quamlibuerit exa-

^a, fatis accomodatutn, per ambages tamen, Sf my-
deria dumtaxat analyticarum-exprefrionum,afummis

Viris propofitum fuerat, unde pleniorem
,
clariorem-

qiK geometricam demondrationem adhuc defiderare

videbatur. Qyod otm ego ante fcptenRium przditc-

rim, tuoque Augufio Nomini, ScrenifTtme Princeps,

libellum de hoc argumento editum confecraverim

,

placuit nunc.eundem in ampliorem, & commodio-
rem formam redarum, tuis iterum oculis fidere

,
ac

potcntiffimo Patrodnio tuo fecundam hanc editio-

nem patiter communire. Hanc tum figurae fuis locis

refti-
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( V.
)

reftitutac ,
tum plurima de novo addita ,

vel uberius

illulirata commendant : inter quae ,
lum a Q. V.Re-

nato des Cartes propolita Circuli quadratura
,
per

infinitam rc£langulorum feriem procedens ,in pofinu'

mis ejus operibus
,
polt primam mei Hbelli editionem,

publicata , ^ me dcmonllratur, aliacque tum Cffculi

,

tum Hyperbolae quadraturae noftrae
,
per infinitas ra-

tiones componentes determinatae ,
adic£bc funt , ac

denique Appendix altera accefiit de Transformatione

curvarum linearum, & fuperficierum in alias aequa-

les infinitis modis perficienda
,
quam XX Theorema-

tibus maximi generalibus comprehendi . Praecipuum

tamen totius operis decus , 5: ornamentum ex am-

pliflimae ProtcAionis tu^ honore, Pnoceps Serenilfi-

me, dimanat
,
qui pro tua benignitate, & fapicntia,

meos, ad promovendam Geometriam conatus exci*

pere ,
fovere

,
probare non dedignaris , ut, dum hujus

fublimifiimae Scientiae iludia obi in pretio
,
& deliciis

elTe demonftras ,
eadem a calumniis, Stdctrailionibus

male feriatorum hominum tua vindices au^loritate

,

corumque cultum , univerfx Rcipublicx adeo profu-

turum, tuo et exemplo commendes, & praefidio con-

firmes . V ale , .

AD
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( vi. )

AD EUNDEM
SERENISSIMUM

PRINCIPEM
PRIORIS EDITIONIS NUNCUPATIO.

^ ^ ^
Liber y Etrufci qub te Spet Altera 'Rfgm,

Et MEDICUM Surfis Gloria GASTO njocat.

Sive illum invenias
y
Natura arcana moventem

y

CompleBi veteres mente
, mvofque Sophos

,

Sive Syracujti
,
Tergaive arte Magijiri

. ^

Conica regali ducere Jtgna manu
y

Seu Divina Sacra verfantem Dogmata Legis y

Et Fidei fasios ,
ac monumenta Tatrum ,

Magni Animi Genium pro me venerare
y
meique

Obfequii per te Tignus habere jube

.

Hinc memora
,
ut dtfcant quadrato limite claudi ,

Cyclus
y
tSf excejjus Seflio nomen habens

,

Implicet innumeras quamvis menfura figuras ,

Non definitis fignificanda notis.

Idem Mquus judex
y
Mxcenas Optimus idem

LeUo operi laudem
, Trafidiumque dabit

EjUs CS* Aufpiciis tibi mox fperare licebit

,

Et Famam
, C5' quidquid non tuus AuSlor habet,

Ibis
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(vli.)

Ibis ah invidia faltem difcrimine purus

,

A>c, Tanto ilUifiris Nomine
^
vilis eris,

Nam licit hac tremes, ipsa vulgo incognita rifum,

Contemptumue rudi a plebe referrefolent

,

Atfte aliquis te Rhetoricas quadrare Figuras

,

In primo frontis limine
,
crediderit

,

Tanta faendarum tenet ignorantia rerum

Suos apina
,
^ trica pafcere fape folent !

Cum tamen d Magno te quis GASTONE probart

Audiet, aut tantum promervijfe legi,

Nonnihd abiehlo fub cortice inefe putabit.

Et Tretium Tanti Trincipis addet Amor

.
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Typographus Ledlori.'

A b An^rh Amjco nommlfa cotle^a? fuerant Gl»riflimer«iii Vimnim hono-
rifica.T)tfttni9oU»quc ut phd^i cdtta.opera Mathematica Patris Grandi,

tanquam profuodifliina. & maximi ingenipfa ,
fummoqne cum Legentium fruAo

c¥o<uenda, eximti celct^rapt; ita hoc ipfm;n OpuC^ulucn Geometricum i^velut di-

gnum ejurdem Mentis fftum oppornioe commeodaiTent. Sed,. renuente Auroris
modeftia, ut quidpiam.riHC^,LaDd^, v<ei CK. AAtf LTp£isai6b)u>vel ex Ephe-
meridibus Parinenuum

,
aut^Tievoltjenfmqi

,
vel ex alus Cele^rtimis Mathema-

ticis
, Italis « Gallis ,

Anglit /Germanis ,'qm thm In OpenEus «^jt»»v tiim in Epi-
fl)lis ad Varios Ccriptif» e^us cumElo^a mettUOerM , hoc loco exCcriberetur , ejus

iudihus ohreqiiendum,.ejufqtie'gehid'ihdQrgMdum fuit.Qyia tamefi inejufdem
Amici manos Exemplat vc«erat.ele|Mtiiim clanc

Memoriz Pater FrancifcutAdaini, inGeornetricisy & Algebraticu ftudiu apprime
ver fatus, ad ipfum AuAoremnotrum.4nhoc Opui^to £ci;j(tfcxnr««tadcm nulU^
tenus pretermittenda eife duxit , atque h\cobinine,cum bona Au^ris n^ri venia,

inferendi tulTit. Occaftoipfa icribendi h»o AiMof«ideni44iri Ada-
mo Anno. 1703- XUbeUumhimc.fqUJJljdc‘CKUH»^HypctbqI«<I^ratura per
inRnitas Hyperbotas, St Parabolas, uieii lypis tUnceaudhti ^iduPhac Epigri-
phe Catulliini) quz.in nomine Adamr luderet:

Cur d9/$o Upidum novum Ltbellwnf*
Primo n^mpe Hominum , Fatrum^fue Pfimo .

Statim itaq. perlego avidilhm^ ex more Libro, P.Adamus feqoentiOdcrefpondit.

ADMODUM REVERENDO PATRI D, GUlDONt CRAKDO
Mon.ichoCamjilduUnfi i Fr, Franrifcy

^ E^metfijrum MjiX/me , M.tximc

ijurio Sophorum^ Maxim
Tiff maxmjtff» tam promfrfit

^

Nte fjtit eJI tthiGRANDE numen

Unius 6* TrrniW Deeuf wu/r? ,

Sci^Hs Cnit dat i‘e fntj nee minor
Evtiit . har nil diminuUtty

Te voluit decorare Laude,

Wc cunFia rerum fcire reconditu ,

.

Hic Scita fato promere fd^ine f

Metiri bic InsmenCum ^dedftcfue

Innuinerat numerare parter.

Antouiut.AdAtniut Msnoritu . 5« !>•

.

In fe fitpeudum Oonica fe^itn
Qutd^uid recondit ^ifuid/^uiA ^omniti

SecA'iiium mfihttui Chdo
* Ijle tibi rcjrrat }^\agtfler.

Novum Libellum nunc lepidum mihi ^

milfe^tmrAi trxfiat Hyperiolac

:

'lidefue fa^va Veritatif

Mille docet Paradoxa , don^t •

' At ifHod Virorum me

t

& Patrum
! primum xuirarie^ fallit Jhpcrhole ,

Ne fallat ^ id t tm grande fumo

Nomen, ego y Tibi rem relinjuo ..

JEquare curvot hic tptoifue fornicet ,

Hic ^ ifuadratof reddere Circulos

Interminatum terminare ,

Retlif.care dedit retortum»

Nune^o recepto munere gratias

Referre grati Pcetorir.impcdtt-

[

Durare Vmetum femper optant ,

I

£r^p habeo
,
ntji reddo gralet»

Vale« Fivizzani • Tertio Kal. Augufti 1705.

AD
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& I

fu

WOT^irir/c

AD LECTOREM
t

"

P R ^ F A T I O. ^

X omnibus Conicis S^iombu» €Ut\N» »Ur
qua circumfcpris folam Parabokn « Mage)
Archimedis indudrla, a4 quadiatOSy k»
rc^ilineos lines reda^m acceptgaus » id-*

que duplici via
,
quarutn po&rtsiat» ittrc

meritoque infcribercs QMdr>itmri
Ice perinfimtd Trtdnguldy c6 fiquiddaa leJMl

deducit Divinus ilie Geometra > at Paian
boliciim fpatium infiniti feriei TrtaagulO"
rum in quadrupla ratione decrcfccntiuau

«quale dcmonftrct , adedque maximi infchpti epitritum renun*
ciet, lifdcm ego veltigiis inliftens analogiam hanc promovete,

&

ad feAiones alias exporrigere oliov decreveram , f1yp*rb«U far*-

dem per tufimetas PanthoUuy Circuit verb per mfirntus Hyperi^iits

Quadraturam brevi libello complexus , cui jam deferviemes tar*

buls prinue figuras, ad priorem editionem, zie Incifas habebam,
omniaque prxio parata , ac Kni commilTa reliqueram ^ Ciinu»

ecce apud Amicum Optimum Celeberrimi viri Nic. Mercatoria
Logarithmotechniam olfemfo, meauique d« Hyperbola ad intini*

tas parabolas traducendaicogkationem , quam mihi primO illuxiPr

fe credideram , jamque apud amicos invulgaveram , & in qtn^
przcipuum libelli iUhis nervum conftitneram , ab Illo iam prxoav
cupatam invenio ;mex itaque nativitatis moras Incufans , dc Li*

belli dlius editione feri defpcveram; Amicis nihilomiBus aliud

fuadentibus, Sc methodi , qua Intc demoflraveram , abolitionea

penitus! non £exeDtibus,€cqeiidina duui, aAum tamen agere
viderer, quod tam mihi paimarinroi fuerat

,
principem libelli

locum obtinebat ,
velut minus prateipuuro habere, & tamquam..

ijMf» vul-
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vulgatum, c fua fedu in CalCeni libri detrudere coaAas fiii ( aua itoo

forvati in prWna editione Incifarum )am figurarum ordinis cauiam ha-
bes ) & prztierquiim quod preoccupatx jam Myperbolic^ Quadratu'^

rxper infinitas Parabolas loco aliam mihi propria , & in Hugcnianis

przlndicatam fubllitui ope limplids TraAori^ facillimi cxequenda

,

(iqua mihi adhuc interi manere tunc arbitrabar fed in AAis Lypfip

Indicat^ inveni ) nova rurfiis acceflione utramq. Circuli

,

^Hyperbole Quadratura cumulavi, illam etiam ad infinitas Para>-

boias
, hanc panter ad infinitas Hyperbolas traducens , ut jam utroq.

modo utraque Se(%odimenfioncm qualemcunque fubiret ,
largiori

etiam deinceps manu in digrefliones profufus, brevemque de Cur-
varum longitudinibus dimentiendis Appendicem adiiciens ,cni in

hac editione aliam adhuc beni longam De Transformatione cur-

varum linearum, & fuperficierum ad junxi , 20. Theorematibus ma-
ximi generalibus comprehenfam

,
prxter alia multa ad utriufque

Spatii Circularis , & Hyperbolicl menfuram
,

infinitis quibuf-

dam progrelfionibus concludendam, attineqtia, quz fuo locopaf-

fim infcrui, ut in tam varia rerum fegete certior eife poffem, ali-

quid faltem antea non animadverfum i me proponi. Quamquam
poft tot hujus evi acutilTimos Geometras in argumento prarfertim

tandiii , dfe per tot methodos exculto, difficillimum fit non in^

eafdem penitus cogitationes incidctcv prxccllbribtis nottriS' 'com-

munes, nec ullius tritas veftigiis femitas recalcare. Monuit oliili

Philofophus I. Meiher. tex, 8. Houfeniel
,
nec kn ,

neque rari C‘<^~

dem ofinimet revertifafiar ut Immnnbut
^ fed tnfiwttet

,

Delirium

hoc ad fuam de mundi zternitate fententiam facile confequens,

dempta illa infinitatis exaggeratione. Oraculum erit, cujus verita-

tem,& in dies experimur,& fera poileritas cinnulatiiTimis exem-
plis aptius confirmabit, quandoquidem tot Veterum Philofopho-

rum fententias hac *tate.dcnuf> in lucem aflertas videmus, &
pro novis propofitas, quarum non rudia ddmtaxat fpccimina

,
fed

expreifa lineamcnta^iptcr. antiqua dogmata i Plutarcho , Seneca,
Arifiotele, aliifque relata frequentet occurrunt, atque integra,

Ut fufpicor, fvllemata fcr4' haberemus , nifi illorum philofophi-

ca comnKntaria nobis Antiquitas invidHfet. Licit autem nullum
non moveant Iapidem Critici, ut Plagiarii notam proptereii in,,

«jufmodt Neophilqfbphos transferant, quafi inventionis gloriam^
affeftaverint : non video tamen quid obfit,:qu6miniis & abfque
previa Veterum idem fenti<ntiutn notitii, vcl animadverfionc^

' fi- in^
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k) eas cogitationes Viri Clailifimi per fe venire potuerint; ncc

facili adducar, ut credam, quae omnium oculis proftant , ncc ullo

ipfonira artificio aboleri poterant , inanis , & paucorum hominum,
rerpeiiu ad non ita multos dies viAurz gloriolae fpe ,

data ope-

ra. Prudentes Viros difliinnlare IluduilTc. Utcunque tamen ea res

fit
,
quae me nullatenus tangit

, certum cft , res philofophicas

diveriis hominum fententiis obnoxias efle, atque ut eA hominum
varium 'mgenium, diverfas plerumque de ilfdem Naturae elfcdi-

bus opiniones variorum mentibus innafd, eorumque geniis arri-

dere , quari & difficiliorem elfe m his confenfum ,
nifi alius ab

alio acceperit, & formam, quam imitaretur, attendent, unde^
Hlud vulgatiifimnin : Factitia , nuitm tnter Pbtlofofbot ,

tuter Hoto-

logia conveniet. At in Geometricis non facile id mod6, fcd pror-

fiis necetfarium cA, & fi integrae Mathematicorum diverfiAimis

terrarum locis agentium rayriadt ( nec enim fimuL id hominunu.

genus habitare (olet, fcd hac illae fpargi ) idem Problema fol-

vendum propofuens, eadem erit, qudad rcmipfam, omnium fo-

turio , nec fieri poterit , quin multi iu methodo , &. via folutio-

nis ultr6 conveniant ; neque alia fortafle caufa cA
,
cur plurima

in hoc genere k multis przclariAimis Viris, vclut nova quando-
que edita fint

,
qux duduin ab aliis przoccupata jam luerant

.

Nam, ut przteream lites innumeras, qux deCydoidis inventio-

ne & menfura, Italos inter & Gallos, exorte funt, illis Galilyo,

& Torricellio , his autem Merfenno, &Kobervaliio hanc gkiriain

tribuentibus: ut omittam celebrem quoque controverliam, de Al-
gebis perfcftione,quam Galli Cartetio, Angli Hariotto ,& Oug-
thredo vindicare conantur; annon inter Gallos Cl.'Mathcmat;-
cus Petrusde Fermat Curva Geometricam u fe uno anre alios refiifi-

catam ,
Dilfertatione peculiari anno id6o. edita,& inter ejus Opera

poAhuma anno 1679. iterum impreffa profcIfuseA, ciim ramen jaui

anno 1657. GugUelmusNeillius in Anglia, atque anno 1659. HeU-
ratius inter JSatavos, edita de hoc argumento EpiAola Cartefianx
Geometr X fubnexa, idem prxAitiAent , & quidem in eadem fpe-

cieCurvx, hoc eA in Parabola cubica fecundi ordinis?

ObAupuit Infignis Geometra Vincentius Viviani , cum illi

apud Pappum Alexandrinum Matbem. Colle(l, lib.^ prop, 30.
oAendi, portionem fphcricx fupcrficiei

,
quadam fpirall inter-

ceptam , exa^ quadraturx capacem
, quippe dati trianguli

octuplam demonAratam extare : nam in libelio De Fornteun^
3.



Vk CU A ie porlfntei ifnitkncscuwx frq>edu3d fpfaer^

ex «iftadraMes oit^nstas iniicciedideiat . In Ihiporcni pa»
nter adduAos eHet GuUinus cidebiis Mathemaciais Soc.

Itquls ip(i 'Regulam fnam,dc via centri gravitatis
,
qua duda in^

magiricadmein genitricem , prodit quantitas figurx gcnttx,. apud
eundem Pappum sn Jiae Trttf, Itb, 7,non obfenti Indicatam often-

dilG» . Par admiratio Gregonun a S. Viwxntio ejurdon infhtuli

Socmm, atque egreguim Ceomecram fubixe poterat, ii poodpoat
doArinat fuav de iminicis geomctricx fnrogictlioiris terminis , <&
de dufiu plani in planum , anno 1647. editas , jam i Torriceltu

anno 1^44. & k Cavalierio anno xdjj. prxnfienfaje notailct*
'

Nonnulli vix adducuntur,ut credant, pixclaru illum Poetam, m>-
Rrique Pifani Lycei Mathematicum , in Theoremate de momeato-
rum ratione ex pond£rum,>& diflanmruin raxianibns compotita,
cujus inventionis glonam >(ibi adfanpferat ,cum Gaiiixo , C^vaiix"
rip, Antonio. Hocca , Tbrricellio

[ 1 quibus.id ante traditum ,•&
ufurpatum oihendtt Vivlaous^ pt Saen» Vmuerf^ ^ >idcr6

con^tmlitre; chm tamen id, citianliam plagh fo^icionein, even-
tu facillimum fuadeat obuia «cuilibet, ex prunis, vulgatifqae dtlc-

dian cx principiis, di<^ propolitionis dcdu&o. Quidh istolligo»

rent, totum eiufdem AuAoris. argumentum De R^/^entta Sv/m»»
rum

,
quod anno i'6(5p^ pubiict juris fecic,: jam ante oAo annos a

X>. filondello prxoccupacum futfle , qui idem GalUlxi fpbalma de
Solido parabolico xquaiis ubique rdiihtntix, etiam, oum «ttrinqne

fulcitur, prior detexit, <& fiibDogaco Solido Eiitpciiio emendavit^
Editus klrber eft in quarto apud Francilcum Clindier ia Aula pa-
latii iuvtaxdes Senatus Principis MjXXXUikb inc titulo. F.B.
Epiflola ad P. W. In quaPamoCaCaltlat frofp/Stii difintitut yCir-

ca naturam Unete^ qua traber fecurt Htbmt^ to fiutMquuUs .nbtqnc

rtfiftentta : d^tnqua Itneaat tllitm , mn quukwt fusthalicam^ut tffc

CaUUeur arbitratur efi ^ fed tdSifticam ejjc /imuy?rje«Jtr;neque dU
verlb medio

[
quod magis imiEcris ] necadmodum variis diagram-

matum formis utdurquedcmonrtzaxb prooedit^^d (St in tibiso,

Regiis Typis anno 1676. Parifis edito, edi titulus Recuetl dt^
Th^eurr Trut^ezide Mathematupie ^ idem Blondelli Traflatus

pxg. 60. rscuditur, & fcriptns. Varmt Vmmuminrum fndteaius
Textile/ anni ii$57. indicatur; tum fMg^6q» alra ejufdem Epiilola

in idem argumcrmim data Parili» 18. Julii \66i. aHertur, ubife

fatetur ante duodecim annos
[
adeoque anno 1649. idcd ao. an-

nis
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( xiu. )
V

ftis ante Afathenmicitiofei libruru]«laborat TOlunen de 1^e(i0eB«>

thi foiidoniin.) eique cituiuin addidille GaltUuu Pnuattat ( quod
auliis coincidit cum tkdo^ quem-noHer Macbemaxious libro fiu>

olim pcac%endiim fWilTe m fre/^ monet, GtikUnt amfiiotut ) cn^
mCunct e)iK verba, que leCbc^exeaoQ pdget,xib Infigne, quodx&>'

icnint, GefTeadi dc GxlUpo Elegium; A^imt pour ee jfuftt

fvfe ie Imre
,
que vout m>ez veu i ejiee douut au tlyjt

flut de douze ans ^ ^«^y’tf/>fe//rGalil^asl^roKotut de I^ifientBU.

Solidonuc, & qui fouvaut queique jtur t^ire mts xm iumxere^ jfera

afiez evmtot/ii* mu TtaumoigutKt y&l: reffeS^ epu /r ferte a ItL.'

mrmoiKC de ee grjotd bomme, que aeftrr bin Amy H, Gajjnide

felhiit erubmureamut ie Platomde mfire Stede
'

An refeta^^Cel<^exnlnulaTichy^x1haofiuIll.rlt Adiis Lyffi* i6i6.

pro novaCurva aice quadiabilis piwpefiuflfc eam,.qne nihil aliad

eft ,
Ungqia cylMMliica expandi, dackun d VaAido , Fabsio^

& Socpfaano de Ai^elit gonfidrtata : oocnon ut AStr amti6^q,
panes tunuie ffypociaticz quadtabHes , vdnt cem Gcemctns
aondare aidmadverlaia, adignade, &qa(dem eademmethodo,
Sc ooaAnidione,qaa D. Atudius l>e Lionne iam iDde aiy anao
11F54. infaa araenaCurvilineoiMB. ooncemplacioneidem expedio»

ratf Alt obfervem , tu itfilem. AStt anno 1700. iterum ut no-
vam adduci eandem paruiun Lnoube Hypociaticc -quadraturam

d'D»rerH propoiitam in Epiftola D. VVailifil ad >0. Sloan, cum
notis David Gregorii, & Caiiielll: eundemqoeVaiUfiain iam an-
no i6qo. itt Metbaiuca farr, l»frof. ]i»iibi tiibuitre cooibudio-
nonrOylindcekUs-hyperboliae per Toinnm faciendam , -quamprm>
cedenti anno i66q. m TraafuiSlueutbitf Pbdofy^it** uum.^ edi-

derat ChrUlapbcmis VVien Regue Sodctacit Coltegaf <:

An commanaxem Mathentaticorum noftri (jecuU Priodponu
LcibnitTiuni fa Adiu Lyffi* lAettd Kevembrit vetat novu^
Lemma vufgaiie, quod centrum gravitatis duonmi pondcfura^,

lateribus trianguli , per qux , medio fune ,utcumque trahitui ,-h»»

molog.1 proporrionalmni , feoipcc in eadem bodzontalL bab^ repe-

titur, quod jam DcChales, aliique Mechanid notavemnr, iit-

primis ver6 Torricenios /«i- de Metu grumum prof^s.ufipm at»

anno 1A44. deinonftratum dedetatf An notare libeat, qu^ au»
uo 1682. enruudem Adorum menfe\unto propoiuit idem LcibnirliK,'

principium naturae per vias breviflimas operantis, ad legem refra»

Aiomim applicatum, jam k D. Ferniat animadverfum fuiAe, ut

CK
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ex ejus Oferibuf Toflbumis anno i($79* editb 156. videre Ii»

Cit.^ An addam mirabilem Leibnitzii Algonthmum infiniti par-

vorum , five diiTcrentialem Calculum , ab eodem circa annum 1684.
tm Aclts Lyffitt , qui vocabulo « & charaAere dum-
taxat differt a Methodo fluxionum, quam Phenix ingeniorum Ifaac

Neuuton jam ab anno 1616. in Anglia propofuerat , reipfa ver6
penitus eidem congruit, iifdemque regulis fubditur, eundemquc
in omnibus praeAat edcAuin ?

An adiiciam Claxiflimum Geometram Hofpitalium , tum multa

fuis Operibus, ex Magni Bernoullii, & aliorum penu, inferuilTc,

tum ver6 integrum Inllrumenrum ad multifeAionem anguli, per

modum Circini, quibufdam mobilibus aequalibus regulis infertis, <1

DoAifs. P. Ttioma Ceva Soc.Jefu dudum excogitatum, atque an-

no ii5p5. peculiari libello expolitum , & anno 1699. inter ejus

Opufcula Mathematica rccufum,imo & AfhsLyffix lOg^.Men-

fc Julii inditum , eadem forma & conftrudlione, atque ufu, nulla

primi AuAoris mcntiorKfzSknytitTrjfl.Aiutiytico Se^b, Con, anno
lyo^ lib,. 10. frobi. propolitum reliquiife, prout anno 1707.
Pariliis editum videre licet pjijg. 452. quo etiam in Opere liL 5.

ftop. 1^. & 14. idem modus detnonflrandi generarim rationemu

(patii parabolici, aut hyperbolici cujufvis gradus cd clrcumfcrip-

tum, vel inferiptum parallelogrammum, ex harum curvarum fub-

tangentibus deduAus vifitur,'quo ego in Hugenianis anno 1701,

imprcfsis cap. 8. ». 10. 6* ii. ufus eram?
- Quid addam de Cl. Parentio, qui anno 1705. in Difqttif. Piyf.
& Matbcm. p. pag. 479. generalem complanationem coniege

(upericiei reffae, per comparationem ad fuam ichnographiam itu.

proportione lateris coni ad radium bafis defignavit: id quod ego
iam anno 1698. inveneram,& 1699. inter Vivianea tm&niu Ap-
pendice de Foriiicibut Conicis edideram, ac demonftraveram-.

,

rrefeius idem,fub aliis terminis, in Adlis Lipjtte i6g6. i D. Joan-
ne JBernouilio

t.
fine dcmonflratione , indicatum fuilfe ? Quid de_>

Curvis .ex fubtangentium ad ordinatas applicatione ortis
[
quas

ego in Hugenianis Corrclatas appello
]
primQ a Jacobo Gregorio

in Geometrue. Parte umverfalt publice propofitis, tum inter Ro-
bervallii vetuftiora feripita repertis, qua de re ingens inter David
Qregorium , & Abbatem Gailois controverfia de plagii crimine

cxc;tataell,»»Mo««i«. Regue Scient. Parif. anni 170J.
enurrata? Quid de Egregio Geometra Bartholomeo Intierl, qui

anno
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anno 1704. in Tuo Afothnm Prt>wo/o, Paraboias/Hyperloias,^
Ellipfe» cujufvis gradus cx totidem Conis novarum fpedcnunfe*
care docet , ciim idem Cl. D. De la Hireanno 1685. tn Appendi-
ce fit! Operis d* SeUtotuhus Comas preltitiflet. Ut Eruditi Lwfien»
fes lot% esu notarunt ? Quid de innumeris' id genus aliis exenv*

pl», auB vei meam notitiam, vel attentionem, vel memoriam^
fiibtermgiunt , vel confultb difllmulantur?

'Cumaute,ut yiVzWAvaEptJiAeCyclotdead animadvertit^

nihil inventionis glorise ptziudicet, qu6d quis fe ab aUis pr^ccupa*
tum deprehendat

,
quia femper snventfie Acummss ejl , primum-,

invemfie Fortume , non erit , opinor , qui (uee i me fuperiiis nota-

ta fuife fufpicetur, ut ClariiTimorum Virorum inventis quidpiam
propterei detraherem ,

fed unici^, ut facilem hunc in rebus geo-
metricis Confenfum pluribus exemplis confirmarem

;
quibus certi^

fiq^ attenderit, mirari definet
,
qu6d &ipTe in Hugenianis Lo-

gifUcz proprietatibus demonfirandis, aut cum D. Carri ( ut Ly-
pfienfes notant anno i"jo6. ) aut cum P. Nicolas[ut indicant Pa-
rifieiifes Colieftores anno 1-707^ ] convenerim : cui & illud con-
fequens efi, ut in eodem argumento (am D. Carre, quam P.Ni-
colas coinciderint ; ouimquiim in methodo demonftrandi , tum illi

inter fe, tum ipfe ab utroque plurimiim didemus, ut nihU, prae-

ter argumenti partem , nobis commune videatur .

Sed quid 'his immoror? Innumera fUnt, -quae, rerum geometri-

carum contemplationi incumbens, permclpfimi inveneram, atque
inter Adverfaria mea retuleram, ouae poftmodum i Ciariflimis

Mathematicis dudum animadverfa , & publico jam confignata fu-

ifle deprehendi, -atque hcc,aut prorfur rupprefTi , aut fiqua occa-
fione in lucem allenii , non diifimulavi primorum AuAorum No-
mina,/iis Inventionis Glorhm deferens, quos par erat fua forte

gaudere,' nec impoderum diifimulabo, fi tale quid ante mearunt^
fpcculationum editionem animadvertere contigerit

;
qui autemu»

me, & mea norunt, non ade6 curtam mihi luppetere fciunt re-

rum ejurmodi fupelleflilem , ut ex alieno cenfii quidpiam corra-

dere indigeam ;
otium , & facultates defimr ad propria edenda^

tantum abed , ut ab exterorum laboribus mihi vindicatis gloriam

expeidem. Enint alia fortalTe, tum in hoc, tum in editis antehac

opufculis nodfis , vel in podmodum edendis
,
quse

,
vel alii Geo—

metrx prxindicaverint, vel plenids fort> illodraverint, nequitu-
his ego palmam ulli aut prsripete , aut contendere aufim

;
quid—



( *vl )

adfe pertinere quis putat, utti6 icfuAat , mihi quem qui»
voiUcrit partem idinqeat, maximo nutu boooii ciittel cutnOa.<*

si.umjs yitlsfonfeniilfi:, & quas ipa rpcculatioaes i feeietiorbus
Analyticz cnefauca eruerint, e communibus proptnaodirai, atque
in omnium ufum patentibus Geometrix promptuariis

[ non tamen
ex (bia Ca.>raUeriaiiii Imlivaibiiium. mctno<k>, ut Pandcafies.ior»

cft. pronunciare auii funt, ex Toia quoruodamriiagiamniatuml^ck;

id faiiptcanti» , fed ex vadis uu*.nodis
,
que pafluu diverf^ ULiiaguliB

pcopcmoduiu capitibus oc.:ur(unt,ad legentium utUkaxmaiaJdH
mi accmnodat.s, ut plunum MatneinaucQium.QiM£en5i:p«4ibftM-
potfem ] mini derivalle, reruinqiae ablbradiUmarusi iacitUnas-de»
mombationes ad omnium .captum, &gul>um accomodaiTc,

. .

Ad amnum captum, m^am.s ad'omnium guil«m^aQc..rae,tii«<

men iatxt, noiixa a paucH legi, a pleniquc .aUeni vel nimis ebr:

icuiitatis mionulaii ; quod potiod |ute tn huius libelli coarpeAik
exdjjnabum:,>i.«el an^3rtica ligna, vel feries Uls jii6iutsiitocu«
los incuBient , quibus nat paginas non larh in^Ueie coegit Aigu-
menti , quod.Ji c tradamus, natura . Sed fpe&ra Cunt bsctrepideoH
tium.tiinoic ubi eiilJus cU Lmor. Qmd faciLiia et), quam per ii>

J
num fadditamem qnantitatiS requentismteiligere,|teifignum.i—

ibtradionem, per notam =3 squalitatem, pci intcipundioncfli.,

analogirmum , per coniundionem littcranun ipiarum mnltipbca»

tionem, per feparationem verd,aut interpofitionem lineols, di-

vitionem>Hxc vel vulgaribvs Algebridis fatis fuat familiaria: Sc.

iqusaJa , pexfertim ad calcem libri, nova j^na ufurpavi, eo-
rum %mficstionem in Afonito pa;. 57« opportuni aperui, &ne-
cefttatem,ac conTcnientiam motande notationis aiitgnavi, cujus

ipfamet' comparatio cum notationibus eorundem, tecminonim nu.

peiori editione^ adhoc (criptionis genus inteiligendu, pioriinidn con-
feter. Ac dhfiaentalis etiain C^iculi chaiadeitilicam dy ,

cjafdemqne diderentiandi, 8t fummandi modum quandpquc in-

ferui^ ita cft: utinam in prscedentibos etiam opufe^is oiets infe-

tere pom^em ac tua» ejos methodi arcana mihi erant impervia,

•onc eios ufu^ (iruduque perfpodo , quidni inter alias mihi fami-

liares nethodos At huic locum facetem ? Deinde apertiflima cft

notaramatufinodi iigniirca.tio, chn. nihil ain iptius x vel y diftie-

rentiam inftnite parvam iigni^ent , Calculi autem leges ipfas,

li attente introfpcxeris, atque hunc Tradatum evolveris, data.^

opportunitate expolitas facild invenies, nili H Ciari<& Hofpitalio

in
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in Traftatu De Infimte Exiguit illas plenKis explicante rcpctcie vo-
lucris , vel cx Libello noftro nuper edito De Infimtts Injtnttorw

.

Infimteqne Parvorum gradibus^ ubi ejus methodi fundamenta,
quae ab aliis fupponuntur, a nobis dcmonllrata invenies. Ca:tc-
Tilm pauca occurrent, qu« alia

,
quim planae Geometriae Ele-

mentorum , & nonnulla Conicorum cognitione Indigeant
;
fiqu*

ver6 obfcuriora manferint, haec ipfa per faltns tranfraida sequen-'
tium ledlionem, & intelligentiam non morabuntur. Frequentes,
quibus indulgeo, digrefliones prima vice omktas omnino licebit]
ut propoli tionum ad Quadraturas direfti pertinentium filum nen
abrumpas, fecunda autem vice & hifce intelligendis operam nor.
inutilem collocabis

, cUm res feitu dignifllmas
, & Geometrix

non foiiim , verum etiam 1’hilofophix proniovendx aptiHimas con-
tineant, ut aliquando fortaffe apertius dcmonftrabo

, nili LeAo-
res mei perfefe methodum animadverterint

. Quod autem ubique
paiTim precedentia opufcula mea fuppofuerim

, & doiftrinarum in
illis expolitarum veltigiis inlliterim, id mihi nullo, ut arbitror,
vitio verti poterit , jure fiquidem Auftori cuilibet permilfo nfus
fum, quo & in fequentibus opufculis uti pergam, ad hunc etiam
libellum Leftores meos deinceps amandaturus.
Jam nunc, antequam manum ^ tabula retraham

, illud accurate
in ipfo opufcuii limine animadvertendum efle decerno, quas hic
propofui ,& demonllravi , Circuli Hyperbolx Quadraturas

, non
veluti prxeifum illum, & abfolutnm, definitunique horum fpatio-
rum Tetragonifmum me divendere, qualem tanto haflenus fludio
incalTum Geometrae quxfiverunt, quemvcirrito,& ridendo cona-
tu Cufani, Bovilli, Orontii, Scaligeri

, Porte, Berti, ceterique id ge-
nus Scriptores [a Mathematici vocabulo Scientix ipfius honor hic
abrtinere nos jubet

]
in fc furcepenint

,
nec illo prxfertiin foculo

expecflandus fuerat, ciim Geometri? tot prefidia dedfent
,

'quot
pollmodum a fummis Viris ad hujus Scientix amplilicationeni ex-
cogitata funt,' quibus adhuc, etfi maximif abihuf? veritates An-
tecefforibus nollris inacelfe in aperto jam polit* fuerint, complu-
ra tamen addenda fuperfiint,ad hocut Quadraturanim negotium
numeris omnibus abfolutum fperare polTimus. Id autem diterimi-
nis interell inter has, & Parabol* Qiiadraturam ab Archimede
per infinita triangula, ut fub initium monebamus, exh bitam, qu6d
licit tum noftr?

, tum illa Archimedis
,
per infinitam feriem qua-

drabilium fpatioruin procedant, illa tamen, quum terminis con-
tinui^
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tiim.- pcoi>otti9H*libi»s cOnfU^ett in «w»m ftimmam conaiRo<l^«&
expedit; redigi powit » qatpracifaf» Parabqls Quadr<itura;«de<'

finiret ^[VQ<i>ie verd noa iljemi fed valores tantuminodd quantunv'
yis 4c«urac«» fcu in qqjditam Hyj^rbole, & Circuli Quantit»»

tem ita convergentes, ut diiferentia infra quamlibet datam cpn<^

tinui extenuetur ,
pr^cre poiTunt^ fua quidem facilitate, Sc gc-

Qcralitare coitunodos, in fua fpec^ pqrfe^os, pulcherrimamque
honim fpitiorvini proprietatem aperientes, atque eo nomine mi-
niin* contemnendos, ulteriori tamen citoa eiuirogdi fpatiorumdi-
mendonem inqulfitioni aditum non precludentes, cui ut incumbant
Geometr?, novis fcilicet adbjuc mcompertia nierhodis Figurajrum
quadraturas perdeiendo, etiam atque etmm Uortamur,cii(n is dtt-

mum preci{>uus Ceontetne feopus, hxc meta fit,

Interea, dum npit mebpra fert *tas,bec damus, S2^f % chamji
abejjh utilit4t.,,pic‘>fi)fr tpfu^ dvutiUiriftMnfi digfiit ut ret/-

pi.fntur, iHu/tj e/ti»i jIm ith m4tbiwuiifif dtfitflwtt gb bix, iffwtti,

& non ob. itliquod ahud recjper^ C<M(/«eruw«/ , UC inqUUt ApoUo-
nius Perg"us epiA. ad Attaimnlib. 4. Cwlfiofum pctlixa : ut ui-r

deas a vetenim Sap-eiuum dofirina quam lo«gdiw>< iUos tuCffr

dere, qui nunc temporis geometricarum fpeculati«;>flttto iuuAiiicarr

t;m damnare fo!snr,atq.ncc dudw intisr ILtccv.ir.;eii,eilMbl,i)Q? pro-
ceres iiatcius colonda.fuudurc conaufat, eo pr-Rtextii , qHoidmaipvrfi

monenti
,
quancinn iplis videtur , inveiiaci\es*.nouiGenjveWis,,iW6

Aoalyllis, fed meris prafiitys,, feu meeu.ijtiviR t!«b>rtti)tur. Fgin-if

Urtes, akbat die pdi de- tpjfs At plcriquc,

(ive ad has pK-duodiofescontetnglMirtues «b^iiiiu* mgenium it na-
tura fortlti, (ive perferendi, ad ipdumui pmwcrationem , labofis:

pertrli, ciim tamen fe aliquos elle, in oiniM dH'ci}din.\ntin parte,

videri velint, ne quid magnum ex litteraria fupelleftile libi dec*^

le, ob huius l^ientise dcfctfluin , recognefcanit, interminus proli-

CJias , aut prorfus inutiles , imA^C liqua iis fides ) quandoque noxias

cognitiones, «mnein puras Geometrie, dfc Algcbra; Methodum rc-

cenfent; faciiqutj cuiusdam inviginari® ReipuWice Dictatores , dc
optimo Scienfianmi gullu, ex ipforuirtnr.tuwiMiiiB, fentiendura ef-

Ce decernunt , ac leges , in addifcciulis ditilplinis, ex ipfonmtj.

preferipto teueaidaf',. audaAer pronuueiant v Horunr errorem di-

fam, ,t«. isfan/ant, «leganti patriter, ac folida parenhefi. confuta-

vit- D. Fontanellc /« IVe/. htfi.. Acai& Reg. i6pcj, eujus vcrba:hoc

trauf&rsropi , nili, iam longius progrclfiis , LcAorum taedio

»
par-

1

Digitized by Googlc
J



( xix
)

parcendun» )wiic«x«n. Compendio 4icun'.:»ckuLuraia

noOnmm uttUia» in J>i<«ipUnt$ Arubufc}!» periicicndis fc prodit

»

n»m fen/Hiiliu magnicudioun» atfe^ioni», qaas vel Pfayfica.vel Aftro>

notiiia t vel Optica , v«l Geqgraplia > vd NaMica , vcl ArcKiteAo-i

nica» vel Afecbanica r«fpjcit» c6 facilius, Sc certius deteguntur,

qud perfcAior eft Methodus
,
quaelibet in ^ihai&o quanciutuna ia>

tionos iimceoi conferendi , catafinodt eft pura Gconetria , vel

lydcu, quegenenlis cuiurpiam ioTcraimenti loco I ntcUeAum pr<xno>

vet ad VcfitaCit inquiiitJDOcm : unde Plato <m Phthtb^ veiithiBi dU
xit ; Sttput »k omtumM* /Vgtirjftvet mmtrtndt , limmumit-.

qn9, ^pimdftntnd* pcPiU>m, mleqittd44m tjfct qtad mmrtufuffm
. Qtiodltmanent interim multe Mathematicorum fpecula-

tioncs omni externo fruAu vacuK,.ob defcdum appUcation» ad alias

Sdeocas, quibus iuTcivire poterant , nihil proptereaipiarum pre-
tio decedit , tiun quia nudus ipfe , & iimplex Veritatis frudhis ,mcnT
tem noftram flnccri ftii obic^H pabulo fatis reercat, cujus dclicKs

ftquis afiieverit , non fruilri fe in Us venandis laboraffe arbitrabi-

Ux : tum quia non fitmpee foetalTe inutilis manfura eft quslibct ex
bis contcmpiationibHs , qaai otioiie Inceniorum cur^Htati dum-
»!eat parcendae uifervire putamus. ApoTlonu ,& Archimedis teaT
porcCaiicarum Senionum proprietates inneta Geometramm fpe*

cuiatione-re continebant, nec ipranim tangentes, umbilici
, pro^

potciones , ad uUum Artium profectum referebantur mon tamea
Baiil>icam ,

Opticam, Philofopluam, eanun mterventu, ad pluti»

ma vlt» civilis cfxumoda promotas habemus . Cum primbdeCyr
cloidk natura , dimeoliane, drre^ificatione ejus euivre , inter Ma-
theiboticos ducertanun eli, illos ad arercendum

, fterili quadam.,
contemplatione ,

ingenium laborare dbvilles,& mutilem operamin
difk;illiTiionnn.Problcmatumrolttttone «cacanda collocatamab ipfii

pronBnciaBcs \ hinc tamen' afciliationesi horologiorumad perfedum
ifocliponismnm redaftas, cam ingenti Afl'tonomi*,Ph.ylicat , Nau-
ticx, Ar Geographia inceeiiMntX) , obtinnimus

;
Cur ergo quaslibet

Geometricas, aut Analyticas Speculationes ftatim , vclut oroni&u-
61u vacuas, praecipit! judicio damnabimus ? Cur Mathematicis In«

vention's gicriam invidentes , eam in. Artifices , Tignariam , fabr^
leir. , KuWiani exercentes

,
qui ad praxim, & exeeutionem fub-

tilifTima iMdp.nn inventa deduxerunt , transferemus? Ut largiamur,

non etfc fub'cTihcndmn laudati Platonis fententise, qui acerbi in

P.udoxmn Gn'dium., &' Atclvtam Tarcntitmm invehitur, quafl Pbi-

, lofcv
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lofopbiam proAituiflcnt , cx qo6 Mathematicas difdplinas ad ufum

mechanicum traduxerant, quae proprix veritatis contemplatione

contentx c(Te debuerant : nemo tamen in dubium jure vocaverit

Pappi Alexandrini dodrinam, quiprx/. i« Db. iLMatbem. Collefi.

poflquim diftinxerat, ex Hcronis fententia, alteram Mechanicae

partem rationalem, alteram manuum opera indigere, & illanu.

quidem cx Geometria, & Arithmetica potifTimiim conftarc, con-

cludit; Eum qui tn fuprudifiii Sueatiit aprima ttiate verfutusfity

^ pricdiflus Artus calluerit ,
quique acri Jit ingenio , optimum /ore,

& Arcbiteflum Inventorem mecbanicorum operum : udeisvt yqabd'

imperfeftas adhuc noftras Artes confpidamus, ex neglefto ab Ar-'

tificibus profundioris Geometris ftudio potiflimilm pendeat. Sed

jam de hac re nimis multa . Vale.

index Eorum, qus in prsfcnti editione Operi huicacceflcrunt.

N Ova Eptjlola Huncupatoria. pag. lii.

Typograpbi Monitio ad Leflorem, cum Ode P. Adami. pag, viii.

Elxempla conCeurut vanorum Matbemutuorum a pag, Jtuadxv,

De utilitate Ceometrieci d pag. xvili. ad xx.

Pojlrema pars Scbolii Propojtiionis L pag.

Corollarium PropofitionisAlI. pag. q,

Scbolium Ilf. Propnjitioais IV. De Scala Crayttationum
.

pag.

nitima pars Moniti ejufd. Prop. n, q. pag, 2^.

Pojlrema pars Corollarii III, Propojit. VII. cum Scholio buic fub~

• junflo in ejus explicationem, & defenjionem, ubi de imagine crea-

tionis ex multiplicatione nibili per numerum inanitu d p. lg.ad ^4.-

Corollarium Propojitionis IX. pag. XI.

Demdjlrauo Circulans Quadraturp inpojlbumis Cartef.oper. nuper

propiifitf, per infinita reflangula ,
cum aha Circuli Quadratura

per rationem ex infinitis rationibus compofitam, a p.^ ad 4^.

Monitum de nova operationum aualjUcarum exprejpone defnceps

- adbibenda ,
ad typorum commodum a pag. <,y.ad %g.

Scbolium Juhjunflum Propoftttom XVI. pag.tii^

Binei propojit. XXIII, &.XXIV. cu totide Scbol. adnex. prn Quadra-

tura Hjperbolee per rationem ex infinitis compofitam, dp.jo.adj6.

Parergon Appenditis Prima .
pag. qi.

Tota Appendix II, qup XX. Tbeoremat. varitfq. Corolt. Transfor-

mationem Curvarum infinitis modis expedire docet
, d p. ^ J.

ad i \e).'

1'ARS
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PARS PRIOR
DE CIRCULO

I R O FuO S a Ti .A ' . : i ;i “ :

. .
‘

' '’
* ' ^

I fM$io magnitKiinum AR^BC 49«iHVftW «4
mimrtt tttmiMot CD^ > £F ^e. Jk^t» imgv^dm. jtR

^
-I ; . I

' • •
: ri. •'!.;

©
-

; ;

A B '

ttrtis fnfortinglh fofl differtntiMut frimg A B it fecwuJaiBC^

4t tffam frim^ magnittulimm AB, >

Diio ififam A l 4q99fi ttmtitm fimuU it^witanm
Urtniitttgm AB ,

BC.,C U yD E &e. i.; '
'

l

P
Oft Archivirdeift: i« pefirein« Piu^olc <fUAdiaM>ra ieb

fpeciaiitei de ratione quadrOpla^ «fttniie«teTn,iBsb:

mus, quod fciam, id generaliter notavit
, as (femoitAcv

vit Torricellius ie dimtnj. Parah. Icmm. 17. mox Cavalle-

rius /'» fchol. ejafd. letif^j'hinc Gregotiuftli Sandio Vincen-
tio

,
Cuarinus

,
De Chales

,
«liique variis methodis id

comprobante*, qwod . 9^ noa aUbs fectaius 1» Htgamapif

<ig. ith m vid«a poftt.bk qmdqnaqMi
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2 Pars Prior
addere

,
airi gratam noanttllis futitrain fpetarem no''anL.r

hanc phyGcam rationem,'idipfum confirmandi y quam , ob
methodi varietatem adjungere non gravabor .

Ea A
,
& B eodem temporis momento versi^s I move-

antur duo mobilia EL, L, illud qiadem velockate AB,
hoc ver6 velocitate B C i itaque

,
ob fpatia velocitatibus

propoitionalia ,
ubi K pervenerit ad B,,utiquc L reperie»

1 ^

*

X~- B 6 . i) X

tur in C ,
eritque mobilium diftahtia ' non jam A B ,

fed'

BC fecundus terminus progreffionisj fimiliter ubi K pro^

1'relTum fuerit ad C
,
L pervenerit ad D,'nbi itlbd ad D,

boc ad E ,.atqurita deinceps it^ ut" fempiet' aliquis er
terminis propofitz progreflionis intetcipiatur inter utrum-
que mobile, quoufquCi^crefcente infra quamlibet magni-
tudinem, fimul cum ipGs terminis, mobilium diftantia,

in fine tandem. progrclTionis
,
utriiifquc mobili» centruno-t

concurrat. Sic pundum talis concurfus I; ergo magnitu-

do Avi eritaggsegatom 'omnhiffl magnitudmum A B^,

CD&c. & quia eodem tempore -mc^tlo K' velocitate AB
percurait A1-, Sp mobile L' velocitate BG percurrit BI,
erit AI ad I B, ut A B-ad BC, 8t'per convetfionem ra»'

Cionis, ut AI' fumma omnium terminorum ad primum-*
temrimim A-B*, ita ipft primus terminus ABad-mi excef-

fum fupra fecundino B-C^Opace-fi ratio magnitudinum &&
Quod erat &e. . v

.,V> ) .'. . . .

.
'

• S C H 0> L l O’ N.

E
X qah inttr mtrmuqKe mobile yimft cmct^Mnr^intertifiatiir

femptr aliqmis ex tfrmuiii diS* frhgrt^oait
,
qat- rmtUirx»

< . ' ditts
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De Circulo. 3
Une infiniti ftntt ^dtdncehnt olim Zeno contra Artfitaehm^ tfuoi

fi qnaiibet continua quantitas ia fortes minores^ ac minores,jnx~

fa quamlibet froforttonem, in iefinitnm feSshs ejftt ,numquam
Aqmila Teftuiitnem, unsco licet folmo fraeuntem

, afieqni foffei

ias fbihfafbicas tricat felici fulta'. f/ratergreJitur’ Geometria
\

imo ex hoc Zenonis faralog^me Tbeoeemani bujnt louge jncnn.1

diffimt demonfiratiouem dertvavst
,
qua <jr Pbdojofbos docere^

queat ipfummet temporis, & Joci fuhQam ^
in quo Aquila ad

Tefludiuem perveniet
, fi nempefiat ,

ut differentia velocitatum

Aquila, & Teftmdinirad ntajmrimAquiia Veloeitarem) ita pri.

mum utriufque intervaUnm adfpattam Ai
,
&dta ttlmpus ‘

quo Aquila conficiet primum ihteiAialhim ‘A B, ad aliud tempns*','

quo Aqutla percurret totam Al,&fic Teffaiiunn affequetur;

Zenonis enim ratminso non twficttur:, qnid abfolute numquam
Aquila ad^Teftudinem fit femMUtura; fed qubdid eontingere^

nequeat infra temporis
,
at loti fpatsifm nuper determinatum

}

Quod enim infinitifint termine, qnidrefert? /nfikita etiam tem-

foris pnrticnla
,
non qnidem aqnalet

, fed pennde minores
,
ac

mtnoret in sufisutnm its percnrrtndis snjumentnr
,
ex quibns tam

mn efi timenda infinitt temporis tggregatio, quhm ab- iffismet

infinitis termims ptrcurreniss non efi infinita fpatii longitudo

fperanda . Vide diSa k nobis in Hogemanis cap. 4. It n. 7;
Obfervo nibilomtmnt ,toncifi foffe alinm tnfnm, in qno Aqnim

la,qnautnmvit veloctor Teftnaine
,
hanc revera numquam afie^‘

queretur; fi nempe /npponatur, ant medmm in qno fit mtns,
nut planum

, fuper quo mobile utrumque reptat
, refiftere motui

h ratione velocitatis •, ita fttlicet
,

ut momentanea decrCmenta-

celeritatumfint proportionalia velocitatibus
^
quibns altn movcm^.

tur ntrnmque, aut ( quod in idem redtf)proportionalia 'momena
tantis incrementis fpatii decnrfi, ut sfiendunt Newton

,
LtibniJ

t^int, & VarIgnonius.Vel etiam,fi mobilit utriufque Veloeitat

infine enjntlibet termini progrfffiimit AB,BC,CD,DE (Sfe/

mntnretnr in aliam
,
eadem proportioni eum di0is fpatiis deere'

/entemiffatia qaifft veloeitatibat proportionalia^ aquali tem-

A 2 port



4 .Fkrsi^ior'
fore traufigi iitktremt yitue^ infimitf fmttt d^etalet ttmfmi rt<»-

qHtrereatw sd tUot termvut deeurrendot
y & fit uee

Aq»il*y tiee Tefini(hadt«netinam / peraemire mrnqmtim fefilemt y

& bte illam' [emptr fratederet y
tmpaliqmoHd» fratwfiet ,

ilUu

hanc mamqaam, tamgere
y
nedam premere f<^et y

ob alifOem diSf

ftogrtjpoatt ttrmtMMm femper mtrifmf umeruptam

.

t R OF 6 SJT I O IL

R eadem prima magmtadau A--, iew ^iafiaita pregn^fiant

termiaorum continmi prefmtioaaliMm emtipautyprior Ay SyCy
Dy E &e,.fofierior Ay My.Niy F.dftt. .

-

Dteo y^aggregMam ex termiait amaibtu friarisadag^gatmm
ex- omsubas. termims pofierforit. pregreffioms affe ,

est reaepmte

ma differeatia psfierhris \i^fnmmmJ^fr«atiamfrie^.fmm ^

“
'4-,

'V'k iT\ g l\'

Ai
a.
,x-
( 4

J>r P f ? 1 ^
' .1* . .

-*
e • \ .» u. \ V . \ t . .

r T.
»

r • 'V • -V'
,

-

Ai M- N-
. a.-i. jK.— d5r.

9
. :.V . ' ,«.v.V , .

•.

E St^nim yrexfrof. ufettePrA j.«„^G,,.CX&C-a«l .pjcio»*»

m«gpihi(iio^ A^.Ht A A<t (iiJieien-

Cjam duafvm A^ B.;.i{i)rA,qUA(|iie^ isa^omu^o A^ (»•

riem omnium A
,
M ^ N, -P &c.. per 'oamiem.fr^ofistqaemyjlf

toanertendo
,
ut difireceauftdiMriiitt Ay M y»d maputudi*

nem A ; igitur ex. asquo penurbat^^ tota feries» magfutu>
dinuoLA ^ E ,

C ^ D.^ ad fe^iem> A^Ai ,
N i^.y ut

d^ereotift duarum A AddtSewttriam duasun A

,

^od erat Atc.. •>
,

• v.-”.o . -s?» > .> . «

CX>ROLL.. Omnes^ itaque {eriea fradionum' ab unitate*

dianceps proportipmhuin i«int.f»Gtpfoc^ , ut earuodeou»
prim^ differeutif , Qflaipc.Xcc4cav^)fM»&ripta A »tB

fvjein A} duo^ittentes AdfenuifiHU»
•

. A ‘ ad

S
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De Circulo. 5
id duos quadrantes^ nempe at 4 ad li & reipfa prima.*

cquatur 2, fecunda zquatur i cum iemiiTe', prtredittkf

€»f. 4. Hmgemamormm tum. 8. & fic in reliqms.

F R O F O S IT l O III.

fl4?to femitircmlmt IF K cin» Jiametnm IK yeajm ab atte-

fo axtremo in alimrim extrcmr tangentem KG l pm mute Jio»

metro majorem inclinata IG feeef peripberiam ia Hy aade^

grdiaetarJ^t HLf fiat^ne-^ nt-fnaieatmn G JT ai^ anairatam

K ly ita ipfa' t^amter ad 'T~My fcw arf tH ,eaiemrati^
ad in^itot tenmmte- xM.^IKy ^H-(ls^.prajagatif. '-

Dito^ famatam eur oainikas ieram temtinoimat' dt^fenentUt «/•

terni-famptirT r, 25 //'45. ofoaUiaeJfe ftom^narf» IL-
intertepti arem IH. * • -

‘ ' >

O Uoniam propoitionalinm; dUlerentnr omnes conct*

nufe fuinptz y. r,, ii', ;48{c.runr in eadem, rap-

tione proportionales ,, ezdemque interpellrtiinr accepte

Y 1 , 2J,, 47 &c; iteruo» continu/b proportibnal» in dupli-

cata priorum ratione ha5efiimus> duplkem' ieriem pro-
portionalium ab eodeoT pnmo termino Y t incipientium

,

quare
,
per pnp. praced. aggregatum ex omnibus terminis.

prio-
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6 Pars Prior
prioris feriei Y t, ix, tj, 34 &c. ( nempe ipfa YN his

omnibus xqualis ) ad aggregatum ex terminis omnibus
podenoris ieriei Y i

, 2 ^,45 &c. erit, ut diiferentia dua<

rum Y 1 , 23 ad diiFcrcntiam duarum Y 1 ,
ixj eft autem

differentia duarum Yi
, 23 xquahs duabus bmul differen*

tiis Y 1 ab tx,& 12^23, igitur ut aggregatum ex dua<

bus differentiis trium continui proximorum terminorum
ad roa)orem ejufmodi differentiarum, five, ob analogiam

terminorum proportionalium cum fuis differentiis
,
ut ag-

gregatum ey. duobus terminis continui acceptis ad majo-
rem ipforum nempe ex conftrufKone ut duo fimul qua-
drata CK, KI, vel ut unicum quadratum G1 ad qua-,

dratum G K , hoc cft ut I G ad G H, propter angulum-i
1 H K in femicirculo reAum , ita Y N ad didam feriem^

cftque diameter IR ad eandem YN ex hypotheG
,
ut qua-

dratum CK ad KI, ideft ut GH ad H I; igitur ex -equo
perturbati erit diameter I R ad pofteriorem feriem diffe-

rentiarum alterni fumptarum Y i
, 23 , 45 &c. ut IG ad

HI

,

nempe ut eadem IK ad ILjxqualis eft ergo eiufmo-
di feries hnui verfo IL. Quod erat &c.
COROLL. Quoniam tota C N zquatur toti K I ,

partes

autem Y 1 , 23 , 4}, alixque deinceps alternatim fumpts,
xqua ntur 1 L

,
manifeiium eft reliquas GY ,

1 2 , 3 4 ,
& his

fuc-
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De Cireulo
. 7

Uiccedentes in inBnitum eodem ordine acceptas zquari
refiduz L K,-

PROPOSITIO i\r.

\lfdcn, fefitis y
ordinetnr G D diametro lK parallela

y
aqualis

autem iffi lLyOtque boc femper fiat ,
quoufque per puulla Dyd

fit isrveuta ia qualibet g d ordinata ad tangentem KG
y
trai^

feat turma DdSQ,l:
DieOy fpatium BdSQJKG ad prartet G infiniti extenfum

dapium ejfe quaibrantis IK B yradto l K deftripti
, & fingular

portiones GDdg duplat feBortt eorrefpondtntis MIm iijdem*

fetantibus yi teutro ad punSa Gyg^ deduSit yinttreepti

.

^~^Oacfpnnturenim dux (Kanres IG, Tg fieri infinitio

proximx ,
uri & dux ordinatz GDygdy quomoda

fpatiolum G Di/^(perdemonftrata(»Tr4^.<£ Itfin. Infinif,

prop. ^.eortdl. j. (b* 4. ) pro redangulo ex G D in gG haberi

poterit
,
nec arculus per has fecantes ^ femicircuio inter-

ceptus Itb k reda ejus tangente
,
vel fubtenfa fenfibiliter

difFereti cChn- ver6 redangula G1 H
, g f i&cidem quadrato'

diametri IK, adebque & inter fe fint zqualia, erit Glad
,
ut lii^ad IH, & triangula GIg, M H', communem-*

angulum l habentia, fimilia erunt, unde Cg ad'H& erit,

ur GI ad'I i, vel ad '(minimi comparabiliter differentemX

FH, ideft utKrad*IL, vel MT ad Gl^per conftriiftio-

nem ; elF autem Hb xquaKs arcui M m cOm fint difFeren-

ciz arcuum zqualium M K, H'/T
,& m K

,
F IG; igitur eft Gg

ad'M m, ut MI ad'GD‘, & rerinngulum DGg, ideft

fpatiolbm DdgG
,
zquabitur redangulo I lVfw, leu du-

plo ferioris' I Mm; quod cC(m nbique, & femper eveniat

^

manifeftum e(V, quodvis fpatium,per diias ad tangentem-*

KG ordinatas ab hac curva refcrium, efle duplum ferioris

circuli correfpondentisjoecnon totum fpatium DdSQI/fG„



8 Pars Prior
ad partes G infiniti protenfum

,
duplum quadrantis IBK^

feu quadruplum femicirculi IHK. Quod erat in hac pro*

pofitione dejnonftrandum

.

COROLL. l. Bifariam fedo anguk) B I K per lineam I

V

pariter hifecantem arcum
,
& fedorem in T

,
ordinetur

V Sj tnanifeftum-eft ,toxuro/patium inhiittiloncura OdSVQ
scquale fore quadranti B1 K., utpote duplum leflonsBlT^
quemadmoddtn & portio VSQJ K eidem qiudrantixqiia*
lis erit , >ut pot^ dupla ipQus T 1 iiT

.

COROLL. II. Ordinata ad aaem I K refla D P ^ erit

fq^tnentum PSQIP quadruplum fegmeoti Ki6H, quia«

cum fu 01^ ad KI ,ut HL ad IL, feu CD,redan£u]u(a
JT G D P zquaie erit reSai^ulo ez 1 K tu H L ^(rveduplum
erit trianguli H I ,

fpatium autem C DSQI K duplum'

fA fedofIS M I K ) ^ bau fnp. teOduum ergp fpatiumu

PSQIP dupjuqr 9<it iclidui fiemiregmenti MH K ,
hve^

quadruplum fegmenai , vel < li lun^m hngas lO):

quadruplum aqualis f^meoti IHO^nam PK cqualisOG
zquatur ipG 1 L ,& H L zquatur OP

,
& arcus IH ipfi KO.

COKOLL. 111 . Unde conftat
, qu6d folidum ex fpatio

P SQ I R G ,
ad partes G inGoit^ longo

,
circa afymptotOB

KO revoluto, zquaie cG; duobus annulis k femicirculo

KFl ^ circa eandem KO revoluto, pre^enitis, nam redan.

golum 0 0 P K oGeufum <A zquaie i K in H L
,
vel O P,

idcA zquaie duobus OPK, OPI tedangulis, quai'^ cy-

lio^ica fuper&ies , i reda DP genita in primo folido,

zquabitur duabua cylindricis fuperficiebus ab O P circiL.

Q K levfiluta, Gr ab eadem QP circa BI rotata deferiptis,

fivr foUdum iUud ijuGnii^ loii|Um)ex PSQIKG circa.*

K 0,zquabitur anpulo ex feii)iprcuIo 1 FK circa 0 K
,
&

annuip e.x eodem eirca Bl, Gve duobus annulis, ab ipfo

cir(4 eandem OK rotaio progenitis
,
vel ei, quod, integro

circuJo radii. QS ei rea tangentem if C revoluto, deicri*

beretur , f^jdp annulari. ,

ca
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De Circulo. 9
COROLL. IV. Hinc fi ovdinau DP bifecet rtdiun 10 P,

«rit in ipf« D P centrum gravitatis fpatii totius infiaae

longi, diametro, afytnptoto, & curva iSD comprchenfi,

aam c}ns centri gravitatis diftantia ab afytnptoto debet

«fle fubdupla radii
,
quo diftat C centrum gravitatis cir.

culi ab eadem afymptoto, utlhic circulus atqualis efiqtii.

dranti radio B 1 defcricto , adcbque fubdopias fpatii

D SI KG ad partes G infiniti protenfi, cum debeant
,

/><w

Coro//, frdccd. lua rotatione circa afymptotOn fclida aqualia

producere
,
in folidis autem «qualibus oporteat, gerHui-

ces figuras centrorum gravitatis ab axe motus ditiantiis

reciproci proportionales efle, cdm folidorum ratio compo-
natur rationibus figurarum genitricum

,
& difiantiaruavj

centri gravitatis earumdem,ex regula P. Guldini
,
quam

HMgemiamrum *af. XI. m. t. citavimus.

COROLL. V. Si aliquam ex Curvis per V tra«/eunti-

bus, veluc V 44. concipias cfle Hypetbolam ApoIIonic-

nam,afymptotis BI, IC deferiptam
,
erit, ut fpatiui^,

reda VB, afymptoto BN , & curva hyperbolica V44
infiniti protenfa interjedum

,
ad quadratum V B 1 K , iia

folidum. ex fpatio OSQJKG ad partesG infiniti longo,

circa iplam IPK rotato,ad cylindrum ex quadrato VBl,
portio ex didlo fpatio byperbolieo vends patces V re-

B i«-



IO Pars Prior
fe£^a per ordinatam in punClo Lafymptoto IN parallelam,

erit ad xqui altum redanguium V K L
,

ut folidum ex

OSQJF circa IP,ad cylindrum k redangulo BlPcirca^
eandem I P revoluto progenitum j ciim fit enim quadra»

tum G I ad quadratum I K, ut G I ad 1 H ,
vel iT i ad 1 L ^

five ut ordinata per L ad Hyperbolam
,
ipfi V K paralia»

la, ad V jT, erit dividendo, ut exceifus di€lx ordinate

fupra V /C ad ipfam VK, ita quadratum GK ad quadra-

tum diametri, vel circulus DP ad circulum Bl, undc_.

methodo indtviltbilium condat propolitum; Gmulque pa-

tet, fparium integrum DQIKG,ad partes C inGniti qui-

dem longum
,
fcd Gnitf tamen ditnenfionis

,
rotatione fua

circa IK folidum producere ver& infinitum, etiamfi per

unicum ex minutis decimis dumtaxat converti hitellige-

retur j quomodo patet veritas penultimr ex illis parado-

xis, qux i» prsfatfOKt Viv/aaeoram PnUematam fag. i. du-

dum propofui
,
cujufque exemplum non nemo queftuserat

apud Geometras defiderart, de fuperficie fcilicet Gnita:^ ,

qux 6 tantillum nroveatur folidum procreet ver^ infini-

tum : quamquam id oftendi facili poted locum habere &c

in hyperbolarum fpeciebus infinitis, qua parte determina-

tx funt quantitatis, fi circa eam, qux applicatis parallela

eft
,
afymptoton convertantur

,
iiemq. io CilToidc circa dsa-

aietrum circuli genitoris revoluta
,
&c. CO-
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De Circulo ii
COROLL. VI. Quoaiam oftenfum eft, differentiam

tangentis G K ad H ^ differentiam arcus I H effe
,
ut K J

ad IL, additis utrobique squalibus rationibus, ad
L/,& CH ad HL, conficietur ratio G^ ad L/ [ diffc*

rentiam ordinatarum DG ] squalis compofits ex K I ad
lL,&HCadHL, ideff ut dimidium quadrati I K ( quod
eft reclangulum ex IK in radium HC ^ ad redangultim

HLI, five ut quadratum radii HC ad triangulum HIL,
ita G^,feu Da, ad differentiam ordinatarum CD, nem*
pe ad Juy ade6que & fubtangens curv; in afympto*
to accepta, ad ordinatam GD in eadem ratione erit, jux-

ta methodum calculi differentialis
,
quam ahiis demon-

ftravimus « Trs3. De hifinitit lenitor. &e.frop. 5. Cero//. 2.

quapropter illa fubtangens erit tertia proportionalis poft

duplam H L & diametrum I K ,
Uve squabitur portioni

tangentis femicirculum in H
,
qus interciperetur utraque

ad extrema diametri tangente KG, IB; quod aliquando

adnouffe profuerit

.

SCHOLION L

O Uoniam ^tangentis hujus Curva indJit mensio^ uon ingra-

tum LeSortbut tueis futurum arhstrer Ji faululum ah in-

ftituto JigreJieusgeneralem methodum inferam determinanda tan-

gentis Infinitarum Curvarumfimslemdefcrifttonem fufrspientiumy

ut enim in hae Curva ordinata GD, K I reciproce proporttonan-

tur quadratis ramorum Kf, IG ah eodem fixo punBo l ad ea-

dem axis punBa eduBorum
, fie ubi ordinatarum poteflates qua-

libet ab exponente n indicata roel direBe
,

<vel reciproce propon,

tionarentur ramorum poteftatibus per exponentem m denomina-

tis
,
putafi ordinat{ G D forent direBe, aut reciproce

,
ut ra-

morum cubi
,
aut biquadrata &c. fime in ratione quantummis

multiplicata
,
aut fuhmultiplieata rationis ipforum, infinita Cur-

va DS 1 orirentur
,
tn quarum cenfum etiam SeBiones Conica

B 1 Hj-
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12 .Pars Prior
HyfcriaU y & FarahoU venirent

,
generali sqaatiaeu, in-

( A ) txfrimtKry compneieMfa [ pojitm nemfe- coaflanti l

G KzsyyG D=:Xy et ambigatfigna ^ abtinemte faferitrem-

•valtrem i* dietSa ^ inferiorem tm reciproca poteftatma comfara-

tione ] fnbtangem •aeri- i» afymgtoto accefta {fiItatpanatar Si»)

™ n 7 D ~ •

( A ) . . . . aa-4-yy
* * *

[ B

;

( C ) . . . . dz

» aa-«-yy

m y w— t

. my
* dy

( D ) . . . . dx
m y xdy

n aa yy

[ E ] .... X IHJ a a y y
‘

exprimeretur generatim aquatione { B ) y
boe qfi femper feret

•i tertia proportionaSt pojt G Ky & Gty accipienda quider»fa-

pra ordinataut G D i» eadem- afjnxfteto G K. yuSei fetaret tempa-

ratio direSa
, nrfr/it nterii taltur ordinatam y ttbi retiproc» V /<mn

per emm ,
eim relatio Cutma mttuVam expriment invertitur

,

eadem fubtaagent tranfit ad portet eeatrarias
,
ut itfimtarum-

parabolarum
y
dr byperbolarmm exemplo , aliisqm fimilebut tou-

fiare potefl . Aualytitam hujat determinatiouis demoufirationem

Leibnitgiaua methodofie bmvittrbabe.- deffiremttamdo prapofiiam

aqaathmm (A) efiifmodi Carvaram , eiititur aquatio ( G} per

regalat ia Trad. de iofiait. lofinit. ia Schol propw 5 . uuper

malgeuaty qaa redaSa juxta Valores mmiaorum ab afaatitnt^

. Cffr.
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De Circulo. ij

C«rrt)4 Jefumptoi^JKt dqu*rtonflD}uftJe {nf^»gettrBlhfith

tMgtmit im quuhbu imtginahili tttrv» ) trit tm »^ro prtpejl.

to. ftultt m Ajtmtiemr fijerUri ( B ^ txfrqfiur fuit , Qftoi

erat JcmonJiranJMm .

Itaque i» Curva bh adbibit» DS0,1, ubi fimplicet ordinatu

refpoudeut ramorum quoAmti«^ neifroct fumpth ,
fubtangens 3

^tertia froportionalit po3 G IC, & G l [ quod eoincidit eum

determiuutmm GoroUl 6. uuper adduB»] ;^quudruta ordinata-

rum refpondennt ramorum et^is,efkt fiAtangmrsx « diBuprt^

poniunultr, ^ Jk dtimnpt» tAi ardi-

nata ipfit ramis direSi proportionalts

forent
,
eur^Vd ISD tota dttra Unem

INfe extenderet y eui df corvrxiia-

tem obverteret
,

adtem stil edistdy,

quam ^perboLt orslinari»
,
tu^s teu-

trum Kyfemitrunfverfusstseis Kl,&
huic coofugatus K V; fi.

ordinata dire-

Si refponderent ramorUm quadratis

,

fieret purahoia ordmurie rireu axem^
K. I’ supra I produ3um,enjus latus re*

Smn eadem V- I: nam fiifeuidi' addu&a>gtn&alit aquatio ( A ])r.

curvarum ist primo cuftk evaderet ( E. )>f<M aquati» ad ,

perboiam
,
quia fi IVts V&y ^ I G st G D ,. Utique byper^

,

la rfi aquiiutera, propter quadratu KG, fetf /JJ, IN^
ideft crdinataram ad assenr ese. punBtt eumu S, D, aqtndia iifm

ferentiir quadrasorm» S V,'.K ty& G J)-^ K/

j

fi verb V&y 4t.l

C Z> falsem proporStouunturipfis ITylG, to/Ufiat ISiyforobjm
ferbotiim per deumfirasu i lappa- cUexamirino Colle^ hium.-
bb. 4. prop. ^z.lncefa Jeoundo fieret uxstM-fyyy quu #S
ad parabelenfyqui» enim DG ud lE,<vel GN efi, ut quadratum
GI ad quadratum I K ^m> di‘9*dendo DN ad NG

, aut'DH
i»
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14 Pars Prior
in |K qutiratam IK, vt q»adrattim GKyfeM NI ad idem

quadratam iK ,
ideoqae retlangalam ex DN ia 1'K. ^ qaadra^

\o iNy qat tft farahola frofrtetat ; Itaqrn tangentet ex hec

gentralt ealeale dedaBas petes cum Apollenianis tenftrnBkmbas

comparare . .

'

'

- ; s € H o 1 1 a N II.

O Uando jemel aperta ejt in digrefftonet wiay qaid metat ne

in fatis Bnviam de Intenjiembtts contemplationem drver^

Summa hnc redtty Ftgnram 2>5fi /K.G
,

in hac pro-

pofiiione ttmfideratam ,
alberi piffe pro Scala Intenfionutn

infimta linea KGy per idem Hradians pnnBnm l lumine coUn-

Bratd l voco feili- f

«f Scalam imen*

iionum ramfigerSy

qua fuit ordinatis

reprefentat gradus

intenjionmn eju/de

illuminationis hu
punBis

,
quiius ap-

plicantur ) notum.,

ejl eninty intenfio-

nem in G ad intenfitmem in iH efe in duplicata ratione diffan-

tiarum KlylG retipt^i fumptarum ( non ea quidem ratione
y

quam dpticx lib. g. prop. 4. adducit Cl. De Chahs
,
nam ibi

Jufponitur eadem inclinatio
,
qua b)c non fervatur y

atque ibi ad

fuperficiem
,
bU ad fimplicem lineam eff illuminatsOy fed quia..

dUrefctP lumen in G yfim rationis diBantip mejaris
y
adehque in

,reeipr«a' yatioiie K I ad\Gy tum ratione inclinationis radii

I G^ 'qua sequitur propoutimemfinuum angulorum / G K
, {b* ided

ad trttenfiwem perpendicularis ineidentsf l K. efi rurfus ,
«# I

K

ad IGy ob laterafinubus oppofitorum angulorum proportionalia ]

fed & IL. ftu G D' ad K l eft in duplicata ratione ipfarum

IKy
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De Circulo. 115
IK

,
IG, quifpf tt HI gd IG, trgofilivt» lif reffe^euUt

maximam ftrftnitcalarit radi* K I >9 'vitinijjimo faaSo K itu

teafimem^ UncaGD r€grcjdtitabif,iatt9jli^^ repiatiorit^

ab iinUuatoradiolG caafdtam
^ & fit immait inttpfia i9^infimi.

ta Unem KG deerejett jfixtM rat/onem mUnataram bmjms Cmrr
«04, qaam tde^Scmlam ejmi Inteofionii metif^ affelUmmt .

,

Hinc nvva demonfiratione fbificm eot/firmari ,fofiet m^alitat

fpatii infimte longi £> dl K

G

atjmfvit a/mt froporpiomt^ttu^

dnfU fmadrantit , amt stOoris eorrefpo^dfnfif, ; ti» enim punS^
fingnim peripberim KM Bfint afte di^^nt/m i haninojo I ,,4if

radiis lM perpendienlariter occmrrentiay eornm intenfio mbflib^p

expouetmr per conflantem lineam I K
,
eritqme reBmngnlnm ex

ipfa iK*/’» ptripherimm KMB
y
vel qnamlshet ejnt portionem

MT y
Scala mqmabiUt intenfionit Inminis per ipjdmdsffnfi-, fine

antem Sebmlm sntenfionttm [ cfteris paribmt J stp fSSMtttitates Lsh-

minis
y
adebqme,ckm ettietnfit Laminis faantitat yfcslicet tdem

radiaram nnmerns
,
i^a angmlnm GIV

y tangentif portionem

6 V afficiens ,
curpiae illtiflrans arcam MT ( nec non tnfinitam

KGy& totam K.MB ) confeqaent erit. Scalas atriafqae ist-

tenfimis atpralet efie.
*—

—

Ecce alteram Exemptam
y
at methodis illafiretaf. Semicir-

ealnm IHFKy ejafyue diametram iKillaflrent paralleliradii
y

'

five d panBo infinite dijfito pronsenientety NI, ALyTlyXCyZip
D P yG^ &c. manifffiam efl •, omne fiiflatstia difcrimen eva~
nefeerey emnemqae adei stttenfionit diferentiam penes 'variam^
inclinationem radiaram defamendam ej^y camqae ad eandem

{fi~
•ve re3am,five acatam )^angtilam herodii' diametrum afficianty
non fie werh pertpheriam IH F 0 Ki y^)trit aqaabilis intenfionis

produBa «» I K Scala reBan^lam ex ipfa- 1 K in radium
,

•vel

finam anguli conflantis
,
ad quem radios excipit

, Scala •veri ing-

qaabrlis tntenfionis diffiafa perlHFO^ eru fklum exfinabus
HL , FCy OP &c. applicatis ad refpeBhm peripberim punBa
H

y
F yOy quigpe quibas proportionantar gradus intenfionis ab

ittcliaattone angulari radiorum yCai eorre/pondent ypmduBi , cum.

que
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t6 Pars Prior
fne mtra^ne fit ah tadcm raiunn» frMnt

frtiiiO* ScM jt<pt*Ui
,
nte nom eorrefpomUMUt »trnfymt fMrtv

fiwper d^ahmitiir
,
nfiitltctt ftBnngiiitm *x radio fC i» LF

aqtt^itarfgBo txomnlin finmbas HL y
FC, OF trefftsjxftr

rvrrtJfomkMejireit HPO im tjimdrkfa ftiferfiriofafcriffi ore£ia-.

quod a^imi ronfoaat his
, fUf de Uagulf eyltuinef itmea-

fione,tim ah slin
,
t»m i nek$s in Viviaoei» jint demo^ruta

,

idtfue affhtarifcffetfmilihrt alterretirvf KTM ,*nt DSQ. iijdem

twdiit intttfifitf ,
medh ad sffim earvam angertwtar mla^fi^

iia$,incUMtiemn radtmm jufer taagem^^ funOorrnm aem^orn-

dentiotn.
~

SifHtKterfiiideia y

'

radtifureUeh N I,

JCF , DO MMt.
fkfcrficiem hemtf-

fherii ah tHF eir^'''

0a FC gemiti iUtt^

firart''iutelUgdtitr

,

fcata intemfimis ha-

bebitur , eomflaua •

fa bemifphtnea fa-

ferfieit ( mado in VivUne» in Scol. prop. 3 . mt fci.

(im femi^^imfaxfiamemeammfitne defiriftf ardimemarar-

aailHK h reBmaaxtemft ai fanSa correffomdemtia ) ereSif.

qae in JiagmUs fnmBit U fimnbat HL, refrefentaotibut ^adas

tntenfiamtm eorreffondeatiam ,
made qmddam /olidam refaJtabit,

eajmt aatmram fatili aeaeifiesji eamflanatamfigaramfimaamfo-

has qaadramtit IHf datas im diSam hemi/fbertsam fugetfieiem

oxpamfmm smbeoMrarii fofitam ,
imteUigefqae ejufa^i /olidaseu

aquari cjlimdro, emjas bafis eadem, qaq bemi/fberii, & altitudo

• fqualit radio PC,defigaaati comftamtem gradum fquabilis iatea-

fioms re/uUaotfS im p&M diBf bifie btmt/fherii fer et/dem ra-

dios tUaflratf. <

gur/ms. Coittifialmr hmten i» A fer radiot k fe dt^Oergemtes

illa-

V
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De Circulo. 17
ilhjtrtreJHi epfojitam planam fnptr-

fitiem faper B C ereSam
,
nce mn fi.

hrcontcntricam fpbcncam Japcrfiaem

BDKy quam aquabtii imtenfione ubi»

Itbet illuminabit . Cogitemus ergo ( /»-

bet enim & huius methodi fpecimea

tyronibus loufulth aperire y &fialiun-

de minime uetejfarium in re Jatis ob-

•via) luminis conulamfcalenumCAc

y

eujus bafis portiuncula infiniti exi.

gua plani illufttati yellipfit utmirumy

eujus majufculut axis C c yfitque Dd
portiitula fpbericfJhpetfieiet prfdiSfy

ffu potius circellui infinitiparvus dia.

metri Dd y tjufdem coni lateribus interceptus
y

eui parallelus

alius circulus circa diametrum c E
,
portiuncula fcilicet alterius

fpiericf fuperfictei concentrica
y
eundem coni angulum fubtenden-

tit . Erit ergo iutenfio in Cc ad intenfionem in Dd reciproci
,
ut

circulus diametri Dd ad etlipfim majoris axis C c ,
ideH in ra-

tione cempofita ex rationibus
,
cirenii Dd ad circulum c Ey&

hujus ad diSam elltpfimi quarum rationumprhna ejl eadem yqvg

quadrati D A
, Jen A By ad quadratum AC

y
Jecunda eadem

'y

qua cE ad Cc ( alter enim ellipfeot minor axis aquatur ipfi

cE y
vel ab eo non nifi irfinite exiguo fecundi ordinis tntervah-

llo differt ) hoc efj qua rurfnt AB ad AC', quare intenjio in

Cc ad inteufionem in Dd ( vel ad aqualem
,
qup in B) eJl ut

cubus BA ad cubum CA
,
nempe reciproca cubis difiantiarum

.

Hoc htelleSo fupponatur [ ut in iig. adverff pag.j lumen l eo-

dem modo irradiare in planum fuper K G ereSum
,
chmque Jcia.

mus
y
intenfionum gradus reciprocos effcy non jam quadratis yfed

tubis difiantiarum h pur.Ro iuminofo yfiat curva 1 QJS D ,
cujus

ordinata C DyVS reciprocf fint cubis Vly <j/, reque circtu

IK revoluta producatur folidUm bafis infinitay cujus radius ipfa

afymptotus j
eritque ejufmedi foltdum squale cylindro

y
cujus

C bafis
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i8 Pars Prj(v

HHHM
9HMBHI
SSBWBHfH

l|9

usasH

Mpietgtr ie-

mif^gericM

Seici tx qmtirx^

mx BIK gem-

tfy altiuiSa wer^

guMulis r«ira /iC,

gM^ squale duflo

c^taJri ex qggg^

irate BK ^ nauL,

Joiidam illud erit

fcala htenfionit indefiniti flaai eiremtsejg ex eoetverjione iffixt

K G frogenttiy ille •perii, tjfiixdrut fesls sfusbilit iutewfieuis ak
eadem radiorum quantitate im bemtffberkam fuferfitiemexqua%
drantt S ge iitam traduMf .

Dentque lumen in l extftem irradiet Mt (upemfitiem irritam
1HO K

,
erunt iutenfiouet recifrocg Smflttidmr d;^antuijd lumir

nofo y nam iutenfi» ix portiuncMla. MmJt^eep^ xancentrieg

JSK ad intenfionem gartiumeuls H\i fupe^fieifrim» gr^qfita ^
reciproci

,
utexteufio ha'jutadtxur^mu ifitnty utmfSy xt tui-

pfis diametri Hh intra coaam hmwJs M l Vi eouci^Ja ad c/r

culum eqvalit diametri Mm ( filst enim if diametri tpfa dtfi'et

tentis squaUum arcuum K ), rpidaUcetut edter axit ejitf-

dem ellipjeot priori coujugatm sd dtemetrxm Mvtyjfioe ut H\
sd IMy qusri etiam interfio in K ad iutexfiouem in Herjt

,
ut

HI ad IK ywel ut IK. ad l G
,
quare Scala intdufioaig aquahi-

Ut fpberits fuperficiei concentrica BMK exiSente cylindro
,
ba

fim habente eandem bemifpbericam Jupctficiem complanat al-

titudhem radio 1 K aqualem
, fiala intetffiiuU Jpberies ptperfi-

etei IW^ erit joiidum grrwmem ex bac ipfitjumtficieinpfautm»

redaSa yOreSis ubique adfun^a Hfhalutudtmbusfecantium IGy

I g, atque boc folidum eidem c^ittdro squale idcirco privatur
^ qttifl

fcals intenfionam yCfteris paribus yfunt at quantitates Umiuii
y

bic Tiero eadem lumtnit quantitas ,
nempe idem tajtarua nume-

rus ex angulo l in utrgmqae fapeificiem I HK ,W £T\L dif-

^rttdifr-r .

. - SCHOc
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De Circula.

SCHOLION IJL

H Met hic,,nt arbitror
,
^no foratu phy/tcomatbematieam it

iatet^Mf argamentamlaliafqaefimles aiaterias per me
thaib nmgrimem

] w/ illaftrare
,
«iW reformare ptffs ,

nte ad
arimn Ceomettia writatet fcaadere ejnfmodi /caiarum admini-
calv tUti- ittatHefaerit

^
modi d praeipitiis tibi cavtat. Interim

•vari' notare potes, ijaomodo mataas Sbi maaus, ad Veritatem w-
qairendamy fomferant Scientia ^ipjaqae Pbilofopbia Geometriam
promovere aUqaando ptfpfy gratam tlli vitem

,
ob tot commodi,

qmibmt ia dies se ab Hia loenpletari jemit, offiemi rependens non
wwB per eonjUlrrationem GravitatisJfgsrrr geometricif tfivura
ttt jam inde ab Arcbimedit tempore invalait

, fed'& unae
snetbodo, per emt/ideratsonem Lucis

,
ac varia, sateofianh itr If.

neamm fmperfscitmm illaftratione refultanttr. nee rmniitf^r~
taffe ex aliis p^/fUis qaaUtatibns geometrici expenjts fperate hi
etbit, Matbematscos boe exemplo tactunos Sctentia noSHfjjima"

& jam amphjpmf pompria novts aeceffionibas extenferot

.

’

Caterdm, otta^nt bmjus Scalx intenjionit lacis
,
memini Cf.

V. G. G. Leihmtipinmin litteris ad me datis Hanovera 21. J«*
lii 170J. o/mwr monnijfe , ejas comemplationem cum ipfiar
gravitatisgradaamexp^tiene effeeonjanSam ; Sic quippe Jtrii
lit

:

Scala intentionum luminis inkrviet etiara ad^gradui
fol licitationum gravitatis; jam olim enim eo modo

,
qoo

judicamus illuminari obieda in ratione diftautfarum re.
ciproca duplicata, notavi etiam follicitari gravia h centro*
Mathematici fcilicet, feu abftradi rem tradaudo, & phy-
ficas caufas Teponendo. Atque hinc dtnd planetas tali le-

ge ad folem niti
,
quod etiam ( nefcio amr eodem argumen-

to ) Nevvtooio placuit . Quo pofito ,
animadverti comparatio^

nem banc lacis
, (g gravitatis altenis extendi pojle ; ut quicL.

gravstattones fiiper quibusvis planis funt ,
eatens partbus, pro-

fbrtionaktJstsibas inelmaionis eorundem pianornm ad perpendi-

C 2 culum



20 Pars Prior
eMlMmJtiuttttigM-

$itr ceatrUgraviS

it^uite dtffitHHL.

a fcmiferigbentLM

tircmlari IHFK,
mt dtrt3itme$ bine

ad tllmd tendentes

fint parallela /AT,

HA, FX,OD,
YiG&c faftineat-

fne di3a peripberia IHFKa^am, aliadve flaidam
,
ant foltdam

torpnt homogeneS aqmdit craffltiei ( •velatfiforet catennla,'velii, amt

Itntemm ia eam fignram finaatnm ) Scala gransitatioaam , feu

frejfionnm, qaas dt3a Carva fafiineret,ejfetfigara finnam HL,
FC, OP /aper arta HFO adpan3a eorrefpondeatta ere3oram

,

dam interim Scala prejfiouam
,
fen grawitationnm

,
qaas fujliae-

ret re3a I LPl^, dam eajdem gra^vts porticalas perpeadtcalari-

ter regeret
, efiet re3aagnlam ex radio F C in ipfam I LP&,.^

tam integri
,
tam particalatim corrcjpoudentes utriajqae Scala

portiones comparando, at ia altero exemplo pag. i 5 , aJda3o de

intenfione lacis dtSnm eft

,

<b* Jamma gra^uitationam unius fum-
ma gratstationam alterius aquatss colligeretur . Item fi

in •vafc

bemiJpbertco,gra>vet particulas continente^gravitatioaam fumma,
per tmagiuem Scala ipfam repr.Jentantis

,
exquiratur

,
id oltti-

substur
,
ut in fimsli exemplo JubjunSo pag. 16 . Qaodfi planum

K G ( pqfito jem centro gra^viam in panSo l ) gravetur aqne

alti iorperst fluidi
,
aut jolidt incumbentis prefpoue. Scala gra-

vitationum evadet figura,ex curva DSQ,I, cujus ordinataOG,

S V reciprocafint cubis dtreSionum in centrum £ convergentium

VI,G I ( ut in fimiti deintenfione lacis diximus pag. 1

7

. & 18 .)

arca axem I K revoluta proveniens
,
nam ad rationem finuum

inclinationis cum perpendiculis
,
addetur duplicata ratio recipro-

ca dtflsntiarum
,
juxta Cjuaw inboc fyfiemate gravitas decrefce

-

te in
, CT intelligitar fi xefmaxime interminatum fo

ret
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DecGirculo. n
tet flanmn KG ad fortes G,adee^ae immeof» corforegrawatttm^

fssMna mhilemisstts gravitationumfinita foret patet ex ejmt

Stalay nempe ex dtSo foiido ctima IQ D tirea /K revohtx
,

,

a^nalt dnplo cylindri ex qnadrato B generati
y
nt oflendimus {.

,

& fani non magis
,
aut minus snfinttum. illud planum ah im»

.

menfo ejufmodi torpore gravaretur quam btmijpherica fuptrfi- j

eiet ex quadrante Bl^ froduQa ai aqai craffofinito corpore fi-
ii incumieute . Si veri incumberet grave fluidnmy asst foltduau

fuperficiei convexa fpbera KOHl ,
gravstationes forent reci-

proca fimpltttbus diftasuiity ut ia p^remo exemplo pag. i8.

fervatum fuit de Scala fimilis illufirationis
: fedfi omnia perfe-

quamury vije ullum tam jucunda eontemplattonis exitum inve-

niremus
y
itaque eadem methodo perquirendas aliarum figuraram

^
gravitationes LeSoribus remittimus .

M O N IT U M,

H ujus PropofitionisGjrollariis adnexi debuerant fu«

pra ad pag. 1

1

. qus inter Addenda
y& Notande psio-

lis editionis ad calcem libelli obiervaveran
, nunc ver^,'

&fi aliquantb feriiis^ animadverterim additionem hanc.

e(Te faciendam y (altem poft Scholia
, antequiim .ad aliam

Propolitioaen) gradum faciam y hoc Ipco r»oqenda cen*

fui, non fine aliquo audario,quQd praimiUor.ura etiam-t

Schpliorum dodrinam potetit lilufirare.'

I. Itaque pnm6 obfecvaci meretur, qu4d etiarafi I K non
e(Tet ipfis HL, GK normalis, & etiamfi ptp femicicculo

fupponeretur quzvis alia figura,IHK, pro quadrante
B 1 K fubilitiieretur figura orta ex ratnia I M proportio-

ne mediis inter inclinatas 1 C , & interceptas 1 H,
mod6 aplicatz GD ipG diametro IK parallelz zcpiales.

etiamnum forent abfciffis lL,e(Tet fpatimn GgursKMBl
fubdvplum totius DQ.IKC,& qvuevis portio MIT fub-

dupla pactis correfpondentis DSVGj Indefiniti enim fe.

fla
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M. I^rs Frior
&» G-Km ptrm xquales latmanar Gf, dudaque' »

erir tTiaagirium G 1 ad iiinii^eiminticriptum ipatiaRMf
[quod ftnge eflTei)rl^]-, ut gl-adtfernaifl f»f<opoptiona}ein*Mi^

fiveut^Hl ad l/-,vel‘«^adgd,at>tvt paraH^lograminam ng^
ad dgG orcBfnfenptum i^atk> D dSV6

,& petmtnando y
ut> triangulum Glg ad’ partitHogrammura «^<0 0
iuDperm ftobdupla latioBC jitaml S ad dgGiQMreko:

'

» Rotati»ctian^HrKG, DQJKG circa KG
,
eritcyw

liodro^ad folidutii', ut triangulum GiKad fpatiumHFKI;
ftmper enim^thaiigullim Glg* ad flmiltadiacenslateii IH,

qatw iaftribwetur figurx H FK I,eft ut quadratum Gl ad'

quadraaum vel<^u» circulus progenitus ex radio NG
achoirouMradio DG', five utcylindrus ex paratleiogramrao

Ng ad cylindrG folido infcriptum exparallelogrammo DCg,
aatfteanbus tam- triangulis G Ig, qukm cylindris Ng, in-

atoen> sequalibus . VJm , fi placet, ad Veterum normam
eaigito^ ego generaliorem Veritatum harum fontem in>

cHcafft cometKos', exhaurire non curo.

j. ItemCOrollIiriadh & III. Fermi generatim verifican>

tUT
j
mmiet enim- iliorum reftangularum D P K

,
& I K- in

G‘L zqualitae, St rotundi- folidi- circa afymptotoo cum
duplici aanulb-ex«figata KHl circa.ipfas NI, KG revo-

luta genito.

i|. Quin
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De Orcuio. 2^
4. Quin iJlud addo, perpendiculariter eredis ad fingu.

ia punda cujufvis curvx^ ctiamG inGnitx , IQSO finibus

redis inclinationum talis curvx
,
five ejus tangentium in^

iifdem pundis ,ad ordinatas QL, SC
,
O Poctrijunc fu»

perficiem zqualena redangulo finua totius in axem I P,
idemque in qualibet ejus portione verum eiTe , ctim illa^

fit fcala intenfionis lucis, vel gravitationis curvx,hocve-
r6 intenfionis redz I K pereamemparairelas N r,DO&c.
[ juxta dida in SchoU a*& 3. ] quz Calx cfim refiecant ean<

dem luminis, aut preffionis quantitatem, debent eflezqua»

les;: id quod vel hinc geometrici confirmatur,, quia Dd
tdJ* (ieu fP^ ,tut finus totus ad fianav xcduna aqguli

, ergo Cadum eatremorum , nempe finqa redi in cle«

mentum cur.vz.D.«/,^quatur £ado maiorum, ficilicet te-

danguio ex finu toto in /P , atque id fempea.' quare &Cr
Veribo i nimis longo diverticulo in viam pcaao^i ao-

Acipeopofiti redeamus.
, , .

r £0 ‘l O S /T ^ K '

Er pmatium V quadrati^ BULV iattr communtt afymftatn
S\^X¥^tranftattti>^mU.lyferbeUVjT,jr,r i, i&f.
qaaram ordiaata ad alteramajym^totom ISA ra^aodeant fota^

jlatihas abftijfarwn « caUra d perfiagohf-daiactfp paret umim.
rot dtHomuraus^ •videLuet , Mt' (madratam NI ad qaadratam

B l
,
etaJit BV odTNy^ at Seqaadratam NI ad biqnaira^

B /, ita raffat BV ad i N^ittmqae mtJexta^pattJlat NI ad

fimitem B l, ita BV ad v N^atqae ita forrb-.
,

DicOy Circalnm diametri B J aqaalfm qffr omuibur fimal by-

perhoUcir fpatiitT yVt i ,, a i 3, 4 4 P"
j y &e.tde/ldi^

rentits alterae Jumptit dtlla^m. hyperbolaram

.

M Anifcftutneft enim, lineas IIT, feu BV, & YN,
I N ,

X N
, g N &c. elTe continui proportionales in.«

ratio-



24 Pars-Prior

ratione quadrati NI, ad IB, feuG it ad K I j
nara «jof*'

modi ponta fuit proportio primf ad fecundam,prim{ ver^

ad tertiam duplicata , ad quartam triplicata ,
ad

tam quadruplicata prioris,ob indices poteftatum abfc>^
rura

,
quibus rcfpondent,per eandem binarii differentiani

arithmetici crcrccntes } ergo fer frof. 3. erit ubilibet finus

yerfus IL arcus corref^ndentis IH, vel iprametCD or-

dinata ad curvam DSQI, de qua » frof. 4, aqualis om-
nibus fimul proportionalium ejufmodi differentiis alterni

fumptis Y I
, >3, 45 &c. & hoc feraper

;
quari totum fpa-

rium DSVG ea prxdi^a curva ad partes DG infiniti

longum aquabitur omnibus numero, & longitudine infini-

tis hyperTOlarum differentiis alternis YjiV 1 1 , 2i V j 3,

44 V j ) &c.quaricihni^ cara//, 4. quadrans BKI,
feu Circulus diametri aqualis (patio infiniti longo

DSVG, aquabitur didus Circulus propofitis hyperboli-

cis differentiis
.
Quod erat 6tc.

' COROLL. I. Idem obtinet de partibus
,
qu6d nempe_>

infinita portiones ex iifdero fupra defignatis hyperbola-

rum differentiis, putkY jr ir,it}3,44s5 &c. aquales

fint fpatio CgdD , feu duplo fe£lotis corrcfpondemis

M 1 «? . f

COROLL. .IL' Ci^mque tum integra illa hyperbolica>
’ fpa-
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De Circulo 1 25
Tpatia fint quadrabilia ex generali dodrina, quam dedi-

mus «« Ungenianh caf, S. n. 1

1

. tum quxlibet eorum por-

tiones {int proptere^ nntx dimenGonis
,
erunt & integro-

rum
, & partium differenti^ noto re&angulo zquales

,
un-

de & circuli
,
& febris cuiuslibet quantumvis vero pro-

xima quadratura ,&dimeoGo geometrici innotefcct jquod
amplids fequenti propoGtiooe maaifeftum fiet.

F R 0 fO S IT 1 O VI.

O VMdrtto JittMttri Circuli exi-

fiente s f A ] , Jme xnitatiy

fingulit veri fraSionihms (B), [C],
( O ) , [ E ] &c. divideutth»} mwittt-

tem fer amnes imfaret msmeres^ ex
ardine fssecedentes

,
erit iffe Csrctslus

aqstalis issfiaita feriei ex iffis Mlterna-

tim additis
y detraSifqae

y
nimirsnnzz

(A) (D)-f[E].- &C,

(A) I a(K)—

&C. &c.

(H)
Y""*

H ^c eft celeberrima Summi GeometrzLeibnitzii Qua-
dratura

,
qux ex pofitis principiis fic breviflimi often-,

ditut ; Per difta loco citato Hstgenianoram quodhbet hyper*

bolicum fpatium eft infcripti redanguli
,

ideft in projpo-

fito quadrati V B I K , talis pars
,
qualem defignat fra-

ftio ( H ^ ,
exprimente x gradum ordinatarum [ qui hk eft

unitas ] &jr gradum abfcifsarum [qui eft quilibet par, z.

4* 6. %. &c. ) adebque primum hypetbolicum fpatiu^
eft [ IT ], fecundum CL), tertium (M), atque ita dein-

ceps, nempe (A), [B], [C], (D), (E) &c. Circulus

ergo, qui ferfrof.trared. xqaatur difierentiisdidoru fpatio-

rum
,
pofito quadrato diametri I IT s i

,
fiet zqualis feriei

(AJ^lBJ-hfCj-^fDj-i^fEJ-^Sic. Quoderat&c.
D SCHO-
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26 Pars Prior

SCHOLION L

(V);
a»

A Nalytici id totnm fie expediri peterat.

Pofita diametro l K. Ayd^iadeter-

minata Cr ^ X ,
erit. G D ordinata ad

cmrvam DSQ,Iyde qma in Prop. 4. s [ P ]

tdefi per doSrinane expofitam in Hugenia-
nis capite 10.. nunero j. aqnalis feriei

(K;-.[Sj-+CT) - [V] &c. W
aatemT hp ipfp exprejjloaet ordineuarnm ad

(
T'"!

infinitat byperMat
,
qaaram gradat in ah- L J,

jciftit crefeantjaxta nnmert paret y at eoa-

Jiat
; qaflibet ergo ordinata G D aqnnalt»

bit dtfferentift. ordinaturam ai in^aitatiHat

byperbolat
, adeify

^ fpattam figo-

ra ab hac cnrva

DSQ^l comprebea-

ff , tdefi JeSor eir-

enli torrefpondenty

arunabitnt tnfimtit

iifferentiit pradi-

Baram byperhola-

ramy fen dtfftrea-

tiit fraBionmm per imparet mtmeras denoininatOtat)» ytaxata va-

lort ipfiat aa pro anitate; Qgod efi pxopofitnm .

IHHE

S8PMBSI

||ISBSil

SCHOLIOM II.

S
Ie inBitato mto,Circnlnm per Infinitas Hyperbolas Qn/t-

draudi yjatisfeeijfe me arbitrarifaperefiy nt idem per Infi-

nitas Parabolas moliri aggtediari qnoi tamen longi eompea-

dlotius exequi dabitur. '

FRO.
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Dc Circulo. »7

PRO P^OSITIO VII.

S
I/f0i W fgadrgfttm digmtri IIL ad q«gdratum taugtutis

K d ( diamtro jgm utigerit) it§ iffa diameter
,
vel tiaqtm-

it TG ad % Gy & bat -ad x Gy ead^ ratieae ad iofititos ter-

minat } G , 4 € , 5 G &e. p-oeegata.

Dico
, fmnmoM ex omuibat horum terminorum differentiit al-

terni fumftit Tiy *3 , 45 dTc. aquakmejfefiaai verfo IL ag.

em iHyfer feeautem IG iatertefti

.

H Oc privabitur, repetendo idetn ratiociniuBS
, quod.

fupra
, frog. 3. ,

adduximus, videlicet. Quonianx^
proportionalium diffeientir omnes continui fumpt* Y i ,

**> *3 » 34 &c. funt in eadem ratione proportionales,

ezdemque interpolarim acceptz Y i, ag
, 45 &c. iteriam

continuii proportionales in duplicata priorum rMioae,

habebimus duplicem feriem proportionalium ab eodemu»

primo termino Y 1 incipientium ,
quare fer frofof. x. ag-

gregatum ex omnibus terminis prioris feriei Y 1, la, »3,

34 &c.
,
nempe ipfa Y G his omnibus xqualis

,
ad aggre-

gatum cx terminis omnibus ,
poftariotis feriei Y 1 ,

aj

,

Da 45



28 Pars Prior
4; &c. erit, ut differentia duarum Y i

,
zj ad differei>>

tiam duarum Y i
,
izieff autem differentia duarum Y t,.

23 xqualis duabus fimul differentiis Yiab ix,&i2^
2} ,

igitur ut aggregatum ex duabus differenti» trium.»

continui proxi nurum terminorum ad majorem ejufmodi
differentiarum, Gve, ob analogiam terminorum propor-
tionalium cum fuis differentiis, ut aggregatum- ex duobus
termiuis continui acceptis ad majorem ipforum, nempe^

ex conffrudione,ut duo (imul quadrata G ff, KI
,
vel ut

unicum quadratum G 1 ad quadratura I K ,
ffve ut G I>

ad l H
,
vel K I ad I L ,

ita Y G ad feriem ejufmodi diffe-

rentiarum alterni fumptarum> eft autem Kl zqiralis YG
ex hypothefi

,
igitur & tL przdicUs omnibus fimul diffe-

rentiis xquatur. Quod erat &c.

COROLL. I. Eadem conftruAione fa3aad'nHguia puir-

da G tangentis VK, manifeftum eff
,
lineas Y G comple-

turas quadratunv VKi^, & lineas Gi trilineum parabo-
ke quadraticz- ^ i K

,
lineas autem G t trilineum parabolx

biquadraticx A zK, & lineas G 3 fimiiiter effe ad parabo-
lam quadratocubicam

,
atque ita deinceps^ reliquas effe^

ad altiores parabolas, quarum dignitates VK
,
GK on>

Btlius CK ordine paribus numeris denominamur : ffc «liia

pro-
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De CircuJo^ ig
proroptur ad infinitos^ terminos proportio YG ad i>G
qtix ab initio pobta fuit duplicata ipfius VK ad JfG .

'
^

COROLL. II. C^oniam ergo ordinata GD ad curvam
IDS frof. 1. defcriptam zquator femper finui verfo cor-
refpondenti IL,manifeftuai eft, ipfan»quoque GD xqua-
ri prxdi^is proportionaHum differentiis alterni fumeis,
adebque & Tpatium VSOIK zqueri fpatio parabolico
^ t K / , & parabolicis lunulis &c.
COROLL. IIL Ex quo ubique YG—r iG,taG—

<
jG

t4G— jG&c «quetur ordinat* GD, conftat , etiamJ
iV-^V,t^V-AV,tiV--iV&c. xquari VS-, idefk
eandem lineam in£lnitiesporitam,&infinitiesfubtradamre«

linqueie^fui medietatem: Id quod etiam ex fupradi^is
frofcfitione UL deduci poterat.

* Sedinouies: aggregatum ex; infinitis differentiis infi*

nitarum ipfi i V aequalium
,

five centraufe
,

five alterni
fumptarum , eft demum fumma ex infinitis nullitatibus ,
feu o, quomodo ergo quantitatem notabilem aggreget?
At repono, eam Infioiti vim agnofeendam

,
ut etiam quod

pet fe nullum eft multiplicando, in aliquid commutet, fi.

cuti' finitam magnitudinf dividendo-, in-ouilam-degineiaie
cogit} unde per infinitam 'Der Creatoris potentiam omni»
ex nihilo fa^, omniaquein-nibilum redigi pofle; neque
ade6 abfurdum efle, qUantitatem aJiquam’, ut ita dicam
creari per infinitam vel multiplicationem, Vel additionem*
ipfius nihili

,
aut quodvis quantum infinita, divifione

,
aut

fubdu^one in nihilum redigi

.

& CHO £ TO K,

D Uo B«c loco notanda eetnrrunt:' alftrim eitta ffiort»f»m
tem hnjns Urtii torolkrtr^f fola tu prima edttione pro*

pojitt/ fuerat ; alttrum circa fubjunSa infiantta- ftdationcm
^
qa*

poji aflerifmumadjeaanattc legitur. ad 'primam
y oifervo

pia*
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jo Pars Prior
^atbetMtint mn nmlg«res

,
qui lihtUiim h-

gerc ,e^pt>Jtre ,
0C tomfrtkMre dignati f»at y

Conllarii bojut

novttatc panalsot
,
atque in fummam tam inaudttg

,
imxfeBa-

tfque wntttUs admirationem adduclos fd”* ific

JiMfemdo faraduKOJimiU in tota Ceumetriajt afpiam Ugijft Xf-,

Jlarentur, bgo •verh idem rudiori exemplo exponi , ae

etiam persuaderi pp^ eenfebamybotpaBo. 'fitiut , ^ MoTuat
^

fratres y
dum Fatnt bareditatem inter fe ex aquo diwidunt

y
de

unito prottoj^mo lapide
, immeufi valorts

,
iu quo effigies Con-

cordia affabre exjeulpta mifitur ,
tontendumt . Nefas efi nsenderty

0, pretium i«iar fe difiribuero , nam Fqter seftm^o fautuup^\

nitlatt >
010 foiu raram gfmmam *familia aUestar* f^ftori^fOn

* ttrmar } atque aloer ab ^tmo *H*m rediame ppffep ,
w/ tfftaa i

hareditatis ceffione:forti wrb ut psffieffiouem ttmti tbefasm XOimn
^

mitant y
add^i aeqaoaut . Siuid faetesidum i Re ad judifem de-

lata ,
mMltane]urif(a>^uitorum altercatiemeae ,

flaeuis Jmvq-

leni frementia yUt dtmts diebas iu altrermtrias mfa» tueompa-

rabnh boe fimulattum eoUoearetm' i otuqau Titiut natu major
.

^

pretiofam effignui prior obsnmty mox ai.ep ablata y & Mpvia

coae^ qfi y deinda re/rfat l uk reptata
y
iferamque ab hot U

Mmuum iratfflatay atqat ita deiateps apud buucy & &
Utrmkue fueteffoTH tu perpetuum^ alttruatim ufuffity extu

dm fOntrrvmS* dmuimum s ai^ faBum eJl ,
ut tndrusfa

mauentptam nara affigi* y Ojat poffeffio fuerit enter utramque^

dmum ekmi^ut»- Bu at eadem quanttttu uffimitiet pffitay &
infinities fubtraSa aqOinxtlat dimidio (ui . Piae difficile fn^i* >

.

rvariato fratrum numero yeafat alios fingere y
quibus altu bare-

ditatis portio fiugulis obtingat
,

indeque alia paradoxa fimslss

tenoris proponere ,
qaa, partter , deftfiptts tamvenientshas curvis

,

fttodo J$ipnids3o •

ba.ynuBo apKo matota ,
« exemplari ,

quod prima editioni

otmuUrdyjamdaffiriplaHfr- at mmuenu Cespnt nueemfubiens y

eam nsktl aiaud in tttt^Jeuktarpendum imveniffety ex hac

tom-
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De Circulo. ji
comfar0f/»He^ qu» ad inftmtia folntiontm afurfatury
materiam critica alieajat fiii oblatam gaudc/it

,
me fiatim c$»-

venit
y
incongraam hancjmi videri geametriearum rerum ad di,

vina Omnipotentia ntyfierium explicandam applicationem pro-

tendent: itaque ut potiat obieilionem illam ^admiffa GaiUaipu-
tentia eirca eontinai compojitionem

, eludere tentarem hortaba-

tur \ refpondendo fcilieet, quhd licet indivtfibilia punBa , quo-
rnm nulla extenfio eit

y
quamdiu multitudine finita fuppommtar^

nullam eXtenfioHene-facere palfint y. tamen y
ttbi namero itfiuita:-

finty quantitatem alequam componere non prohibentur. Egovethy
qui net in ea> coutrotoerfitt Galilai- duQum fequi ,, nec ejut tfi*

ntouis me vadem etfibere in animo habebam y. atque aliunde nec

detere
y
Hee expedire arbitrabar

y
ut eum lUo de hac aiudyticiy&

tbeoldgtei argumenti comparatione ylongum contentionttfilumprom
dateremy quippe non elementarit modo Geometria

, fed Analyti-

cMyOtTheMogia quoqs cognitione ret exigere videbatur:fatiutduxi

fetum Mersiter agere
,
at tribnt trantvtrfi calami duSibutobie-

thonem fimal ,
et> reffoufieuem delerty qua fcrupulo aufam dede-

rat
y
eitm ab exiguo hoc paragrapbo totum vim

,
uut elegauttamy

Vel perfeBteuem libelli mei non pendere tenferem , ,

Nunc autem
,
quoniam tntelligo eundem hnae Ceaforem palano

jailabunduut aficruijfe
y
meam bane opeUum k fe emendatam

, dt
cofligatamy, expungo majnfcale etrote

y
quem ipfe mihi indica,

verity & /apprimendum monuerit irem totum y pro ut tfi ( cum-
houa eorum

,
quorum iuteteHy veuia )- LtSorum oculh fubiiciem,

dane detrivi
,
ut Litteraria Rtfpubliea judttety num ego ulUu

ratione in boc propofito eulpandut efieutyqni. divina Omnipotentia
vim- creatieem boc analyfico myjlerio adambrare contendebant-

(quod& BernardamMieWentiit in^xvf. Analyf. Infinit. /r»

etjfe ligo
y
ubi ait: Accedit rtiasimi hinc momenti pr*tc-

re^ veritatem diredl^ fequi i omne nimirum divifibile

,

adeoque & omnem quantitatem, vi infinita in nihilunua
efie' reducihilem

,
eademquevi infinita quantitatem quam»

cimi^tic ex nihilo produci poffe, cQm ex eo produ£lDtn.j
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j2 Pars Prior
<fle, in quod divifionc refolvi poteft, quidlibet tnerku

ceniendutn Gt)anipfc fouui Cenfor rcfrthendi jure mererttur
,

qtu tam •vahdatu in hollet •vera Videt telam mihi i tuanihas excajk-

rif,fertude acfi Cari latcretujat
,
aliorumqiatbnicoram Pbilofodo-

ram decantata axioma ( £x nihilo nihil , «n nihilum nil poiTe rc«

vertij/rtfc aofira obfervatioue, labefaSari of^ofomm CatboUta

Veritatis dogmaftabihn e^re ferret
,
atqae tam uecejtario Reli-

gionis uo^ra prtuetpio cot^rmatioaem banc tx Amsiytita petitam

invideret . Ahjst qasdem
,
at de_ Ceafarii animo tale qaid if/c^

fafpicer ,
at net video -in veidut meti qaid ejmt virgam pofceret y

qaid tjat fpoagiam exigeret . , Aot enim doihim iffa pbyfica ,

Jea geometrtca Corollarii bajat-nade fpeUatary aat.ejat dum-

taxat eam vi creMtritt Omnipotentia etdlafio criminationi eft

obnoxia: fi primam ,
non erat car me

^
Gahlaana opinionis In-

brtco i paucis admtjfo ^ exemplo de itfinttadine panSornnu

lineas componentium
^
pptiasqadm eertifiimo

y df extra contra-,

verfiam pifito argumento creatsonit rerum omnium tx nibilo
,
ad

eam fulciendam ,
coifirmandamque invitaret

: fifecundum ,
ergo

fimilitudines omnes
y
anahgias

y
fymbola

y
quibus (oleat

y
pro mo-

dulo noflro y
dsvina mffieria explicari

y
penitus deinceps amoveri

rtebit
y
ipfaque fmmi Conditoris Imago noBris animis infixa

nda erit
,
ne quid bumanum,& creatum cum divino

, & in-

ereato tonferre prafumamut. Qjtod fi banc Creatoris hmilitlt-

dinem
,
nedum non •vituperandam

, fed optimo jure commendan-

dam fatemur ,
cur imaginem Creationis in bifce anfi^itit

operationibut relucentem non grati extipiemni? Aut qma magis

appofita exempla aliunde ^nabimur
y

quibat infirma hominum

mentes ad boc magnum myfterium percipiendumjuventur y& con-

tra' blnfpbemat Atbeorum ca^vtllationes in ejus fide muniantur
y fi

bae clanjfima a Mathematicis petita vel refpuimuty •vel faitem
uegligimus? Jam alibi monui ( in prxf. Demonftr. Vivianeo-

rum Problem. ) quantum ad lUufirandas fuperiores Veritates

Geometrica conferant Cognittonti
y & ipfiufmet Proili Diadoebi

tejlsmonio id comprobavi
,
quod non piget boc loco repetere . Thco<

' logi»

,
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De Circulo. jj
logix, inqnit^ intelligentes apprehenHones Mathematica^
prxparat; quaecimque enim imperfedis fcrutatu difficilia,

arduaque ad veram Divinorum cognitionem videntur,

hxc Mathematices rattones credibilia, &manifeda, &cer.
ta per imagines oQendunt.

AU»nde tgttur
,
qvim ab hac fratenfa libelli mei emendath-

»e, gloria faa materiam boaat Censor qaarere ftadeat ^ aut cer-

ti aUot errwet indigitet^ quos ubi tales efie perfuoferit^ non Ji-

ne grati animi erga Monitorem fignificatione
,
corrigere conabor:

hunc ^verh tantum obeli
,
ut tuter errores cenjendum agnoverim

,

mt in publicis pbyficts praleSionsbus meis
,
quoties de Mundi ori.

gine fermo recurrit
,
pojl confutatam Materip aternitatem

,
mn

alia umquam analogia creationem spjius captu piffibilem ojlende-

rt cwsfuevertm ,
quam ex bifce analyticit

,
aut antimeticit ope-

ratfombus
,
qua rem aptijpme iltuflrare mtbi videntur

j Jic enim

habeo De C(lo,et Mundo led. 4.

Quicunque ad infinitam Dei virtutem attenderit, nihil

ipfi repugnare deprehendet, ut quidvis b nihilo efficiat:

quod ut claritas per quandam analogiam percipiamus,

phyficam adionem cum arithmetica numerorum efficien-

tia conferre hceat
,
Auditores humaniffimi. Si numerus

quidam in alium ducatur, qui ex utriufque multiplicatio-

ne refujtat, produ^us abiifdem favoribus
,
feu coefficien-

tibus
,
dicitur : fic ternarius quaternarium multiplicans

duodenarium producit j fi ver6 hic ptodudus per alteru-

trum fadorum dividatur
,
quotiens refultat alter cofficien-

tium, ex cujus multiplicatione cum altero prodierat, ut fi

duodenarium per ternarium dividas
,
quaternarius pro

quotimte prodibit, adeout divifio idipfum retexat, quod
multiplicatio conficit, & multiplicatio reficiat, quod di-

vifio dedruxerat. Hoc animadverfo, cogitemus certet,
quemvis numerum e6 minorem fieri

,
quo viciffim per

majorem ipfe dividitur : fic minor eft pars una cerne-

fima,quliin decima, & minor millefima
,
qullm centefi-

£ ma,&c.



34 Prior
Hia, miiMA tui^c- «va4it di«i(k p«»

narim», q<^0) PM «U9a>iiui^, nunot adhuc eviadit dk
vi(a p»4 (QiUaiuiiiVin , qu^r p<kt centeoafium. ( & quidem
exa^^ ii> leciproca ratione divifbruoi fcadiQoei decrcn

fcunt J adc6ac fi intelligatur. uoitaSvper Daaioceia.,.ac aia»^

jocem numerum, dividii >. ad tninorem,.& nuaorem feiaper

qu;intitatem reducatur; quodfi. i^tuc cem dividi iotcHU.

Evr.ua per ouiqerum abfqlut^ lahoicum ,f«u majorem qucK
i ^ct alCgnabili

,
fiet ipfa qualibet aOigoabili magoUu^n»

"iror, adeoquead merum tubU(refp«Aivum fciliccc,aQi

^enf!j,quo quantitas ioBuities, mioar ^ia., ei^ ad hans uk
o ad I .

per prop^ j. de > redadft eii|, iq «»•

que datuperreverare inteUigetut.
,
v^ucfhu& per cpbuanMlL

infinitum numetum ,per quem <^vi£aftiMftC
, m^ua aiuU

tipliccturt ut enim uuitaa par. ccatanMiui» davifa., lipr»
numerum quemlibet centcsnaiio OMnoBeOk nMdtiptoe«i»,.

priftinum unitatis integriC ftatpm boa cecupecat, ad
hoc exigit ejgfdemmet ceptena»! muilftiFdieatioaeakittlaadi

hoc ut nibii illud, ufiduuoi eit ditdiiiMe uniiam per aaat

tncrum inhnitum > ruifus. evadat aiifpiid, debeyc omoiu»
per eundem infinitum numatumi «MakipHeari;, om. ««9itr.

rus infinito miopt id unquam pr^d^t. IVfUw£efia «ft igi,.

tur Infiniti nqmfiri virtua ^ mquqdl*^ pw diviifiwiafnsj,

defttuat , S{ ip nihilum redigat , ivirfu^e t» «». ndttlfih

quidlibet refiituat, per multiplicationis dfiwaja» dhld;

producendo. Quo fan^ exemplo condat, «t-tat» eonaiph
po(Te,Dei Opt. Max. infinitam iVirtutem cd^fe extendere^

ut quidvis io nihilum redigere
, quidvis ea nifido ptodu,

cere valeat, adeoque per creatintuam proprib di^am po«.

tuifie Mundi hujus afpe^bilis nsaiiieriam ^ n»bdi Gnn e»r

citare, qua in varUs formas dedaceps diCpofita , fingidas/

Mundi partes difiinxeeii, omavmiit , fuifi)u« niiniefis abh-

folutas
,
perfeftafquP reddtderili. Ht^Ai

flifAtiontituUiiili^tfidemqtu »dh( propi^tHim
FRO.
e
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35Dc Circuk).

F R O F O S IT iO VUl.

O VadratHTMtn Circmli prop. 6.
,
iterum fer Int-

uitas Farahlas demos^rture^

E St enim circulus circa diameteutn I IT
,

vel quadrans
iC M B

I ,
/rr Corel, i. FrOf. 4. xqualis fpatio VSOIK,

nimirum fer CorM. Frof. 7. xqaalis b x -fizKgiij
"^b/^K^b^ &c. hoc eft quadtafto ^«KV , min^s crilineo

parabolz ^ x K V ,
plus trilineo fecundz Pafabdfc

, itoiniiK

trilineo tertiz &c. funt autem "Hia trihnea^ . . ..
-•

circumrcriptiquadrari(B),[C],(D),[B]tK. ' ^

per ordinem
,
ut patet ex didis eaf. 8. Iluge- v'^ -

ssianorum n. 10 > ergo poiitx) eodem quadrato ^
3

1 ,
prodit circulus rr (A)»-(B) j,

(D ) E &c. Quod etat demtitfftrandiim. ' ^
COROLL. I. Quoniam parabcila 1 Ri ia< rni

fciiberctur quadranti I BM K >
aiheque md- ^ -'7

dem^adrantem *circumpledereirtot
,
patet, /E)

ezccGfum quadrantis fupra infcripintn parabo- ^ 9
Imd atqualemefle Lunulis pambolkis4 ttc.

Ea b^^
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Pars Prior

i H K ^ k Sic. riden qiiadraati adrcriptis .

COilOLL. II. Nec mmCis eadem methodo patet dinien>

fio cujafvis fe.^iris
,
putSt e;ii$, cujus femiffis elTet MliT,

quippe foret ille xqualis ji iKif2lCjt4Kj &c unde pa<

tet Ventas Quadrature Circularis fedoris ab eodem Clar.

Leibaitaio propohtx in A6lis LipfMC 169 1. menfe Aprilis
y

pro qua & fequentem Propolitionem libet adjungere.

PROFOSITIO IX.

C lrcuUris
,
'vel Elliptici SeSoris

Onadraturam loco mox la»da~

to i Summo Gewxotra exhibitam de^

wooajlrart.

S
it radius AB =3 t

,
tangens

BC±e X, arcus circuli BD zzy
,

duda infiniti: proxima fecant<i^

A</r,cum arcu CE concentrico,

ponatur undfeCc^dx,
f;cans AC =; (Q). Jam D</ ad

•' Cr eft in ratione compotita cx
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De Circulo •̂

(Q).r^xx

(G)t (A)

1

1

—

)

‘ [B]

(C)

[D]

1

—

1

1

1

(E)

Di ad ECjideft i ad [Q] ,&ECad
Cc

y
nempe rurfus i ad (Q) ,

ade6que
cft ut 1 ad 1 > nempi ut quadra*

tum radii ad quadratum iecantis; er*

go cum fit I iXX . 1 :: Jx . Jy, erit

hxc s [ F ] videlicet per difta tm Hm~
genianis cxf. jo. m. j.s differentis fe*

rieiX- (G> -4- [HJ -. ( I ) -<. [ K ]
- &c.

und^ h{c ipla feriess integr; jr,& duda
fingendo tangentemCK

,
ut interceptus

arcus BK fit duplus BD,&fedorBAK
squalis redangulo radii in femiarcum
BO

,
fiet ejufmodi fedor =3 s (G )

-4-(H) -< (I) -4- (ff) &c. qus eft

Quadratura Leibnitzii loc cie.

• Et quoniam, ubifeSor BDKA fit quadrans Circuli, an-

gulus BACfemire^us evadk, & tangens BCsquatur ra-

dio BA, nempe ipfa s=: i, tunc feries prsfata mutatur

in hanc fimpliciorem
,
videlicet [A]-.(BJ-4-(C) — [D]

'-i-(E)— &c. qualem proy. 6. & 8. jam demoftravimus.

Ellipfi autem BOL circa eandem tranfveriam diame-

trum pofitacum circulo B DK ,quia tam fegmentum B DI
ad BOf

,

qu^m triangulum DIA ad OIA, adedquc&
fedlor BO A ad fedorem BOA, eft in ratione DI ad IO,
feu If A

,
vcl B A ad A L, necnpn tangentis FB ad B H,

utique fi non jam AB,fedALfit=: i,&AB=:a, nec

jam B F ,
fed B H =: s

,

prodibit idem fedor ellipticus

BOAz3 «r — fl(G)-f-4(H)— a(I)-4-«(K) &c. ut Ma-
ximus svi noftri Geometra Ixpe citato loco determinavit,

nofque demonftrandum fufceperamus.

COROLL. Hinc conftat, qu6d
,
ubi i

,
feutangens

BHnAL, habetur quadrans ellipfis BLAceBALre-
fiahgulo

,
miniis tjus triente, plus ejus quinta parte &c. ut

in cuculo ad circumfciiptum quadratum celato contingit.

• SCHO.
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38 Pars Priot

SCHOLICA.

REjhn , Bt timJmiltm feriem ik^iiStn lyftriolitB ibUtm
Vtr d. deierst ^ mos HlAm demnftrmn -nta dsfirmtsmS'^

jf»od poft etcfofitms nofintt-de HifforMa prr Infhsitmsi^ftrhotmt
^

& Fautholtis quadranda eogitmiatntS ^frj^trdntsms timua isom

mstanst «lim
,
mjltalque caras ifrmssaavens* Egregio pmvtm

hritla Manfredto y>euj$sr do&^jmemdm de re Ef^ohm -Ntso «s
mediam jsddecam

y
qadm feraec fi$ Jagemsvrmm W <Croamtrmmif

& foGonam lisds*
y dotssfletifime mgssd EkftUos

msoaio fatardm.
.

f . .
- i

Sed ptfus ojUmdtre aggtediarrnlimssaCiritmliTttaagvssifsmssty^

h^nita ferte 'qaormndstm rtiias^mlormm dtdidlam J CatAdtrimm

Tbskjgpbo
y & Geometra Reattn Ded Cortes y f^ae fo/l frmmska

tteSrt iajwt hielii edrtmmdm, inter tjta Opetm fffiimm»yAinfiem

Utdami mnm i'7«4. -nm^ata /ast ptg. 6 . bacerpKfnMn >CB JuiC

ad vakem VsdtnKtnts : taqtee fieiprteedk,

A)dquadrandum cixcuium yiit-',.

qsut
y
nihiiapbus invenio,quimt

ficbCoQmdrato BF adjungatur J

>e£tangnhini C G , comprehen-
{bra lineis AC, & Cfi [^0-

Sstm^miffefmppemt deametram ALy
emmqae mlterias prodaiiam

y
at ob

aagulum femireilam LAB yfit^ala

faraiieid B L aqaeutar jais defim

Utt d pmttSo A \ qnod fit cquale
quarnae pasti quadrati B F : >t«n

rci^angulujn DH
,
faAum ex ii-

nen i^A, <DG, aequale quam pnti pnccedentis; & eo-

dem modo rd^aguisai £ 1 , otqae alia infinita
,
ufque ad

yLy quK ononia Aoiiri acqiabontar wrtis parti quadrati B F
[.a«Rw ferres ^mmirttpia efi t^iqmitmm frim temitti

,
m fppe^
diffam
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LkCircokiJ ^
dtOkm ejly. ac dentonftratur ah. JrabtmaJa Ele Quuis. Patab.

prop. 231. unde fuperat primum teuminum iffiut trmtfs }£t haae

linea AX ericdiatxiecer circuU,ciiitiaciccui«fefemiacqiM»

lis eft circum&rentiz hujus quadtafii B F; eft autem AC
diametei circuli oflogqno, qitadreto B.F iGapetimetiiay

inferipti: AD diameter ciuuk iafictipti figura

rum
,
A E diameter inferipti figura. 3 1 tatecum, quadrata

B F ifoperimetrz j & fic in ui^ttum.
Quodfic dcmouQro. Sit B S (irmUatuc sujmfwu ptdygont ( «Ai

b)e quadrati ) circulo diametri B Ai eiramt^pei\j 6tJ^ejatSlSh
producatur ad circumferentiam imT ^ tM' ST 'dtameter ciroiitk

inferipti polygono dupli numeri laterum y ut- in hae cafir oHogo^

«a y iffqmmHe^ eidmm priom polygmar Idfatiam quippe fiSox

angulo SClBppn knemm £0, «rit utique £ £ fenulatut p<d^

gauu duplAlaterumnumero eireumferibentit euoJetn. eirembm deum.

netei BApeB nterh ( 31^. 6. eltSHi>X<$Q •vrfQT^aa-

SR a4 KSy eampaimuilPt ST ad ut.S B ad B R, ^
fumftitxtovfequentimn-dupyk^&T udTtyfea BA^ ut SB> ai
dtflam BR y koe. tH ad’-, integrum htut polygoni ( quod nunc

erit oSogofmm ) duplo late/am numero eircu circulum diamtiuk

BA defeeipti p^ «4tfrMt.£ B femilatnc primi pohfgoui [ uampt

b)e quadrati ] Utus htegreen polygoni ifopermmtri
,
duple latem,-

rum numero deftripti y ut eovjfut
,

nuat S\ Bt oQurva pars e/i per, .

rimetre quadrati BFy dfJiamalnM pnpnctiimaliiar'
,
patet Je* .

mdaeue oetogoni paetvn JiurtamJtcjmam ejus puimetri,
adeoque aquar* laOerttuttgtefiguraifoperimema \& laterum,&e.

^

ergo ST ad AB-e/b
,
ut lateu inugrum polygoni duplo, lateeuue

numero defsriptt^& ifaperimetxi prtari polygono., ad latmr inte*

grmnt polygoni duplo laterum numero circumfcMibeutii circulunu

diametri AB'y quare eum AB fit diameter circuli
,
cui ciremeu,

feriiitur plygouum dupli laterum numeri, eujutfemilatut BR,
erit etiam S T diameter circule inferipti polygono fimiliteu dufU
laterum numeri

, dr ijoperami$ri tiiem primo polygono > Quod
erat demonfirandum.

Efi



40 Pars Prior
ES autem reSaugulum T S P

aquale quadrato femilatens E Sy

adeoque aquale quarta farti qua-

drati BF
y fime

y

ex Conftru&io*

ne Giitefiaoa ,
aquale rtSaugula

AC £ y & additii utrohique aqua-

litut quadrata OFyOBy fient qua-

drata OS
y
OC aqualia

,
unde &

tota S r aquatur ipfi A C > quare^

erit A C diameter circuli iufcnpti

eBogouo ifoperimetro quadrato B F.

Similiter oftendetur A D aqua-

lis diametro tireuh injcriptifigura t.6 laterum ifoperimetra oSo-

gpuo praeedentiy addoque & eidem quadrato B F
,
eo quidADC

aquetur quarta parti reSauguli ACByfeuASPy vel quadrati

BSy k latere prodici* oSogoni ijoperimetri deferipti
y
adeoque^

ADC'aquetur quadrato dimidia BS. nude faSo fuper AC fe-

meireulo lujeripto oBogono lateris BSy & ad'efur latent htfe-

Siouem duSa ex centro fecante
y ufque ad peripberiam exteufUy

oSeudetur baczz AD
,
ut ^lus ojlenfa e/l S i' zz AC,

Eodem modo erit AE diameter circuli iuferipti polygono j t

luterum
y
prionbus ifoperimetni dr fic procedendo bahebrtur ul-'

teriut diameter polygoni ijoperimetri laterum'6q
,
mox iiSy&fic

im infinitum i neque invenietur terminus X bujus pn^jjionis y

.

nifi ubi fuerit demum AX aquulis diametro circuli inferiptipo-

lygono infinitorum laterumyifoperimetro eidem quadrato B Fi bu-

jufmodi verd polygonum iifimiti-laterum efi ipfemet circulus ; er-

go AX ejl diameter circuli ijoperimetri eidem quadrato BF

.

. Et quia ex Galilao
,

Dial. i. de nov. Scien. Circulus efi

mediusproportionalis interpolygonum fibi circumferiptunty& aliud

fitntle Ipfi ifoperimetrum
,
ent circulus diametri AX medio loco

proportionalis inter quadratum fibi circumjeriptum
,
latere vi-

delicet A X dejeribendum
,
dr quadratum ipfum fibi ifoperi-

metrum B F
y
cujus latus BA ifive fumpta mediu proportionali

\ inter
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De Circulo. 41
inter AB

^
-erit hac larat quadrati aqnalis eirnto dia-

metri A'^y & eihfolata erit tircali Qaadrottira j Sed in deter»

minatidne liaea totafafere/t dij^caltat
y
bait enim in it^

rutum affroptnqnare licet
,
)ed non fenitut aitingere rllins ter-

minum X ex communi 'Geomnma dalutur .

Nefcio autem
,

au & aliam
,
etr-

culi quadrandi ra-

tionem
y
qua nune

mihi mentiohver-

fatur ybac occafio-

nefropona . Sitft-

micirtulus HCAy
it fer ejut centrS

B du8a lineaBN
ad diametrumAH
ferpendiculariyde-

fcribatur folo Ay
regula BNy in-

tervallo BHCon-
cbois Nieomedea^

HGF E

:

itent-

centro A
y
radio AH quadrans eireuli HMDO'. Jltqueaugnim

HAC femireSus, quem bifariam droidat re8a AK.

,

& refi-

duum KAHy item bifariam fecet re8a AL
, & Jie de/ntrff.

Erit quadratum inferiptum etreulo ad circulum
,

it! rationi

tomfoptaex AC ad ADy AK ad A I y
AL ad AM, & /k

deinceps ex aliis chordis bifecantibas rejidaos angulos
,
ad radm

eireuli A D i Circulas rverb ad quadratum eircumferiprum urit i%

ratione eomptpta ex AD ad AEy AI ad AFy AM ad AG,
& fit detueeps ex aliis radiis hifeeantihut refiduos angulos

,
ad

torrefpondentet ramos Coneboidis : qua rationes componentes
, pofi

aliquas bifeSioueSy fere iIt rationem aqualitatit degenerant: id

autem fie eftenditur

.

F Nam
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42 Pars Prior
NamJijmngantur HCO, D

y
erit triangmlkm HC A ad

triangulumHD A, ut AC ad AD
\ fimilitcrjunSa reSa HLIy

erit triangulum HKA ad triangulum HA I y
ut A K ad A£ :

mcnon ofiendetur triangulum HA L ad triangulum HAM
y
ut

ALad AMy (ffitfemfer j Erit autem tnangulumHAC oSav»
fari quadrati ia-

ferifti cireulo H»
DO yjitut trian-

gulumHDAo8a-

'va fort oilogoai

eidem cireulo- ia-

fctifti; at trian-

gulum. HK.A erit

feutadecima- fart-

ejufdem oSogeaiy

^

ut triangula H,A
:

fextadecima part

efl figura i6. la-

terum eidem ur-

cato ioferiptfrtri-

angulum antemu

HLA ejufdem fi-
gura i6 laterum pars trigefima fectmda foret , ideft praeisey

ijuota pars effet triangulum HMA figura ji laterum eidetn^

circulo infcripta; Quare polygonorum ia circulo HDO defcripto-

rum , erit quadratum ad edogonum
,
ut AC ad AD

y
oSogonum

figuram i6 laterum
,
ut K.A ad A fy & figura t6 laterum

adfiguram laterum gi, ut LA ad AMy Ratio igitur, inferi-^

fti quadrati ad circulum
,
qua componitur ex ratione quadrati

ad ^ogonum
y & hujus ad figuram \ s6 laterum

y & hujus- adhuc
adfiguram laterum

g
x

,
y£r deinceps ufque adfiguram infini-

torum laterum
,
eujufmodi efl ipfe circulus

,
compofita erit ex

rationibus CA ad ADyK A ad Aly LA ad AM,y & fic ia

infinitum.
y. , t.

\ Rari-
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De Circulo. 43
ftrher

,
ckm Jit mangulum HAS oSofva pars Qaadrati «V.

oamferspti ctrealo H^O, & quadrilaterum HRDAy cajas

diameter A R bifecat angulum HAS
y Jit pariter oilava pars

eircmmfcripts o3ogoni
,
erst quadratum ad o3ogonum

,
sst triaa-

gulum HAS ad quadrilaterum HRDAy ideft ut SH ad du-

plam HRy vel ut S A f AH ad duplam A H yjive ut dtmidsa

SA f dimidia AHy ad AHy nempe ut AC\C Eyjiveut AE
y

ad ADs& Jit eadem ratsone eEendetur ejie cireumjcriptum o3o-

gonum ad circumfersptamJigtsram i6 laterum yUtFAadAly
^fguram laterum i 6 adJiguram laterum ^ \ yUt GA ad A My
(b* Jie femper j quare circumfcrsptum quadratum erit ad csrculum

in ratione eompojita EAadADyFA ad Aly GA ad AM&Cy
mtpote tu ratione eompojita quadrati ad offogonum

,
iujus adJi-

guram i6 laterum
y
hujus adfiguram laterum 32 , & fie dein-

ceps ufque ad ipfum circulum
,
qui eftfigura irfinttorum late-

rum . ^uod erat demonjirandum .

Hinc patet
y
rationem ex E A

y
ad AC

y & F A ad AK y&
G A ad AL,& sateris deinceps ramis eoneboidts ad chordas je-

micireuliy compofitamy aquari rationi duplayqualts ejl cireumjcnpsi

quadrati ad inferiptum eidem circulo.

Obiter bine colligi poteft novus modus
,
Coneboidem dejeriben-

di
y fi nempe fecantium AlRy A DS exeefius IRy DS Jupro-.

radios AI, A D
y
bifariam fecentur in F

,
E

,
linea quippe in-

cedens per pun3a E
,
F

,
H erit tpfa Conebois Nicomedea : nam

quia P R efl medietas ipfius A R
,fi etiam RF fit medietas ipfi-

Ut R I, uttqne refidna P F erit medietas refidua A I
,

boc ejl

aquabitur ipfi BH\ eodem modo ojlendetur etiam CE aqiinhs

eidem BH, ergo curva HFE efl Conebois
,
regula BN, inter-

vallo BH deferipta,

Hac autem prajenti Scbolio injerere vifum fuit
,
licet digneu

videri poffent
,
qua inter Propqftiones recenferentur

,
ne ipfarum

numerum
y fape in operibus xoftris citatum

,
augerem, oidinem-

que turbarem, ut editionis utriufque methodo, & difpojitioni ci-

tationes omnes correfponderent

.

F 2 EPI.



44 Pars Prior

EFIDOSIS.

A Ncequikm ad alteramXibellt partem, progrediar, opor-

tunum duxi,aliks vacaturum huiuspagelic refiduum

implere, addufla demonftratione veritatis fupra enuncia*

tae pag. lo. aJfinem ^
de Solido Infioito ex CifToide circa<

diametrum circuli genitoris revoluta: hoc enim
,
nullo

fchrmmate adhibito( quz methodi Leibnitzianz prsftatv»

tia eft ) ex ibja hu;u& cuivx natura demoalkare poiTum^

[A]

(D)

[E]

(F)

, fB!
exi

tci
exidx

aa-xa
*

aa-xa

(L) cx*
, (O) eaa

aa 4
ex*Jx r... exi

[P]
eaa

[M] jai i
cx^dx f jf

*

(O)
eaa

(N) 6 a*

&c. &c. &c.

J

>oGta fcilicet diametro =: « ,
parte abfciira ab initio Cif<

bidis =: AT, & circumferentia getvitoris circuli =: c r erit

enim a—>K ad x*, ut (A) ( nempe circulus radii jr ) ad

[ B circulo deferipto ab ordiiuta CilToidis, quo duflo
in dxy, prodit (C) elementum Iblidi ab elufinodi revolu-

tione produ^li, & hoc rcfoluto in feriem infinitam per

cap. IO. *. y. Hug. habetur [D]t[El t [FJ &c. cujus in-

tegrale [ L ] f C t [ N ] =: folido altitudinis x ; &
ubi jf

,
fit integruno foiiduro [0]t[P]t(Q) &c.

=: Infinito
,
ob denominatores arithmetici difpofitos

.

^ ^ ^
PARS
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I' 45

J| ^ ^ ^ ^ ^ ^ §S

PARS ALTERA
DE HY.PERBOLA.

'
I .

' ;
''

F RO P os IT 10 X.

I
Nter afyMptotor BCG ptr idem pUMStim A deferifta jint ium

finita. Hyferbola AE F primayfen linearis ah Apollonio il~

lafirasa y A T i fecanda
y fen' .

^uadtatica
y
qnx Cl. Viviano *

j ^ r—^~—

-

Mefolahtca dicebatnry Ati
j

%
tertia

, fen eahiea
y
A n hi-

|

£•

qnadratica yAiaqne altiorum I

rradsmm in infinitam
,
qaas

^

}etet alteri afymptoto paral-
;
j~; ^ ‘ af—io

—

“

lela E I 2 3 G.
Dteo tpfas AD

y
EG

y iG, iG, 3G ^c. ejft continui pro*
portionales in ratione GC ad CD.

N Am ut G C ad CD
,
ita A I> ad EG in prima hyper*

bola ,& ut quadratum G C ad quadratum C D, ideft
duplicata priorum ratione, ita A D ad i G in hyper-

bola fecunda , & ut cubus G C ad cubum- C D , ita eademAD ad iG in hyperbola tertia, hoc efl' in triplicata prio»
rum ratione, atque ita deinceps, ergo ipfx AD, EG
*G, 2G, 3G &c. funt continui proportionales. Qpod
erat demonllrandum. pffO-
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4<5 Pars Altera

FROPOglTlO KL

I
lfdem y

fumatur GD agualit iiftantia h centro DCy
<Sr perpanilnm G ordinetur commums aplicata GE.
Dtco

,
fpatinm prtma hy

ferholf F E A DGOyttd par-

tes O infinstmmy aqnari ag

gregato ex infimtts fpatdt

omntnm byperbolarnm per ip

fam. G E refeSts vtdeh

eet G E F Oy f G i i O
tGz20,tG3 30 <Srr.

Compleatur rcAanguIum G D A a; & per punitum •

,

inter afymptotos A DCtranfeat hypcrbola aef
primx AEFxqualis prorfus,& (Imilis, ac fimiliter poli-

ta
,

eadem fola poHtione differens; eritque fpatiuRtji

OfeaCO idem quod OFE ADO. Ordinata igitur ubi-

libet eE 1 2 3^, quoniam ,frr procedentem yC& Eg ad rg,ut
gC ad CD

,
erit per converfionem rationis gE ad i E,

ut gC ad gD, nempe in ratione compolita ex gC ad DC
( nempe DA ad g E ) & O C, vel «qualis DG

,
ad g D

(feuge ad Gaaut DAJhx autem dux rationes compo-
nunt illam, quxeftge adgE,ideoquec=gEad i E, quare

per Propof. i. g e xqualis erit omnibus proportionalibus

terminis Eg
,
ig, 2g, 3g &c. fiquidem eft tertia pro-

portionalis poli primam differentiam E i
, & primam ma-

gnitudinem EgjHoc ubilibet demonftrato, patet omnem
ordinatam eg in fpatio OfeaGO xquari omnibus ordi-

natis aliarum hyperbolarum per ordinatam G E refe 61 a-

rum, ade6que & ipfum fpatium Ofe a GO, vel illi xqiia-

le OFE A DO, xquari prxdidlis infinitis hyperbolarunr

portionibus. Quod eriit demonUrandum

.

CO-
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COROLL. Hinc ablato communi fpatio O F£G O
, fpa-

tium hypetbolicum DCEA, ordinatis- proportionis du-
plae interceptum

,
xquale erit infinitis fpatiis quadrabili-

bus per reliquas hyperbolas determinatis-, nempe G i 1 0
tGizOtGjgO &c.

,

,i F R 0 F O S I T t O Kir. _ ,, . j

S
Umfto farallelogrammo byferiold infert/Ia fra nuitote

,
erit

fpatimm byperboliemmyordinotii rotiooit Jm/lo iaterjeSom^^

oqmole feriei froBionomy in quibot unitot denominatmr frodnStt

Jmgnlormm fer ordinem nnmerornm in terminos rotionit dn/lo .

" TT» t »T4.t r"8 1 4^1« t

O Uia enim fer /ro^ »o. EG, r;G, iG, jG &c. fune

continui proportionales io ratione G-C ad CO^qiig-
bk eft ratio dupla*, erit' & feties aequi altorum redanfu*^

lorum EGC, iGC,.»GC, jGC &c. feries rationis da-
pis

,
ciimque EG C computetur pro unitate, erit r-G-Cs-

femiffi
,
& a GC=: quadranti, & 3 GCs odanti &c. fed

ex his, quz demonftravirous ^ {Hngeniamr ea/. S. n. it.

fpatium hyperbolz fecundz G r t Os infcripto reSangu-

lo, nempe femilfi, &fpatium hyperbolr, tertis 6 r,sO:?
• X

*

femilC infcripti redlanguli a G C,ade6que & fpatifi

quarte hyperbolz G 3 0 =; trienti redanguli 3;0'C,atqae-

adebz^j^g &C. ergo agregatura ex illis fiyperboliiis fpa-
e ' ' '4 -'i'

tiis
,

ideft /er Coroll. pro/, proced. ipfum . fpatium A DO E,,

ordinaris rationis duplz in hyperbole primaria interjedfi;.

= feriei in titulo propolitz. Quod- erat &c.
COKOLL. Quoniam Quzhbet Hypetbolica fpatia ,or«-

dinatis ad alteram afymptoton interje&a, fununterfe,.ut>

ratio-
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4S Pars Altera
nmooes extremarum ordinatarum

,
ut oftendimus i» H«-

genianis tMf. 6. n.
3

. cognita ratione ordinatarum ,quibus

interjacent hyperbolica fpatia, cognofcetur eorum pro-

portio ad fpatmm interjeflum ordinatis rationis duple,

quari data in pnecedenti propofitione hujusdimeofio pet

infinitam feriem rationalem
,
qu* ejufdem valorem quan-

tumvis accuratum determinat ,
inlerviet etiam pro fimili

dimenfione quorumvis propofitorum fpatiorum ab hypex-

bola xefeAorum

.

1 S C H O l I O N.
. -i-. /'> -X .

•
) ;

H JEc ed qttttdraturav l^erbols. per JpfinitasHypetboIas

quadrabiles ferstuent 'jjttferelf
,
nt idem per Infinitas

Parabolas njftqni tentemut . td qttod mnlth adhuc faetliis ^ ^
ehefedtStHidbtsnehtmtUyNiam ItoCy ut ftefati fumus ,

uehit alm
fututarium fuerat ,

cim fefe jst feregrenam meutt nojira hac Ve^

mat uheukjiet
,
quamJeimm iuttr Gtamtma Lartt oiem recef-

tum' defmbeudtmut ; f$i fiye mwam , fiue antiquam herum mm*

Phematecerum rteeffuum itteelam
, fie ellam nes adornamus.

L. 1 .

. : 1 W .
, rHOtOSITIO XIIL

Ĥ - afympiatot MC D
exigente , quthus fint fa-

•umadcentrumAC y fteau-

iuG yitfb CDyfmt,
furnauuttmia^

frofortioMolis EHy& quar-

usEly atqua ita tkineeft

iutwfnkum,-

1

i

... "A
IT*,'

\
K/A. .i

-\g- . i>-.l >

Dica
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DeHyperbola. 49
Dito. linum t BMqmirt otnnihns illis injfifitit itminss £h

^

EG,£H,£l&t.

C Ompletis «nim pir#lleJJograHiinis D A M>FB Laequa-

ht>u»^ 1 ». *. CofrVi (eq fG ^4M A, Vfl FE, ut e^An>:MA>.VgrF<l«lF^igqi# Cfg9
FB eft tertia propornqnali^pdft FQ primam difl^repti^tp

proportionalium tefiSinoruii/
j FE'prlmtiHi': terniftiunt,'

'erit ex fro^. t. FB aequalis QQaajbus fimut prp4i^is tnmi-
nis . Qpod erat &c.

TjL O ros ITIO xir.
1

J
lfdemfofititf & intres triangnlmm €AD ele/eriffo triline»

fanboln qnaelrnttta CHAD., cnjns vertex A ^tangens A Di
item triltneo parnheU Cnhtta CIAD,^ aliis in infinitum aU
tiornm graduum ex ordtne fueeedenttum

.

Dito., Spatium HyperkoUcum AMF

B

aquari parallelogram-

m* MAEF^ eum triangulo AEG
^ & trilineis parabolicis

AE HyAE I^ tftersfque ^intefsper eandem ordinatam abfcijfts,

LInex Equidem F£,EG,£H,£I &c. erunt coQtinu^
proportionales , nempe correfpondentes pote^atibus

abfciflarum O A , A £ ordinarim erefceatibus
, ergo

frop. praeed. erit aggregatum es ipfis equale toti F B;Cimi<
liter dui^a quavis aiia parallela fb ,

oBendetur , hanc xqua->
lem effe aggregato linearum correfpondentiumy^?,ge^i4f,

»e&c. ergo omnes linex fparii hyperbolici M A BF xqua-^

les funt omnibus lineis parallelc^rammi M A £F, nccnon
omnibus Trianguli G A £, Sttrilineorum HAE,] A E&c.
adedqtie es methodo Indivilibilium ( quam in prxfenti
negotio, & in plerifque antecedentium PropoOtionumfa*
cil^ ad Veterum exhauflionem reduces

,
loco linearum af«

fumptis xqu^ altis parallelogrammulis Eguras circumfcri*

G ben<
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bentibus ) fpatium. Hypcrbolicum AMFB zquaturparal-

lelogcammo, & Triangulo, Tnlineifque paraoolicis fupra

dcfcriotis. Quod erat &c.

COKOLL. 1. Hinc habetur , idem Hyperbolicum fpatiutn

A M F B [ vel huic xqi»le A D L &J xquar
i
paraiielc^ram-

mo/\EF,curn r^iifefubfequehtis AEG,& triente alterius

A E H, & quadrante ipfius A E I, mox ^ T V
queotium parallelogratamorum continub proportionalium,

quorun> fumma «quatur
ipfi MFBN (ob bafium

pr^oftcnfam ),

epim
,
cum ex aliis,

tuh) e^nobis S.Bit.

geniantrim & i«., nedum
triangulum GEA eflc^

ciFciraricrfp«'firi parab-

> lelogj^mihi reniiirero,Ued

trilineum paraboli Qua-
• drajticzefle triente^ Cu*

bic* ver6 quadrantem, atque ita deinceps, fuofum ref-

peftivi parallelogrammorum ^ ^
’

COROLL, If. Unde fequitur, corapPrmentunr paralie^

tegrammi MFBN
,

fcilicet rcfiduum fpatium A^BN,
zqiiari reliquo femifli parallelogrammi AEG, & duobus

rcfiduis trientibus parallelogrammi A EH
,
cum tribus qua>

K V • ,

4 >

drantibus (equentis AEI,& &c. fubfequentium

COROLL. III. Hinc obvium eft, arithmeticam fcriemJi

exiberedidlishyperbolici^ fpatiis zqualem
,
adebque arcam

hyperbolicam numeris quam proximi exprimere, ad ipAus

valorem cum noto redlilineo fpatio comparandum, fi vi*

del.cet ,
determinato, ut priiis

,
inferipto parallelogram*

mo A D CM pro unitate
, & M A E F pro quavis- ejus por-

'

tione
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De Hyperbola J 51
tione =: d

,
& conrequenter AEG

2(C)ts(D)t
4 [ E J &c. Vel (i tnav» parallelo*

natur femiOis ipfius A D,fpatium
ABFM [ jam terminatum ordi-
natis rationis duplx ) erit s

ver6 A^ BN a JL t JL t i. t i. &c.
8 IX 64 40

PROPOSITIO xr.

E
jIiuUhi QKaJrnturam analytiea cftcnjione confirmare

, ejuf~

dtmqnt eam Laburt^taua confeafam aferire.

]
D non melius afTequar, qulkm fi do£liflimam Epifiolam
hoc loco refcfipferim, qua id,pro fua in me humanitate,

prxfiare aggrelTus eft Geometriz, & Analyticc rei confultii-

fimus Adolefcens,& de quo magna fperare Hceaty..Gabriel>

Manfredius, Eufiachii ClariHimi Mathematici, atq. Aftronoii

mi Przflantilfimi { cujus Tranatum de Curvis Planetariis

Cadinianis , cui dudum incumbebat, espe^amus
, otium-

que ejus perfedioni necelTahum ipfi apprecamur ] in Pa-
trio Bononienfi Archigymnafio Mathefim publici Pro-

fiteatiSjiDigniffimasEtater, quum Hli meum hoc inven-

C a tum
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tum de morfc eottamuhiCRlTert)

,
etque utrumque nofirunuj

foliicitudo teneret y «nuon cum Leibnitsiaoa Seflioris Co-
nici Quadratura, ^c7orwm 1691. Meafe Apriiis pro-

pr- ita
,
confonum dTetj [ Neutro fci licet noftrum in Cl.

Mercatoris operibus tale quid de Hyperbole Quadratura
ja n did propolitum elTe iufpicante, quod poftmoddnuj
animadvrrtimiis, ut inPrzfatione jam di^ura eft] often-

ditenim ,ex lifdem Leibnitziani Calculi principiis, Aream
Hyperbole

,
tum ad noftram

,
tum ad LeibnitzianaiU fe-

rieoi reduci polTe. Ne Verb Tyrooibus Geometricis fale-

broflor ejus oftenfio videatur
,
ubi paui'6 preSiCis arguit,

afterifmos apponam parentbell iUclulW, iifque ex ordine^
refpondcbunt Nots ad calcem fipiftolz fubne^endx

,
qui-

bus omnemdadu^ionis vimm aperto jpofuilTeMe arbitror.

GABRIELIS MANFREDI
EPISTOLA AD AHCTOREM,

PropoGtionrs hujus demonftrationi inferviens.

S it inter »fym-
ptotor C L

y

CK Hjperbola AGy
eajett pnitSa qn*

•vitJno Ay&Gy
dr per O^
ftotbC K parallela

GHy nee non per

A afmptoto LC
parallela AE

y
ipsi

GH ftfOns in if, CK nuro ia ff, & fnppomttm iffi BG
i nite
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De Hyperbola.
nite froxim» bg ^&fer h ad BG normalis bV^ fer A verb ad
C K normalisAF ; fonatarque A E s:; x,Cfis=a, A F tz

b
,

ii J? S3 X
,

nside B E zz i—x, & £ G
, &

Bbzzdxiqmare frofterfinHia triangula EAF y Bhr ,
erit

bV^ bdx^ qua duSa iuBG Jiwbgy datputidum BbgG zz

=:abxdx fabT^thc t a b dx f dxf

a b x< dx &c. [
* X ] Qg/t feriet ejt differentiate feriet

re ftriet hae erit aqualit ffotio A J<5
, epoituafubtAiffma istm

•ventioni adamu/pm coufonat.

Sed <Sr Leibssit^assafimiliter ^fienik^
tur Quadratura. Eflo enim axis Hyotr.
bdm <J A iffa reSa iSAEyir ^ttt epsi»

dem (emitrasffuerfurn C A zz femife.
etendarium •veri CFzz X y & ajlumfto
fum/is fsnil» HyferMa G

,
eiqut froxi^

£ > j"agatur CG diameter
, eique^

proxima dita Cg^ & junQa Gg [ qua
tangent yerit Ifmaute axem ru I^yiktea».

tttr ex JD ttd CG ferpettdieulark K IX

^

& tortio hue* AT
y qua vontiuottir auut A , & tangenttnu

[ A T md C E uermutit ditA]j^ zZ K ,
erit C E SS

r- xx f * 3 ) ^j*f Hifftrentidle ZZ GE ZZ

i-xx f rojw dsfferentsale zZ [ * jf ] quo.

rum differesttialium quttdratorstm fumma slaiit litteola Gg qua»

dratnm
,
qua proinde lineola erit »dx V4aaxxf x fa* t>x*

itx< ^ axx
[*6]feu f(ffta quantitate V4 aaxx f i fx4 f axx t= c ^

ertt
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erit G g= 5 *rit attem CD ,
frofter Uugtatts

HyftrboU frofrittatem ^ =:
^ ^

i * 7 ] frapter
JimiUa

uiavgttU CCEyCD K, erit KD eqnalit

lax— laxJ

rtxx^ aax«taat>aaxxT4X»

l*8J & timfi CDr^ riTx4 t * 9

]

erit Mg ( arw eireuli' y
eentro

C
y

intervalla C g dejcriftns ) ts

aadx

V aaxr-tTTtiaaxx t4*x
[* lo ] fi»/ qnantitae Mg daBa ia CG dat duplum trtanguie

CG gy qnod proinde triangulum erit z; [ * 1

1

]

z=adx faxxdx d x + tx* dx &c. cujut feriet

fi integrale a X t t 25’ &C (* i O feqnetnr,banc

feriem aquari JeBori CGAy prerfus ut Leihnit^ns eit. loco.

Jdemque prapartionaliter Cireulo
, & Ellipfi applicabitur .

Debet igitur neceffarih tua ingeniefa inventio tum f«, qua

D. Leibnit^iut oftendit ,
toineidere

,
nec mihi amplius dubtunu

arity quinvejlrum utriufque mentem fin ajfequutus
y
quas in^

Veritatem unanimiter tonjpirare tandem deprehendi

.

JeVirCl. &e.

NOTJE m PRMCEDENTEM EPISTOLAM.

N e iterum cogamur fradiones repetere cum nimio Ty-

pographi incommodo
,

illas fubinde fignificabimus

per atterinnos adncxps, itaut quilibet afierirmus cum nu-

mero
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mero coB^undlo denotet, vel feriem, vel fimplicem fra>

ftionem, que immediati pizeed it fimilem afterirmum in^

Epillole textu.

(*i) Quoniam videKcet feries hzc du&a in i. produ>
cit feipram ,

duda ver6 in — jr dat — Jx~- ab xi dx
ab X* dx &c. ubi omnes termini elidunt lingulos prioris

feriei, integro ibliim remanente abxdx numeratore fradio*

nis illius, cui hzc feries in Epiftola zqualis alTeritur. Vi>

de moSra Hageniana Theoremata caf lOi n. %.

Differenti» enim cujufvis poteffatis indeterminate ar

eft eadem poteftas dufta io fuura exponentem
,
& una ejus

dimendone differentiata, quantitatibus con(lantibuS',quU

bus afikitur, iovariatis
,
quippe quarum nulla eftdifferen-

tia Bt offenfum eft ia Tranata de It^nitor. in Scbol,

frog. V. itaoue difFerentiando hanc feriem prodit lUa prx«

cedens abxdx t abxxdx t abx> dx Sic.

< [* 3] Sit enim integra diameter tranfverfa ACH, &
tangens G D produfla occurrat H L tangenti oppoGte Hy-
perboleinL; erit/>er4Z. 3.Co«w.TAinHLsquarte par«

ti dgure, feu quadrato fecunde femidiametti CF, nempe
I) unde cftm AT fitz^ar, erh H:L=r 1 divife per xi

itaque i — a-jc erit HL in AT miniis AT quadrato, feu

H-L— AT in A-T; & i fjre erit HLinATfAT qua-

drato
,
feu HLIaT in ATj quare 1 -?< xx . 1 tee : i

HL ~ AT. HLtAT:; HD-D-A . H-D f DA :: AC^
t CD-D A. H A.mCD. zGAi.CD . CA;. CA . GB
[ 37. r. Conic. ] a . GE equalem ftadioni' propofite.

[* 4 ]Quia proportionalium EC, AC,.DCetiamdiffe-
rentie funt propor-tionales

,
erit EA . DA-:: EC . ACy

vel CB-, £t componendo, ac convertendo, AD. DE:.*
CH . H E :: «.«tl* j]» quod inftituta divifione per

& multiplicatione per i-^xx dat t—>xx. i — xx-fxxf i

:: I >- jrjr. ty cum ergo in eadem ratione AD. DE fitAT
feu e ad EC

,
erit bec =: fraSioni propofite.
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( * 5) Cujufyis ,enim fraftionis differentia eft fadum ex

denominatoie in differentiam numeratoris
,
miniis fado

ex numeratore in differentiam denominatoris
,
utroquo

divifoper denominatoris quadratO
:
putk differentia ipGus

****!“* «Jifferentia ipfius [*4 ] sa|[gregato

%dx^ ^xxix^\ 4 xxix ( nempe 1 dx f 2xxdx ) divifo

per 4]uadratum refidui ex i — xx
, ut denotat fragio bic

affignata: quemadmodffm & fupra ipfius ( * 3 ) differen»

tiale pofitum eft quod xefultat ex divibone ^xdx per i

f »4 — 2)tK yquii x0xdx~^ zaxi dxf 20xi d K i xaxdit

4 « X dx, I

( * 6 ) Quadratum enim fradionts TOfitss in Epiftola,»

pauI6 pntt (*})=: 16 tf «xxd x^ divuo per quadiatum.»

ipfius t ~ axx,& quadratum alterius bra&ionis ,qux
in Epidola adducitur paul6 poft (*4 )eft trinomium 4

f 4 X* dx<- -f 8 xxdx*^ divifum per quadratum ejufdemj»

itjf* — XX *,adedque utrumque— polynomio i6aMxxdx*

1 4dx^ t 4 X
'4 dx*' f Sxxdx*

,

cujus radix eft qux h\c af-

fignatur,

('7) Vifuro eft enim •mm. 3. effexxf 1 ad i — x», ut

CA-ideft ad CD, qux proptere^ erit
,
ut hk notatur.

(* 8) MamCCeft ndix quadratorum C£,& C£,ideft
(* 3 )> &(*4 ) ergo CC,xqualis radici polynomii aax*
\a0-f2aaxK t4»* divifx per 1 — xx,eftad GE(*4), ut

CO[*7]adDJf xqualem frafiioni propofitx.

(*9) Etenim DA—CA—CD=:a— (*7)— ajfxfa
— aiaxx divifis per binomium xxi t laxx per

idem binomium divifo > eft autepi CDzs [*7]ad CA
SA0J iit ipfa DA ad A E, qux ided prodit xaxx divi-

Xum per i — xxy undfe tota DE fit fummaex xmxx divi-

fo per xrjrf I, & ex eodem diviib per i>-xx ; quod re>

linquit 4«xx divifum per 1 ; Jam, ut differentia CE
s fradioni , qux in Epiftok fubjungitur poft ( * 3 J ad

Cg
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C^=! if^jfdivjfo per quadratum ipfius i DE,
=5 fraclioni nuper iavent*,ad DG=: (* 9;, ut proponitur.

lo^Obpropottionales G D. J
ad zax’- 2 axi divifos per fadum ex bioomio i fxx la
radici polynomu«djr4 f aaftaaxx
1 4 ut a r dx divifus-per quadra-
tum ipHus i-~xx ad aggregatum .

2 a d X — 2 axi d X 2 a x x d x
i2ax^ dx divifum per produdum ex.

polynomio i — arAf -« jr4 f in radi-

cem polynomii aaxi i a af 2aaxx
1 4 ac ar

,
qux fraftio evadit tandem s.

(* 10) dividendo numeratorem pec
I >— arat— ar4 f ac*

( 1 1 ) Quippe ex didis nam. 8. CG=: radici polynomii

<»«af4 f aaf taaxx\^xx divifx per i —xx-, quxdu^
io dat pro redangulo duplum propofitx fradionis,

cujus ade6 dimidium triangulunt dementare CGg eidem
fradioni adaquatur.

1 2) H«c redudio in infinitam feriem trianguli de-
mentaris ,ejufque integratio> pro valore Sedoris Hyperbo-
lici, patet ex jam notati» io fmili ad nam t. & i. Qparfe

manifefta funt omnia Viri Qariffimi’ Proauociata: Qux
tamen nolim pro Viris in Geometrix adyta jam admiffis,.

fed proTyronibus tantCim notata effe i itaque.
Qat fatit hae aovit

,
«e fibi diSa futtt :

Quamqukm adhuc longi pluribus- dicendum elTeveteor : ,

Qui ntqae^c capiant
,

ito»^bi d$3a pattnt.

MONITUM.
J I

D Um nuper Florentia traofiremjPifas rediturus, apud
Celeberrimum Magliabechium Ada Eruditorum Li»

pfix anni 1708. cucfim videre licuit
,
m quibus novatn_»

H Analy-
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Artalyticartimopcrationinnexprdlioneni ^typographis ma-
gis commodain^ab Ittuiih Leibnitzio propofitacn

,
ufur-

pati ammadvcui, cum voto
,
ut Geetnctrat otnnes in ea-

dem iigna confemue velit». Idem & mihi propofiKrat

ipfe Leibnkztus
,
dod^mis litteris- 6ns datis Hanoverz

XI. Julii J 70 5.quibas0jpei£u]um hoc nofttum tetr;^oni(^

micuro commetabat > ted no» auius fum ad pra«im de-

ducere ,
ne tam frequens fignorutn mutatio confufionem

pareret) nunc autem
,
ci]km eadem Leibnitziana iigna re-

cepta apud Germanos videam
,
nihil vetabit

,
quominus

eorum ufuro & apud it^os^ primus ipfe promoveam.
Itaque pro vinculo can)ui^ente ali juod poiynomium,

parenthefim deinceps appottaiB i pro tigno divifionis,duo
punda adhibebo

) quibus diilinguetur numerator ^ deno-

'minatofe fra^onisf pio.mu4«iplicationis indice, inter duo
diftinda meitibra cot^cieDtij»,.u«am comma i apponetur,
difi iimpl^» illomnrjuBtupofitio id< fatis expreflerit

~

Pkeinpli denotabit » divifum per i ;fimde^

etiam e; e ^f:g indicabit fradionem ea edivifopere xqua-
1i- fntdioni tx-f dtvifi» per gy 6ve etiam [ quod aequaQtas

fradrobuin pomic ]:eflierada, im/adg; unde ffpe non
aKo4n<bgebimu»r»gnk3»peopordontflitatts, cOttn idem infer-

pofBc ad«qualitotiiinra^(snmn indicandam,quod ab-

Ibmarwn qusnrtitatutniepnlttatem referte jam folet . Rur-

fus ubi inveneris! XX
>
in^liigts xx divifum pa:

quadratum totius complexi atx';item[ »a —xp.-xx]:
{la^xy (ignificttiriticompleafiexqui^ratoiprius

& ex — XX dividenduin>per quadraurm eomplexi ex z «— x)

Similiterque x'=/ denotabit ipfius x talem poteftatem

,

quam indicat unitas- divUa per f ; eademque ratione_>

(«t-^ exprimet complexi afx talem poteftatem
,
qua-

Htm referti '» chTifijm> per *». Pariter Vfaat-^rxlftabit pro

radieC' eruenda mt biuotnio a-afxx . Quoties occurret

ad)quaaritatem<r e addi debere fedum
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Dc Hypecbdla . §9
ex/ in complexum g\b > quod ii totum t«\f multipli»

candum foiOet per^t^, fctipfiflem [ ^ef/j , Uc
multiplicetur ver6 in fa^um ex t\c duiSlo in radicem-

fcribetut «i
,

fievper^ad

ad indicandum fa^um ex pfatcibiia quandcaci^ita utvioem'

multiplicatis^ commate intec ffi^ulamembra pofito^ex»
pedieturr excipio numeros^ in quibus multiplicatio 4e^
more indicabitur infettis pundis ,.uc a. $. 4. Ggnificat ia»;

£lum ex his tribus invicem du£Hs» nempe «4; Taadcmubt'
occurrent feries plurium frafHonum^ aut iUi^aioielblito

interpoGtis lineis indicabo ^ nec enim fpatia tjpocum val»

d^ turbabunt^ G extra textum litterarum ia una fecie co»>

tam aliquam lineam occupante difponanturs vel fi iplas ' >*

Lciiiiiczianomodoconfignarelibueritjpun^cemoonun»».
Kiacecponaoi fiaguiis ^ ad eas diftinguencUt-: ’

re» » f fi^ficabit fra^onemiex \by" divi»
'

fo per e, cutn alia framone ex a e” divifo:pece ,cumalia
turfus in qua a/'^ divufituc per f &c. '!-'

F R O t 0 S i T I O XVL>
t

'
'

’ f, V *

I
Dem cojifei^Mf cum Cl, Le^ntit^h irroiis

^ & immiidtiitt

profcuitMr

>

S
int cadcm_>,,

quz in pri

mo §. IngenioGf-

Gmz EpifioUt fu-

perius addudz,
niG qu6d fuppo-

nendus eft C A.

feSionisaxis ~Cy
ALver6,autAI
tangentis pottio vertici & afymptotis interpoGtx (qux &

H. X xqua»
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6o Pars Altera
aequatur fetniaxi conjugato ^<r i. x. comte. )eRo zx t ,ade6>
que A E non jam pro unitate computetur

,
fed fitr: a ( ut\

&CE illi in hoccafu aqualis) liet jam bV zzbix: a

HC ^ ] ( utex fimplici linearum proportiona-

iKate patet ) itaque fpaiiolutn CgbH.z= a bJx :(a — x)
idcft =: bJxi f bxtixia-, fbx xdx i aa;^ixi dx:ai &c.
cujus Integrale, nempe fpatium AMHG = ^jfit bx*^ : %a\
•\ixi : t^ar4 : 443 &c. ut habet quadratura k nobis
fnperiilks tradita; -

Verilmobprb--
portionales ICt '

CA =IA: AF
[ propter ttian-

du^nnfi* golu™ CAI re- .

(ura, licel^jinguiunafiinil^ir

ffinai. ipfi c A F ) eft

xa.c:i t.bxc:
ta, quo valore

loco i fubftituto in quantitate abJx:la-'x] delignante, ex

didis, fpatiolfj eletnentare GgbH, evadethocfpatiolG s cdx:

(la —tx) ,& multiplicando tam numeratori, qu^m denomi-

natoremper 2 ,tnox deoominatori addendo jrx — xAr(quod

non variat valori,ci!lm fit=: o) fiet iaeJx:[ ^aa^ ^ax x

fx X jfxjfeu iaedx:( aa— x)» rr xx) sdidofpatiolo.

Ctlm fit autem K L parallela G A 'per 44. 3. Corne, ut L A
ad AO, Ita ad GO, vel IQ,ad QO, & fumma an-

tecedentium L At 1 Q fummam confequentiuin AQ,
fieu ob parallelas, LMfCH ad HM nempe 2«— xadx :

:

LA, idcQ I
,
ad AO=:x;( i« — x] quam vocemus r jcr-

go ipfius t differentia — x]i ejufque qua-

dratumrr« XX :[aa— x]* ,& 1 — r/c=[itf— xp — xx):
{xa^xY^iicdtxz 2cadx:(ia — x)i,& demunn_»

r/J=: .x)»— xx)=3 fpatiolo

C H
,
quod terolvendo de more in feriem infinitam

,

,

-
- pro-
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De Hyperbola^ 6i
prodit Jffet* JtSic. cujus integrale jam

:7&c. prorfus ut Clatiffiraus

Leibimzius determinavit
,
squale fpatio AMHG , Cvt*

fedon hyperbolico ACG
,

cui illud squatur, ob than-
gula C H G

,
C M A zqualia ,& commune ablatum H RC,

ac utrique additum fpatium A R G. Patet igitur noftra>
rum fpecuiationum confenfus cum profundimmis Summi
illius, & Incomparabilis Geometrz cogitatis, quamquam
haud putarim per tot ambages ipfum proceflilTe, fed lon-

gi fimpliciori demonftratione [ illi forti affini
,
quam pro

Circulari, & Elliptico feilore prof. 9. jam dedimus ] in*

Veriutis hujus cognitionem venilTe.

SCHOLION.

S
imile qmidde Hjfer-

Mm Cl. HugentMt

frofo/mt in diatriba de
caula gravitatis} fuf-
ponens esstm DAB hy

perbolam nqssslaterSyCn-

jstsfemtexis CA
,
tjym

ftotiSCy CV, dxBaqne

tangente AVzz AC— r

,

ocjnnQoqsiwis alie ra-

mo C B J^ecante A V ist

K JiAl^ vocetur a ( qnf
ertt minor nnitate ) fiet feSor AC B ad triangnlum ACV yOt

feriet a j t a* • 3 >t : 5 ; t a’ = 7
de ia^

feripto qnadrato AGCF
,
ei^m trsangulo CAV aqnali

, & de feg-

mente AGHB
y
vel A FVB binis ad afympteton ordsnatit ia-

terjeBe [ nam alterntrnm eidem feSori AC B aqsmtnr ex diBit

inTrad. deinfin. lemm. 1 . Epiftolx Geometr. ] intelligendnm

/a/iter voltsit 5 Hee admodnm diverfa eji demossfiratio

.



6i. . Pars Altera

MONITUM.
A BfoUitan» vides > MiLcSar, Hypctbolat pet infinieas

parabolas Qpadcaturafn
,
& extra cuju^i^ dubii

oifcrimcB jam. pofieatn^ofteafo ejus cuna Leibmtziank (pc-

culationibus cooTeofu > Ad naethi^i tamen confirmationem

fubdere placet aliquot aliunde nota ad Hyperbol* men-

furam pertinentia, qux ex noftris hifce Propofitionibus

(ponte fua profluunt. Exempli caufa.

FROPOSIT 10 XVII.

O U0jlibet HjferboUcnm ffOtiam LCMAbB, HjperboU
,

& Afymftoto infimti frodiiSn tHterjtSmm ,
maguitu^

iinit uhfdtiti iwfimt* .. t

O Uiaenim in. hoc ca-

fu idem parallelo*

grammum M A D C cir-

cumfcribitur, &triangu>-

loCAD
,
& trilineispava*

bolicis CHAT>,CIAC>&c.
jnxtM fnf. 14. fpa*

tium H3rperbolicum in.

titulo defignatum xquale

infcripta parallelogram-

mofemeJ integri accepto,

una cura i : » i i ; 3 ; » r4 5 t ; ^ > t : ^ ‘ 7 > r • °

qufdem. Verdm omnes hx fraftiooes, quibus umus per

finguloa numeros, denominatur ,
xquales-funt infinitis-uni-

tatibus ( nam tres prtmx fuperant unitatem ,
& oovot fe-

quentes adhuc aliam unitatem excedunt ,
& 17. deincc^

altera unitate rurfus funt majores,&<i.fuccedciltesEmili-
ter
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De Hypcrbola. 6^
ter pluf^u^m aiiam unitatem conficiunt, atque ita'porr6
fumptx juxt^altiores poteftatcs ternarii, ut obfervat V.CI.
Petrus Mengolus Bononienfis libri de Quadrat. Arith.

)

ergo& illud fpatium Hyperbolicum longitudine infinitam
xqmvalcbit infinitis numero parallelogrammis infcriptis,

ade^que abfolutd magnitudinis ent infinitx, ut dudunut
alii demonfirarunt

,
& nos ipG oftendimus in H^geuiaitit

*af. 8. ». II. Quod erat &c.
COROLL Spatia infinita ejufdem gradus, quantumlibet

finita quantitate differant, lunt invicem xqualia: putk,lp«.
tiumLCMAB,& fpatium LGFB, utraque ad pamsBLin>
finita

,
funt exadiffimi «qualia

,
lic^t primum videatur fo»

perare fecundum fpatio M A B F. Hoc quidem fwis per f«

notum eff intelligentibus quid fit Infinitum
,
neque id olc

lani apud Geometras dubitationis umbram fufcipete po«
teft

,
quum fciant, finiti ad infinitum nullam clle rati<M

nem
,
proindeque non crefcere poffe infinitum ex folius

additione finiti
,
quemadmoddm neque crefcit linea ad

unius punfii incrementum j & generaliter, quantitates

,

quarum differentia infiniti exigua eft
,
femper ^ Geomei-

tris, & AnalyAis zquaies cenfeii
,
ut pizfertiiti videre eff

apud Thomam Cevam in eltganti Opufculo de Pttrah. »d

Kod. eltipl. confid. & apud Holpitalium i/e

Quia tamen Philofophorum nonnulli id in dubium voca»

re aufi funt, ex fuis dumtaxat przjudiciis
,
craiHsque Io»

quendi
,
& zAimandi modo rem metientes, non gravabor^

id exada demonffratione in hunc modum ftabilire.

Oftenfum eft hac propof. infinitum fpatium LCMAB
zquari.parallclogrammo MACD, ejufdemque femifli,

&

trienti, & quadranti
,
czterifque paitibos per fingulos

meros denominatis; eodem autem' ratiociitio oonffat, liE

fpatium infinitum L GF B zquari parenelogrammd F B L C,
cum ejus femiffe, triente, quadrante

,
fidtiilibulque partiit

bus deinceps affignabilibue ; funi^u^ifltegta parallelogram-

ma
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^4 Pars Altera
ma M ADC, FBLC ptfr ii. i. Conic. invicem rqualki,

adedque etiam utriufque fcmilTes
,
trientes, quadrantes,

&

quoclibet fimiles partes perpetu6 xquantur; ergo & ipfa^

infinita fpatia przdi£la
,

lic^t finita tnagnitudine M A B F

differre invicem videantur
,
exai^& zqualta nifulominus

erunt. Quod fuerat demonilrandum

.

SCHOllOM.

F
M^ ,

nedum iafinitx magaitudiitet Xfnalet cenfendx funt
,
eim

finita quantitate fenut excedunt
,
Jed quandoque etiamfi ex-

eeffu abfalutd infinito fe invicem fuperent
, foJSunt nihilominus

aquales manere
,
cimu feilicet integra magnitudines

,
qua com-

parantur
,
»0» fuerint in eodem genere Infinitatis cum fua dif-

ferentia
, fed in ordine altiori

,
ut patere potefl ex aliis diSis

in Tradt. de Infinit. Infinitor. pcop. j.. Coioll. 2 .

PROPOSITIO XVIIL

S Tatia VQ^MA
y
A B

^
ordinatis proportio’talibus

A PR( five continuis '^Jivi difcretis ) iuterieUa Junt
invicem aqualia .

FJ
Tenim proportiona-

i

'
1

j les erunt pariter di-

fiantiz ^ centro QC, MC, p e ^F C
, ade6que eadem pars

j. \
—

' a
erit paralleIogrammum_i \
VQMiTipfius VQCS,.. \
qufFEAMipfiusMADC,"
nec non eadem pars tri- '-.jX

angulG P K V ipfius VSC, St-———
quz G E A ipfius ACD; '

mnt autem tum integra parallelogramma , tum integra..

^I

\ \ly—

^

I

tcian-
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De Hypcrbolal 65
triangula VSC, ADC inccr fe xqualia fer is. a. CoHte.

ergo & eorum portiones fi miles VQM K,& A £FM,nec>
non V AT P, & A £ G invicem funt xquales : fimiliterofien.

deretur, reliqua tiilinca paiabolica,quz utrique fegmen»
to correfponderent,fada utrobique defcriptione

,
quam^

frof. 14. neri imperavimus ,eiTe pariter invicem zqualia,
quippe eadem pars integrorum ejufdem nominis «tnlineo-

lum, parallelogrammis VSCQ., ADCM inf^riptorum
,

quz,non miniis ac ipfa parallelogramma, invicem zquan*
turi squalis igitur femper erit infiniu fenes exprimens,
jaxti. prof. I ^.eju/^ue corollaria

,
Viloxem

y
{eu quantitatem

utriusvis fcgmenti hypeibolici VQMA, A MFB
, qux

propterelt hac etiam methodo xqualia ottenduntur
, non

minOs qu^m id geometrici fadum fuerit
,
tum ^ Gregor io

^ S. Vine, aliifque
,
tum li nobis ipfis in Hagentanii eap.

6. n. 3. & ia Efift. Geom. Trati. i* it^ait. lemm. 3. 4.

Qyod erat &c.

COROLL. I. Hinc facile fuerit datum quodvis Hyper-
kolicum fpatium in data ratione fecare

,
putk in ratione

,

quam habet w ad i ,fumptis inter extremas ordinatas da.
tum fpatium claudentes tot mediis proportionalibus, quot

exprimit m — 1 j etit quippe ratio primz ordinatarum ad
primam mediarum alTumptarum tam fubmultiplicata ra.

tionis extremaium ordinatarum ,qu<^m multiplex fuerit m
unitatis, adedque prima ordinatarum cum pnroa media-

rum intercipient hypetboHcum fpatium =: i: m totius pro-

pofiti
,
ut oflendimus ia Hageaianis cap. 6. a. 3.

COROLL. II. Undi etiam conftat
,
quomodo fpatia..

eadem Hyperbolica fint velut Loganthmi rationis ordi-

natarum
, (ive diftantiarom k centro, ut idem Gregorius

ItS. Vincentio primus animadvertit
,
& ex iis, quz de^

Hyperbolz ad Logifticam
,
feu Logarithmicam relatione^

demonftravimus ia Hageaiaa. eap. 6. a. 4.& cap. 1 3. a. 8. coU
ligi poteft, necnon /oc. eif.clfIafiait.lemm.6.o&ea{amtA.

1 SCO.



66 ‘;pjars Altera
^ 1

SCHOLION.

H S.C fatis ai methodi
,
faa ia bajas Qaairatara itmon.

0ratitne afsts fam ,
i[lu/lrattoHem

,
<Sr confirmationem

Usta arbitror. Nane qaia fub Bnem Capitis 13 . Hugeniano*

rutn aliam mechanici exfedit^mam HjferbiAa QnairataranL.

tx fimflici TraSoria dcdndam frofofmjfe me memini . <^am&
Leibnitrint h fe dndnm inventam teffatas efi in EfijhAis ad me

datis
y
^qnibnsfnpra pag. ig,& j 8 ,

iliins veritatem hoc loce

demonflrare non incongrnnm faerit
,
imh ad Argamenti

,
qaod

fra .
mamhas baiemai ^ comptementam ita pertimere pacaverim

,
at

interfit plartmS^ ne cateras inter hae iereJpetidatienesiideeninime

tontemnenda defiieretar . Prametteada fant aatem feqneatea

.

PROPOSIT
T7 Sto Hyperbola A B

,
cafai cen- j

J j trnm Dyttxis tran<verfat M Ay

femiaxis fecandai priori conjugatas

D K
,
pofitajnt in axe primario ipfa

D E aqnali IXYiyper poletm S
,
im>

tervalle D A Cenchois defcmbatar^^

Nicomedea A H^cajui regala DK.y

<Sr ramns qailibet E C H regalam..

fecet in C
,
ande primo axi parui

tela C B occarrat Hyperbola in B
y

ramo aatem BH parallela tx cen-

tro Dloecnrat 'verticis tangenti AI
in panSo l. ^

Dm ipfam DI efie aqaalem C B.

XiK.

O Rdinata enim BL ,
erk ejus, wl aqualis CD, qaa^

dratuffl ad reftai^ulum Mt, A ut ccdum figUBc l*r

tus
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De Hypcrbola. S-j
tus ad tranCverfum {ex ai. i. Com/V.) ftve ut Cecundz fe*

midiaiuctii D/C, vcl DE quadratum ad quadratum DA,
ergo permutando, DC quadratum ad quadratum DE, ut

re^angulum M L A ad quadratum' D A
,
& aomponendo,

quadratum EC ad quadratum E D, ut quadratum LDad
quadratum D A : fcd , ob fimilitudincm uianguloraraj
E C D ,

D 1 A , ita efi ettam quadratum DI ad idem qua*

dratum DA
,
ergo D L, aut Cfi «quatur DI. Quod

erat demonAraodum &c.
V

*

FROFOSITIO XX.

I
lfJem fofitis ordinetur i» Conebeide HG regnif parwlUlay

tffam C B Jettns la Fy & D l i» F y
jnngesnr^e C B,

JDtto bane fore tongentem Hyperbolni ia fa»M» £.

R Adio DA circulus AN defcribatur ,qui trandbit om-
nino per pun^Iuro F,cCim iii , ob Conchoidem ,CH

zqualis D A ,in parallelogratnmo autem DCHF ipfi CH
iit rurfus zqualis DF> erit ergo ID ad DF ( nempe LD
ex frof. freced. ipfi zqualis ad D A ) ut D A ad DG

re^ngulum L D C zquabitur quadrato DA, & per

CorelL prop.
J 7 . i. Conie. linea BC erit tangens. Qu^

erat demonArandum &c.
COROLL. I. Hinc omnis ordinata bypetbolz LB zquap

lis eA portioni oidinatz Conchoidis F H
,
inter Cont^ow

idem ipfam AH, & axcum A F iRfciipti quadrantis loten*

jedz
,
mod6 hzc

,
produfia ad axem in G

,
incidat in«.

occur/um tangentis BG cutn eodem axe
,
quippe in par

rallelogrammo DCHF eft HF zqualis DC, adebque &
ipfi BL.
COROLL. II. Puodla autem P, quibus ezdem Concho^

idis ordinatz occurrunt axi, parallelis BC, funt ad cum
,vaiB i»P/ Hyperbolatcorrelatam, juxtli defiuiptionem da-

1 a tam



6S Pars Altera
tam /9 Hugeniaan caf. 8. n. t. cum fit 6 P zqualis fub*

tangenti LG.

PROPOSITIO XXI.

S
Tantibus framijjls: Dico

^ ffatium Concboidale F AH, arem

AF y cmroaAH,& ordinata portione FH tiremmjcriptam
,

duplam tjfe tnliuei Hjperboltei G B A
,
per tangentem G B

,

turvam A B
, & axis Jegmentum A G ^termiaatt

.

CUm linea FH fit ubique zqualis BL, feu GP , erit

fpatiuna Concboidale A FH zquale portioni Corre<
latz G P A i fed,ex didis adfinem num. x. Capitis 8. Huge-
uianianorumy poitio illa correlatx dupla eft trilinei G B A

,

ergo & fpatiuni A FH ejufdem trilinei eft duplum
. Quod

erat demonftrandum &c.

H
PROPOSITIO XXII.

Tperholam fimplicis ope Tra

Soria quadrare.

S it Hyperbolz portio V A B
quadranda

,
vel quod ebdeoi

redit
,
trilineum G V A B, dua-

bus tangentibus, & hyperbolz^f.

curva V AB cotnprehenfuiD,fic q
in redilineum fpatium ezpedid
commutandCi .Concipianturom-
nia in horizontali plano jacere,

& fumpto funiculo D A
,
ponde-

re in extremo A appofito,quod - JjiO )

fubjedum planum premat, alte- > ibtu 'iiJi

rum extremum D lecus axem fecundum D R </ trabatur

,

t i. quo-
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De Hyperbola. 6^
quoufque funis D A tranlierit in d a

^ & pondus A cra»

hcntis diredionem fequens fuerit perduflutn in d
,
fecans

lineam CQ fecundo axi parallelam in ipfopundoizj tunc

enim redangulum ex femiaxe fecundo
,
feu D E in^

Ga zquabitur trilineo G V AB, quo propteiek detra^
ex triangulo V G B

,
innotefcet Hyperboiicum fpatiuntj

VAB.
Dcmoaftratio

.

Funis DA, feu du fempereft tangens cur>

vs Tiadotix A a defcriptx ^ pondere ejus diredionem^
ubivis fequente

,
igitur tum radius quadrantis DF, tum

ramus Conchoidis E H
,

erit ubique parallelus tangenti

«iTradorixf linex enim xquales, inter eafdem paralle>

las ad eafdem partes inclinatx
, uint pariter parallelx )

itaque tum figurx RD A«eft correlatus quadrans D A FN,
tum ipfi OE A « ( duda E O axi fecundo parallela

,
exten*

Cfque «R, ad, quoufque ipfam fecent in O , T) correla<

tum cft fegmentum Conchoidale EA Hi itaque,^ Caf. 8.

n, }. Hageaiancram
,
erit portio O E A « xqualis fegmento

G)nchoidali AGH,& portioRDAa^qua lis fegmfto circulari

A G Fi reliquum igitur redangulum OEDR, quod fub

£D xquali feraiaxi fecundo, & fub DR, vel Ga o>nti-

netur, xquabitur refiduo trilineo AFHi fed hoc,

fedentem ,
duplum eft trilinei A G B ,ideft xquatur trilineo

V ABG; ergo & didum redangulum huic tpG Trilineo

Hypetbolico xquale erit
.
Quod fuerat demonhrandum

.

COROLL. Hinc raanifeftum eR, ipfasGa Tra£lorixaxi

parallelas proportionari trilmeis Ccmchoidalibus AFH,
& Hyperbolicis G A B IiIm correfpondentibus.

SCHOLION.

O B'viam ejfet eandem metbodam eUiit Contboidamgeturihat
y

ad aliarum Correiatarum figuraram dtmenfient

m

,
extendi-

te finult ratiattnioy fed eka verear
,
ne alfra fines mibi eoaftU

tatet
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t0to$ ite TraSatiit exemrr»t

^
id LeSaribut meis pro mme exe-

f0end*m relinqimm : imb ex .eomplmrjbms alttt
,
ai Circuli

, &
Hyprrhola Tetragomfmmm fpeHauttiut ^Juat dumsaxat profofisio-

Mts^ AuSaeit loco^ ad hyperbelam quadrandam xondmeeutet fuide-

re contentus aro
,
ob Jtmtlttudiuem ,,

quum baoettt cum htt , qua

iO' Scholio prop. 9. pag 41. demot^avimms ^ad etrtulum^ per

rationem ex infinitts con^^tam
y
dimetiendum pertinentia , at

ajfiaitat Hyptriela cum Ltreuloy& EUipfi meltut tsmotejcaf.

tROPOSlTIO XXUL

S
it byperMietts feSor HTDAy eajat ad extrema punSla ia.

Ba tangentes D B
y
UC anrventane 1» K ; iifartam ttaqtee

fiettdituK eamtexm e» tmn J feu K. wQa. AKII y ftta pr

mertieesth Emrtiems Itl J> enenitidi tranjiiit
y ofmfque /mitenfam

H j^ iifecttlit {Vk ** CoHic. > Se&oa natem. HM lA fi.

mtlt.
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De Hyperbola
. 71

militer bifariam fecetar reSaALM^fer eoHCurfum tangentium

HL
y
1 L tra^eutttt

,
atque eadam mado reUqOms /eSor HMA

bifartam feilns intelligatur y& fit deinceps.

Dica ( dmSa ad diametrim AH ordinata DO) fore trh»-

gmlum ADO ad profofitmm feilorem Hi DA en ratione campo-

fituex DA ad ACyCy IA aiAKy&MAad ALy at^m

ita ex alimrantfemidutmetnrmm ,
refidmrfeSom bufeeaatieuUy em-

ttondmt ad imterceptat inter centrum Ay&tangentem UC^ qua

rationes componentes utique poji aliquot bifiecbtaaesfarme dec-

uerant en maeoatm afuAi/atit

N Aid a D

O

ad triangulum ADH cft ut O A ad AH»
vel D A ad A C ; item [ fi ie6tx linex fubtendentes

portiones H I ,
ID ,

nec non ali* ^ terminir ad vertices

portionum reliquarum connexx fupponantur ) erit trian-

gulum A D H ad quadrilineum AD I H ,, ut medietas ad

medietatem, nempe utHT A ad H I A triangulum [nam ciim

D H k fcmidiametro A I Ctbifse^ in T,erunt invicem «qua-

lia
,
tum ADT ,

ATHjtum DIT ,
TIH

,
adeoque

,
& reliqua

triangula DIA, HIAJvidclicet». ut T A ad AI, five(j»^fa

37. 1. Conic. ) ut I A ad AK ; eodemque modo quadrili-

ncum A D I H ad fextilioeum comprehcnfum binis femi-

diametris AD, A H, & quatuor fubtenfis ad vertices por-

tionum I D ,
I H ,, erit uc quarta pars unius ad quartanu

partem alterius, bvc uttriangulum MHA ad LH A, nempe

ut M A ad AL;ltficfemperj ratio igitur trianguli A DO
ad fcdlorem hyperbolicum H I D A

,
qu« componitur ratio-

nibttsdiS i trianguli ADOad triangulum ADH, & hujus

ad quadrilineum ADIH, & ipfius quadrilinei ad fextili-

neum prxdiaum ,6i fictkincepsad alia roultiJatera per ver-

tices reliquarum portionuD» a^cripu ».urquedum in ipfun^

met fefloiem H 1 D A defisant» componetur rationibus

DA ad AC;& I AadAJT,& MAad At,atque ita dein-

ceps 10 infinitum .
Quod erat &CC.

rm.
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FROPOSITIO xxir.

I
lfJtm fejitis

,
hifectntHr fingulf femidiametromm pi^rioaes

tnttrtefif inter tnr'vatw iyferholicam
, & tangentem <verti-

ttt Hy nempe tpU d c
,

i k
,
m 1 ,

/» pnnSit E ,F yG{ ai alte-

ram figura partem fab minnltnlii Utterit exprefii y
ad eonfnfio-

mem •vitandam
,
leJ ad eandem partem conftrailio concipienda efi")

0t fiat curva EFG.
Dico StUorem byptrholicum HID AeJStad triangulumACH

i» ratimu compofita e* rationiht AA ad AEy iAadAF,
ta AadAGytr fic deincept ex aliarum femidiametrorH bifecan-

ti um refiduot feQerety ad interceptas inter centrum A
,
&dtBam

e urvam E FG \ qua pariter rationes componentes breviad squa-

litatem propemodum reducuntur.

Pro-

Digitized by GoogI



De Hyperbola
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P Roducantur femidiametri AH, AM, AI, AD ad op-
pofitam hypctboiam SRQP, & jungantur SO,SK,

BC» eritque S D parallela AT bifariam fecanti diametrQ
H S in A

, & fubtenfam HD in-T ( 2. 6 . tUm. ) quare tri»

angulum S /T A zquatur A D K
,
& addito communi

A
,
vel AK H erit triangulum quidem SkB = trian*

gulo ADB ( vd ACH cx Eutocio «d4j. i.CewrV.) triangu-

lum verbSKHr: quadrilatero ADiTHi ell ergo ACH
ad AD/TH, ut SKB ad SKH, nempe ut SB ad SH,
five utHAfABadiAH

,
vel quia BC eft parallela

H D [ ob triangula B DC, B HC xqualia ex i. 3. Cenic.}

utDAtACad lAD, hoc eft ,ut C P ad P D

,

vel fum-
ptis dimidiis ( nam EA eft media arithmetica inter i A,
rA, adeoque ejus duplum =3 DAfAr) ut EA ad Ad.
Eodem modo quadrilaterum A D K H ad quintilaterum

A DN LH, tangentibus HL, LIN,ND,& femidiame-

tris A D, A H comprehenfum ,erit ut dimidium ad dimi«

dium
,
fcilicet triangulum A K H ad quadrilaterum A I L Hj

Nam ob bafim H D bifariam fedam inT,ATD=:ATH,
& K DT S K H r

,
adeoque AKDsrAKHs: dimidio

A D K H ) eodemque jure A H L oftenderetur dimidiunu>

A1 LH,& AIL ( quod aequatur triangulo A I N ,
quia..

Lis IN, utHTsTD)s dimidio A D N I
,
ideoque.*

A H L t A I L

,

nempe A 1 LHs dimidio totius A DN L Hj

eft autem AKHad AILH (;eadem ratione qua fupra )

utlAfAKad 2AI, live ut QJC ad ’Q.I
,
aut fumptis di.

midiis ut F Aad Ai, ergo in eadem ratione erit A D KH
ad A O N L Hi Quod ft rurfus comparetur A D N LH ad
feptilaterum

,
quod Seret dudis adhuc tangentibus per

vertices portionum H
I ,

I D,oftendetur pariter fore illud

ad hoc, ut L R ad R M
,
five ut G A ad Am.

;

atque ita_.

femperi Triangulum igitur ACH ad feftorem ADIH,
evim habeat rationem compofitam ex dido triangulo ad

K qua.
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quadrilaterum AOKH, &exhocadquintiIater{]i ADNLH,
&exbocad feptiUtecvii fupra ddigaatum, atque itapor*

r6
,
ufque ad ipfutn fetorem , in quem hcc multilatera

deQnunt , rationem habebit cotnpoGtatn es A E ad hi y

& AF ad A«, &AC ad hm Uo. & coavexteado condat
propoficum. ; !

j t * ,

COROLL. I. Patet, fetorem’ hyperbelicum ADIHT ad
triangulum ACH habere etiam rationem compoflum ex
D P ad PC , & I Q.ad QK,&MRadELL, aliorumque^
diametrorum

,
continui bifecantium reliquos fedores

,
ad

interceptas inter tangentem HC , & oppoGtam hyperbo.
lam SRQJ**- hoc enim in decurfu demonftrationis oden<
fum fuit. >

’ ’

COROLL. II. Qjtia triangulum ADO ad fedorem hy-
prrbohcum ADIHcft, ex fn^. zj. in compoCta ratione

DA ad AC, & lA ad AK, & MA ad AL , &c< idem
- vei6
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De Hyperbola^ 75
vtxb fe^o^ iiyp«rbolicas ad triaoguiutn ACH feft,

fr»p. io ratione compofiu ex 1/A ad A E, & «A ad AF
,

& Mi A ad AG &c. bc $* «quali .ratjo triaagulormti AOO,
ACH [ hoc eft duplicata OA ad AH ] compotita ex ra>

tionibus i/A ad Ar
,
& i/A ad A E ,

nec non « A ad Ak,
& (' A ad A F ; itemque ex m A ad A / , & 1» A ad A G ;

hoc eft rationibus quadrati iA ad tedangulum rA E
,
&

quadrati t A ad redangulum kA F
, & quadrati m A ad

redangulum /AG &c.

SCHOHgn L
> » '

N Ofari foteff
,
curvum EFO

^
quu ^feeat Jegmentu d C

,

i k
,
m 1 rAC fcm/dcaihetrit iti$eHefta inter tangentem

,

eurvam hyferboUeam ^ tj^ unam ex Cnncbaidtbnt hyperbolicis
^
de

putius agit F. Nieedat Soe.Jefu ia eiegaatijjimo I raUatm d^
Concbotdibui

, (f CiJioHibus exercit. i. parte 4. quemadmo-
dum Jimilu curva ETG iafigura fuferiut addutla pag. 41.
de dtmenfiottt CirduU

,
quaque bifecat fimilet interceptas ex fe-

midiametrit inter tangentem
, & perifbertam circuli ( ut ojien-

Jum ejl pag. 43. ) eil pariter Concbots circulans it Nicomede.

^

propefitu i Unde liquet analogia snttr prafeutem Hyperbola
y

silum Circuli tetragonifmum
y
de quo hco citato agebamus.

V'

SCHOLIOH II.

S
I ad axem HC ordinarentur tales apjdicata

,
qua ad abfcif-

fas d punilo Hforent ea ratirme feSaris A D IH ad fe9a^
rem abfcifium per femidiametrum in eodem punHo cum applica-

ta fecanum spfam HC ( qUomodo applicata ea C efftt =3 C /f
,

& applicata tn K s dupla HR
,
apfdnatin meri m L =: qua^

e/rupla HL atque ita fempet
,
prout felhr A DIH:=: A HI Dy

fed idtm 33 1AHM

I

y
neeuoas: a d1iM^c.)rune foret HC

ad ultimam applicatam ia punih H
,
ut triangulum ACH ad

K 1 fetio-
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/eSorcm hyferhelicmm ADIH: effet enim ACH mJ AHC
CH adJtbi aqaatem affluatam in C ( tdemqae ACH ejfet ad

quadrilatcrum ADKH ( dapium triauguli AHK. ex ofteofis

in hac prop. ) at CH ad applicatam ia K duplam HH; pa»

riterquc ACH foret ad multilaterum ADNLH quadruplum

[ ut fupra •vidimus ]
trianguli AH L ^

ut ipfa CH ad applica-

tam ia L
,
qua foret qttadrapla LH', & Jh femper continuata

coaftruUtOKe i unde ACH adfeSorem hyperbolicum
^
in quem si-

la multilatera defiauut
^
foret ut HCad applicatam iuH^quam

ex diametro HA refecaret curva nuper dejcripta. Idem ctsattL,

•valet in circulari feSore
, fa3a fimilis curva couJlruSioue ad

futtHa ejus tangentis : & bic quidem contingeret
,
dsBam refeSam

d cur^va ficeonfiruSUf in fatsBo H ordinatam
,
aquari ipfimet

arcui circulari HD
y
in byperbola •veri aquaretur differentia data

(ujufdam reUa linep
, & arcus parabolica curva . Atque btc efto

nojlra De Quadratura Circuli
, & Hvperbolx Dsffertattonis

F I N I 8.
' AP-
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APPENDIX L
T)e methodo

, Curvas innumeras
, frafertim Taraholas,

C?* Hyferbolas dimetiendi
^ C5* reBiJicandi^ necnon

Generali earundem exprejpone analytica

,
^

fer Seriem Infinitam .

<^AAA^ Micorutn votis inorem gerens heac etiMi qua»
A i»

lemcumque Mediutiuncukm adiungo
, licH

^ *b Argumento hujus Libri untifper alienam ,
in fpecuIatiDnum flmilitudme, ac demon-

ftrandi modo przccdentibus affini, connexio*
nem nonnullam inquiras $ Etfi autem qux nunc dicenda^
erunt pridem indicaveram #» Efijl. Geom. ai P. ThomanL.
Cevam Hageaiaais aiitexa nam. 17. occafione redificationis
Cycloidis, quam bac ipfa methodo exhibui, innuique id

generatira circa innumeras alias curvat inftitui pof.
fe

,
vifum tamen fuit fpecialiik doAtinam illam

applicare , & ad omnes Parabolas hic exr>

tendere, ut facilids deinceps, tum hanc,
tum alias paffim in nofttis operibus
occurrentes methodos promove*
re, ac particularibus exemplis
illuftrare Tyrones addifcant,

ad Scientis hujus omnium
Nobiliffimx

, Jucun*
diflimzque incre*

mentum

.

PRO-
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78 Appendix I.

FKOFOSITIO U Hie A.

S
it curva qualibet AD B

^
reSis IC A

y
% BZ' ai lafii^

C B perfcudccularibus intercepta
, & ex qutbatlibei ijus

fuuSis Dyd o3it D£Hy deh baji pariter normaltbus
,
mcm

ttOtt taup;e*9ib0t tDO \ fitg eltter extbemai ferpeuiicularet

ttrminatit
y
peuatur ubilibet EH aqualis FG, t ti aqualts fg,

qubufque per putsSa determinata trau^at curva iHh.
Dic9y fpatium eurva IHh ,re0ifque IC

y
CBy B% cum»

freheufum aquari reBuugulo bafis €B in curvam A DB: stem
,

portivnem qaamltbet IHE41 aquari reSauguU etc' eadeurC£ ut

eorrt^udlmttm ortam AD.

I
Ntelligatn^ carve portio D /indefiiyt^ parva

, ut cum
tangentis Ant portiuncula Dd coincidere cenferi poflit

,

cert^ ut ab aequalitate propids abiint, quam pro qualibet

aflignabili differentia , & una pro aiteia indiferiminatitn

ufurpari queat ex eercdl: 4 .
prep. 5 . De Issfiuit. itaque

,
ob

parallelas proportionaliter fecanteS interceptas FG
,
CB,

erit illa ad hanc, ut D</ ad E e, redangulutn igitur ex<

tremarum H E e xquabitor reAangulo mediarum CB iru.

D di Quod cdm ubilibet contingat
,
manifeftum eft

,
om-

nia redangula
,
qux per indefinitam fefiionem bafis CB

adferibi pofiunt fpatio hHlCBS (cujufmodi unum eil

heEa)
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De Rcftif. Curv. 79
hrE t) quxque ab ipfo differre poflunt mitiori di&rea*
tia qualibet data

,
prout pua^ D

,
feu E ,

e in iufiai«

tilkin proximiora accepta fuerint, xqualia effe cedangulo
bafis CB in omnes curvx portiunculas Dd

,
atque adeb

fpatium, curva IH^, reftifque &c. ut prop^uimus.
COROLL. I. Si pundium A fuerit vertex curvz,&AZ

ejus tangens parallela, adebque xqualis baS CB, utique

& C 1 xquabitur CB ,eritque ICB4 quadratum , quod
ad fpatium hHICBS erit, ut bafisBC ad curvam ADB,
tedangulumque ICER ad fpatium cortefpondensHICE
erit

,
ut CE ,

vel ordit»ta MD, ad arcum AO. Alilts

defcribatur quadratum ipfius CB, quod fit CB4I, & ea-

dem fequentur.

COROLL. II. Quoniam quadratum FG ad quadratum

CB ( vel HE
,
feu NC quadratum ad quadratum ER vel

CI ) eft ut quadratum FD ad quadratum D M, erit di-

videndo (
pofita a C xquali C I) redangulum aN I ad qua-

dratum Cl [ feu differentia quadratorum HE, RE ad RE
quadratum ] ut quadratum fubtangentis FM ad quadratfi

ordinatx MD, quod, ut mox patebit, ad naturam cur-

vzIH h in fequentibus expediti determinandam apaffim^

conducere poteft.

COROLL. 111 . Spcciatira igitur fi A D B fuerit Circuit

quadrans, erit fpatium b H X C B 8 duplum ipfius
, & por- -

tio quxvis IHEC dupla feSotis eorrefpondentis CD A,
reAangula enim ex radio B C in curvam ADB, vel ejus

arcum A D ,
qux fjpatiis hUlCB8,&lH£C refpedivi

xquantnr ,
dupla funt ex Archimede

,
vel tx Cordi, i. »0-

ftr€ Frofr. 36. ia Vtvianea ProhUmata tt^ius quadrantis
,
aut

femoris eorrefpondentis

.

COROLL. IV. In hac eadem bypothefi patet, ordina-

tam E H xquari interceptx h centro,& tangente axis por-

tioni C F
,
cOm fit enim FG ad C B

,
ut FD ad DM

,
feu

ut FC ad CD, xqualitatem confequentium CB,CD,
xqua-
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cqualia erunt & antecedentia FG, FC, ipfi autem FG
cqualis eft per conftrudionem £ H . Quare &c.

COROLL. V. Notari etiam poteft, fpatium h H I C 6 S

tunc provenire idem cum fpatio figurx quadranti corre*

latz
,
de quo in HngentMnis cap. 8. n. loquti fumus

,
nec

ab illo differre, nifi varia linearum axi parallclatum ap>

plicatione
,
ibi fcilicet ik lingulis peripherix pun&is pen-

dentium
,
hic diredfe ad cortefpondentia balis punfta de-

preffarum
,
nam & rcdx ao( tn JtgurM Iseo eit. exbtbita)

zquantur diftantrs centri ab occurfu tangentis cum axe,
ut hk offenfx funt EH xquales FC.

COROLL. VI. Spatium IHN duplum e!I conrerpon-

dentis Trilinci FDA, nam & reftangulum CEHN du-

plum eft trianguli FD'C parem bafim intra eafdem paral-

lelas habentis, & fpatium I HEC duplum eft
,
per eoroU.

j, femoris ADC, unde & refiduum IHN reliqui FDA
pariter duplum erit

.

COROLL. VII. Im6 quzcunque effet curva ADB, fi

juxta CorW/. 4. aliacuiTa IH^ ita illi refponderet, ut fem-

per ordinata EH effet xqualis FC diftantix pundi fixi C
ab occurfu tangentis cum axe

,
tum Corollarium III. tum VI.

locum haberent, nam du^is ex indefiniti proximo pnn-
Ao d tangente <//, & parallela ordinatx deb^ quoniam_>
F/ differentia ipfarum FC interceptarum inter pun£Itim_>

fixum C, & occurfum tangentis, lempet xqualis erit H x,

vel
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De Reftif. Curv. Si
vcl N« d^cnti» ordinatariim EH ipGs CF aequalium
Kftangulum «NH 4 duplum erit trianguli aequi alti F/D ]
quod cCim ubique eveniat

,
palam eft, fpatium IHN du-

plum fore fpatii FD A, fed& duplum redangulum CEHN
trianguli srqualem baGm in eadem altitudine obtinentis
C D F 5 itaque & fpatram 1 H E C duplum erit fpatii ADC.
COROLL. VIII. At fi curva AOB ( pofitis iis qu* itu,

propofitione > fuerit Parabola quadratica
,

erit I H i Hy.
perbola ordinaiia

,
cujus tranfverfum latus a I

,
tedum ve-

t6 tertia proportionalis poft «I
, & parametrum ejufdcm

parabol* i nam quia femper FM eft dupla A M
, atque ut

AM ad M D, ita hzc ad parametrum, duplicando ratio-
nes

,
fumptoque multiplici primi antecedentis

,
& squi

ftibmultiplici fecundi confequentis
,
erit F M q. ad M D q.

(idcd fff Coro//. 2. re£l;angulum aNl ad 'quadratum IC)
ut quadratum MD

,
vel N H ad quadratum femiparame-

tti, & permutando,redangulum «NI ad quadratum N H
ut quadratum IC ad quadratum femiparametri

,
five ut

«lad tertiam proportionalem poft «
1 , & parametrum

quz eft nota proprietas Hypeibol* przdifiis lateribus de-
fcriptz />er ai. i. Coatcortir».

COROLL. IX.Qubd fi fupponatur effe A DB parabola
cubica

,
erit curva I HA Hyperboloides

, cujus ordinata-
rum quarte poteftates, feu biquadrata, proportionentur
reflangulis «NI, nam tunc FM eft tripla A M

,
atque ut

hzc ad M D
,
ita quadratum M O ad quadratum parame-

tri
,
adcbque A M quadratum ad quadratum M D

,
ut bi-

quadratum M D ad biquadratum parametri
,
& FM q. ad

MDq. (feu « N 1 ad IC q.J^ ut biquadratum MDvel NH
ad nonam pattem biquadrati parametri; fimiliter,& con-
vertendo, oftendetur IC q. ad «»1 ,

ut nona pars biqua-
drati parametri ad biquadratum s h; ex zquo igitur re-

^angula «N1,«»I propoctionantur N H, h»biquadratis.
' COROLL- X. Eodem ratiocinio oftendetur

,
curvas 1 H h

L fem-
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'

fenaper efi« Mlior*#» grtduum,.^iiotie$ ADE’
(it aijqiui t% alus iefiiutts pacajbiplis y (Hiius ordioatarunn^

potelUtes ^ quolibet expoacac« m denoraina-tfc proportio-

neatur abfcitraruni poteiiatibiis ob alio quolibet exponen-
te « indicatis , erit eni<o refnpet AM »d M D , ut poteftaa-

[ni— ir]r» i^us M D ad ]fHr^en}< fiatAtnecri poteftatem,

ade6que A Nt<|uadEajtaiii44 quadratiun MP , ut pocefias

( 2«— x»):« iplius MD;f4 rundem poteftatein parisuue-

trij ciimque F M fit femper i»:a ipfius M A, erit

dratum ad quadratum M D(nerapie redaoguium laNi ad
quadratum 1 C ) ut potefias ( a a ») :

«

ipGus M O , vel

N H , ad KM 'fimAlts poixftatis param^i, Jde6que<0f*
dinatawim hJ-H »n)^« 4db ftoAangubs
a N

1 proportionales AoulimMMfisUmfinikabunturiij^nd
eft, curvam 1 H h elTe aliquam inGuitis JdfpetbplaiA*
bus ad diamettum IC comparatis. . ; . i : i

:

jnodi if(>alannfabfiQl»t^ -qoadxafaUe.xliiqu3mi.o. com4>rebeP-

dere, &-tuiQ Qurvaa ParxboItcasiUatKfpondBUtiesel&ebro^

Jut^ ceAificabil«s;rcmb in panabotaicubica, fecundi >or<U-

Ais
,
libirw ivahit ^ ,

m

valet a
, .node ( im —> m): n val«c

[ 6— 4 ]: 2 ,;ideft xquivalet tuiicati, rc£bang.ula 4 N;I ,i(eji

diffierencic quadratorum:if£«ijRdB,;ceuntiin.-ffatioue Gitt-

.pbeium lineatum N H^'feu ii&pidebque cuDua lfaiil(coil-

fcavitate wotsds XiB <cxbvsrra>)iiiiC!po9Uo.quKdai» Para-

bobe
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Dd Redrif. Curv. 8]
bolx quadraticx, per ordinatam IC k vertice obtruncacx,

cx notiflima hujus pafabolx Datura.

COROLL. XII. Pariter ubi ordinatarum Parabolx ADB
qbii^tS ptfMffauta cortitri^ond^rerff biquadrifisj fe» quar-

tis p6t‘'t(tafibSs ab(c>fSarum
y
vahor eaf>b^ehti9^<finautad

*f?jrjl*rBb?t)irreHI N H eflct [ to-^ 8 ]: i : * ) (JUod

ihditat, ffflatigula' *N 1 fore Ih ftAdUpHgaii ratfofMi ofi

ttftritartfdi MH . Atqiiabdcgdm» }a« ad tubnRi-

tafH voeaVit illblirii Gedrdtitta Ste{^adUt DB Ati^ehi ab
rtra f>arte fui De littiftiiis Sjtirahtids IhvetfiS

,
Irlfinififtjuc

Hy^arbtjlis Libelli Sebot-. j. PrbptJtHihih

gtilUDi N I R H e(Te ad rpacrudi 1 H N j ilt ^Wwftatditt W A
ad t f 5 quadrati N 1, Cnfll 1:3 qiiadrafi h ttM xt*-

dangulo C 1 N [ quod conlbnac dunenfioni m6it eit Stiia

principiis afferend* Scio/. 1. exemfl. 2. ] quare & cjufmo-

di parabola redihcationem admittet.

COROLL. XIII. Im6 generattm eiiuhaiari poteft, quo-

ties dupla differentia exponentium nt^ u metitur ipfum n,

verbi caufa per aumetum fy Ibmpeir Cdrvam parabolicam

ADB r^^iiicari polle» ent eriira ( ih ) : » zz 1 : p
adebque refiangula nN 1 in ratione erunt tam tubmuln-

plicata ordinatarum N H, qu^m Tubmultiplex 1 :p unita-

tis
,
ipfxque ordinatx proportionales erunt redangulo-

rum illorum pdtedatibus ab exponente p indicatis
,
unde

fingula membra potellatis fejuftnodi redangUlOruib diiiRa

in axem curvx N I
,
& dmia per numerum dimenSbhtuh

ejurdetP N I Gngulisthembrisprxdi^scompettnt^ih, exhi-

bebunt notam quantitatem rectii dumtaxat liheiS dfefiifi-

tam
,
qux ad fpatium IHN datafh’ptbrlus ratioherh hi-

bebit» Id qUod femper iohtiiig^tle pitet, qdiltn Hi nu-

merus impar, £1 n pir prOxiftii tniiidt
^
btift difobui prft-

•tbdentibUs Corotiaiirs
y

hirti tUiVc W r; «tf » j
adioqu^j

1 f>«— 2 »];* 3S f a»t*~ & fi i» numerps
par =: 2p ,

fit 2 1 ut fupra diximus. ' ‘

L a ,
• SCRO.
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S C H 0 L [ 0 N i.

R Es clarior fiet exemplis analytic^ expoGtis in hunc
modum. Sit I C 1 N =: x, N H =: jr; quoniam

ergo lax-f XX proportionatur y-f, fumi poterit velut ipfi

xqualis [fi nempe hic multiplicari, aut dividi intelligatur

per conGantem aliquam quantitatem unitatis loco fum-
tam

,
ut dimenfiones fuppleat ] unde & xqu^ elevando

utiumque terminum
,
erit (tax\xx)P:=:yy fpatiique^

I H N elementum jn/x2 [ laxfxxy d%
,
qu* eft quanti*

tas facili integrabilis
, dudis Gngulis membris ( locodifTe-

rentialis dx} iox,ac per exponentem ipGus x unoquo-
que divifo.

Exemflum I. In cafii corollarii i
,
itaque jk/x r:

san/xfxxix , cujus integrale «xxfxi ; j xquabit va-

lorero fpatii I H N

.

Exemplum II. In cafu corollarii tt.pz: 2 ,
itaque ^ix~

e^aaxxJxf ^axi Jxfx* dx
,
cujus integrale eG 4mx} : j

t tf x4 t \ =s fpatio l H N.
Exemplum IU. Si exponentes parabolx fint

,
m 7, 6

,

erit ( im—

:

3, unde p ~ ]i itaque jri/x zz

6 xi dx i I 2 aa X* dx 6 a x^ dx "f x^ dx
y

cujus inte-

grale = ?
«5 x« ; i j t * 2 a a x^

:

j j f « -it® > t 7 =
fpatio I H N

.

Et, Gc in aliis pari progrelTu. SCHQ-
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De Redb’£ Curv. 85

SCHOLION IL

E Odetatatiocinio infinitarum Hyperbolarum inter aryrn*
ptotos pofitarum dimenfionem reduces ad infinitas Hy.

peiboloides iis
,
quas fupra confideravimus, redprocas,

nempe quarum ordinatarum N H, abpotefiates qua;libec

refpondeant reciproci redangulis a«I, «NI, quibus ma-
nifcftum eft afymptotos futuras redas 1 4, IN, obferva<-

bifque exponentem poteftatum in ordinatis, ad ius Hypes-
boloides pizdidis redanguJis reciprocarum e(Te fradio*
nem [ s 1» f s m ] : m

,

in qua fcilicet dupJum aggregatum ex-
ponentium coordinauium ad afymptotos hyperbolz dat;
denominatur per exponentem diftantiz ordinatz^ centro,
uc fimili calculo rep^ito conftare poflet, nifi jam pigeret

antiqua veftigia iterum premere
, nulla (pe id Hyperbolo-

jdum genus aliquod faltem quadrandi nunc przlucente,
ac laboris afpetitatem alleviante.

, .

SCHOLION m.
,

I

I
Taque confultius erit ad feriem infinitam Curvz longitu-

J dinein revocare, eritqpe Curva quzlibet{ cujus axis

z, ordinata =: jp ,
fubtangens =: t] a:qualis mtegrali hujus

ferici Jxj-fydj: zf;— dy:St3 i f, jjfJ &c.con-
tinuandz ut $h Hugemanis fag. t zq. qpz quidem

, detec-

minata relatione curvz naturam exprimente
,
Gve ipfius s

valore in terminis ab ipfo y integri affedis, integrari po-
terit. Exemplo fit Lc^arithmica

,
cujus fubtangens eadem

femper conftans linea eft,qpz pro unitate ufurpata dabit

integratam feriem zi x : j,s; fy :^6&c s
longitudini Curvz ipfis x & y corrcfpondentis.

Qu6d fi infinitarum parabolarum parameter fit s t ,aut

^ quadrati fpatio afymptotico m quavis cx infinitis hy-
per-
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perbolis infcripti fimiliter=: i
y
cquatione curvx saturata

exprimente jf”* ^ x [ ubi ptr » quemlibet numerum figni*

fieo
,
pofitivum

,
aut negativum

,
integrum

,
fradumve

,
ut

libuerit ] (ubtangens erit pef^ettib — niy*' i ititque l*ara-

bofiez
,
aut Hyperbolicai etijuidibet Gutvz longitudo, fi ve

Jrtfeg ilepiimzfer4cieVa:de<si^-i^ i:[^— t},

t i;C3«tf- 4 ), 8 i : - «),4 »»«»/<•-» JSfc.

Vel etiam eadem InfinirdrtiM {iaraboUitidi ^« hypefbb-
tariim loagitudo, ut dudurfi p^ftltlmds, iMutefQt cbM-
ftiodS adfM}tiente(t> feiietb, fcilicet jr )

’

t «*_y***~ ^ ':

[ a ( 2 i 7 5

t 3
Di y^-i: ( 2

. 4 . d, ( 6 i»^ J

3 . J hfiy*’' 7 : ( 2.4.6. 8,-(g i»~ -/ ) i

f i.j . f !«“'**<**-<
: [ 2 . 4 '. <5 . 8 . 16

, ( 1^00^
iic. ; lY&dt in A^olldniadt Pilkbola

,
iiii^ ikzs x y

CdfVft

6t deqwiis y i i i j*: i i ^ i S f 4^ i f»
lojf’ : 9 i t 28j“ : ii «c- unde ptbgrediendb

quantumvis accuratam Curvz longitudinem determinare

1icebit, acceptio leflatO p^opor^ibnalium
jJ*’

partibus fupra expreflisper fubftitutionem valoiis ipfiusm

-H gefibriilt fe^ft dednSd.
- <!^fod quidem THeoreiiiSi cflfrti nipeKdri anno Egregio

r
^iii Gibfiefi Midfredtd ii inore cottimunicalTem ,

Is

ad edibbrieib mS perhumaniter eft cbhortatus
,

fit eld-

^Yiil ddftiohftfatibiie dignatifs eft cdnfirinarc
,
dobItOima-

que Hhlthadverfibne
,
iinb & bbbiliorutn Veritatum ac«

'beulobh illiiftrafe: bi4ti8 Epiftolie fragmentUiif ad fidendi

fl5’, qu^ diif
,
ebikiliandam producete non verebor

,
fiO-

^ulSxeni ejbi hieiitii profbndlbatem
;

fit iii res mea2 hutna-

nit3l<^/ii allerbh6e^c):tnitilefi!efthtUru3,quamquatil utriuf-

que veftigili iiliquotj nt HH, mihiqUe crearent ihVidiani,

tbnfideb fcre£lis } hei eiiitn d'cfuht qUi laudes aliehas‘-ia<

plbprii cdHteihptus irgUmerttuih convertant >

EX
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De Rs^l£ Carv. $7
EX ALTER J(i EPISTOLA

V. CL. GABRIELIS MANFfLEDll

Ad Au&oiem (cript a Bonoo. 8. Augufti

17/0 2.

.... Tmnfw mft€ gd ftiytt-MlJlmm ilU4 ThwAm
qtt9d miht fmmmo huwt cmm*'»iegrg dtgMus fM^i . Ego /jF'
teri fmor Jprii ice Atii u^xime cm Ipiti»

ex mliaribxt ,
msxmi ^ihius topm .Geomnekrig i^gc >».

nKntis Jit cenjeninm— 5[aW VerMsft tjjft ,& Uti-

litate, qaa taitit^tfi, eftimi ^rrJftUa ,
TtUrVjr Cmpme

,

Eh&e]fi^,gvmi.i^^MgiMi‘ojie^ agncfep ,
qt^d

me .frg egterjs iot.4<^ie&iattis tUgqvJs, qxo gliqaid

hi.gktjtjitu .toittiegxre. pqfe xm trtdam
, g/^qaidem Tpepremf^-

m btjnt picbiliJlimi ,eilm Lami» ijt cmxim oxe mHwfr.oi^fcd
UuK aeeidet

,
eim EtAUeo jUad ^fextftgs faer^ ,

gt ante^
tko.ciuiu imfcaxiat^ eeixi.jMftdito}tllv MU p!(e9^ffe tilg

EoadMt Mote ceteros agnrcfjie f^im glerUri

.

Talijuttem rati<uJtvo Tftam.lue dmentum enfimio.

eqaatto .y*” ,=: X ,
gatle axy^~ <.dy dx etwue elemegutm

d y 3 ffi foxri =: a ^
2 ;«r* 2.4.6)-,

^-.5.501*'"”^; .8) ; it-^.J-.7ini'?yfJ’^r?*; (a.4.6.8.iQ()

4fc-[ Sit 'Nevttmas. r.adtees,e/eieaiit^] quare iffEiu Cerve

mevtaeritferies,d>y}.i.m.myWr‘J:iij:x,-r pi* y.<'PT-4dy:(2.4.)i.

it,}.iB*.y‘“~'® dy 5 [.2 . 4 ,d];r^ j..5!m* y*™-*dy (i>4l6.a);.

j. .7in>“y*°"*“'°-dy :.(2.4.^ .-8. 10.) d^c. cujes integrPi.

le
,
nempe ipfa cnrve.y^zs s loagitnde

,
erit y ; ttnimy»'"-'*,*

(i ,(im— i) ;
— ni4 y4

n~ i : [ .1.4, ] 401 — 3 1 i 1 3™* y*™" *-

( 2.4.;6,(6m-. j];— 3. jm*“-7;[i.4.«,8,[8m— ,7)i

tj ,5 ..7m‘°y'“"“» :[ 2.4.6. 8 . to,( lom—'9) &c.

.Uttde^mttt
,
.fid.hoe-.Mt tua AneljJis <iudeat debere tantim
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auantitatts
d$oi,

,
qnas tMrum loa> Meat ex

cxrnje natera {abptuere ,
taUt ,

ut omnet earum peteftates

tn dv duBafint tategrabilet . Da beut igttetr turva
, *« qtnbu!

utihsep VoteB tuafertet Jeri trp ex tit
,
in quibat indeter-

miratarum alterutra x jota umiii, aquattouet jartem eonptuere

totcjl reltqua aquattontt farte ex quotvit terminis tuterint.

eon voha ,
in quorum finguln aVtera tndetermtuata ad quam,

nsit LiSatem elentata invematar
,

ndlo infufer raditali p
,ne quod indeterminata ingrediatur^ fartam illam aquatiet-

ait imflitante, net uUo injufer denommatore
,
quem ladeter.

minata eadem ingrediatur ^eandean aquatienis partem afeteate;

Talis ejet curva, cujus aquatio foret

X = ( by® t C y“ t yp t ayj ) ’• *
*

.

exfoneuubusm,ti, tp&c.dtnotautibus quifvis uumerot popivas,

vel negativos, integros ,
velfractos

,
rattondes, vdjardos &c. Qfa.

les quidem curvat omnes quadrabiliajpatia continere refereramiSi

enim curva alicujut aquatio tditp ,
qualem modb expofui

,

x s:

{ by“ t cy” )
‘ ^ valor indeterminata % ent tantintL.

\ir progrefionem arithmeticam dividendus, eujns progreffionis

termint fint refpeStvi m ,
n ,p , q dTf. pgult unstate auBi

,

<b* talis riti inftitutadivipnis qaotiens ent per y muUipliean-

das
,
eritqae produBam jpasium

,
quod axe [ axefqaidem fa.

per quo iffa y ajfumuntur ] curva
, & iffa x conttnetar &c. •

Haud difficthds ettam inveases
,
omnes tales curvas

,
qaas

quadrabilta fpatia continere conclu/imas
, f fuper axem rotem.

tur,fuper quo iffa x ajfumuutar, Jolida efficere faciliter ad ey.

lindros ejajdem bap, & altitudinis redacibslia, &c. >‘

Ha^eous Vir Dodifs. cujus clcgansgeneraliD quadraturarb

Theorema fic viciffim libet anaiyuc^ oftendeie. Quoniam

X ^ { bf"
cy iy "t affi &c ) 'f i

erit xdy

,

elementum

fcilicet Ipatn ,
quod Acuctflimus juvenis conlideraC, s=

(by dy\cy dityp <^&c. );/,cujusintcgrale, nempe ipfom

loatiuDi pr*di6tum =: by-*^: (mf-\f)i fcy^ •:

ty *
‘ (z/t/j

' *
: ( f/t/ j &C- ut ipfe pconuncia<

vit,
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De Reftif. Curv. 8o
vit,eiufque complementum «quabitur eidem fenei ,6ngu-
lis priiis terminis per fuos exponentes w, », f &c. dudis
nam elementum tunc cft yrfar, at djfferentiando primatnJ

axem x fpcaant
,
revolutis progenita, animadvertendum

eft
,
rationem folidi ex cujulvis figurg rotatione refultantis

ad cylindrum ejufdem bafis, & altitudinis, eandem efle^
cum ratione fummx ex omnibus quadratis ordinatarum fi-

gurz genitricis ad fummamex totidem quadratis lineatum
ultimz bali squalium

,
ut methodo indivifibilium doce-

mur; porrb fumma ex omnium ordinatarum y quadratis
refpeau axis x eft f.jjdx^Gve, pro /e fubftituto ejus va-
lore fupra invento

, integiale frafiionis [ nby'-*' dy
t wry"* * dy &c. ] : /j hoc eft feries

: [ mf\ z/j
: l»/t »/] &c. fumma verb ex totidem quadra-

tis ipfi yy squalibus ettjuyx ,
five [ &c, ] ; f-

adedque ad cylindros ejufdem baGs
, & altitudinis facili

reducentur hsc folida.

Hinc ex hac ratione folidorum auferendo rationem
,
fu-

pra expofitam
,
fpatii curvilinei folidum generantis ad re-

ftangulum jfjr,quo cylindrus producitur, prodit ratio di*
fiantix ab axe centri gravitatis ejufdem fpatii curvilinei
ad femiftem ordinatz y ,

per quam diftat centrum gravi-
tatis di^ redan^uli ab eodem axe.

Subtangens cujuslibet ex talibus curvis
,
in axe x deter-

minata
,
lemper erit — {mby» f ncy &c. j :/, ut conftat

fubftituto valore ipfius dx in generali fnbtangentis expref-
fionejMbr.-i^; fubnormaiis verd> in eodem axe accepta =
/; f uey"~* &c. ) quippequz cum fubtangen-
te contineat leflangulum syy : eademque methodo int

M nits

xquationcm curvs conititutivam prodit iy
\ttcy-~ 'dy-^fyf-^dy^c.] :/;quare^ dy^tuy'» dy

t/>y <^&c.
]
:/jcjufque integrale =3 mby-"*

'

; t «9’ ^ ‘
: C »/t/j ; '

: (pftf) &c.
Quod attinet ad folida ab his fpatiis . qua oarte ad
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nitx alilc qiwftioqes ,
ejufmodi curvarum genus concer-

nentes, fadlHmam determinationein fufcipiunt, im6 cre-

pundia lunt hzc nobiliffira* recentiorura ana ly (is
,
cujus

prrftantiam vel ex hoc uno fpecimine fatis intclligcre pofsu-

mus ejufq. f * )
protenfam utilitatem admi-

rari ; Man. de Infinitis Parabolis quot libros ab Acutifii-

iTiis Geometris.'exaratos habemus? Jam illae fatis minimam,

^ infiniti exiguam hujus generis curvarum fpeciero con-

ftinmnt ,
quatenus in parabolis dumtaxat uno membro

aequatio expeditur, ejus etianrcoefiiciente b :f ,
utpoth

fuoerfluo, retraflo, cxterifque terminis evanefeentibus

,

ob: coefficientes =: o, nam per x =3 jr** fatis omnes patrio-

Ix comprehenduntur, esitque ex hac generali doariha-

fpar-um curvilineaun circa axem jt =3^ ‘
[ w t «• }. t com-

plementum vet6 (»» t 1 ),& hoc ad illud, ut m ad

I. Solidum ex rotatione circa axeraje ad cylindrum ejn£-

dem bafis ,
& altitudinis erit , ut wVf w t * ) ad i . Diftaai-

tia ab axe centri gravitatis fpatii hoc folidum rotondum

deferibentis ,
ad fcmiiTem ultimx ordinat* ji

,
ut w:(iHt 0

ad w;[iwtO> ut m\t ad «rf », &Cc de aliis ;Qu<^

modo autem pro Parabolis omnvbos ,
ita & pro Curvis

magis compofitis,& duos, aut tres, quatuor , plurefve-,

terminos importantibus ab ipfaji affeci os
,
aliifque notis

quantitafbus utcunque implicatos
,

elici polTunt expref.

fiones diftarum dimenfionum ex una hac Clarifs Juvenis

animadverfione, quippe eo fine terminorum nutnerus in-,

altera aquationis parte Hideterminatus relinquitor , ut

quot quis voluerit opportuni refpondeant, ibique (iftere^

aut ultrk promoveri,. ubi,& qubufqiie opus fuerit , valea-

mus; ncc enim h* feries infi^oit* femper funt f quamquina

& tales e(Te nil vetat ) fed plcrun^ue femet determinant,

pro varia curvarum natura, ut didum cft, abfolutamque

fpatioium, & folidorum ditneniioncm lenunciant finitis

terminis explicabilem.. r
SCHO^
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De Reftif, Curv. 91

SCHOLION W.

D Enlgue monendus es
,
Mi LeSor, quidquid in Pro.

poutionc iiac
,
& Corollaciis eidem «dnexis , illatum

eft circa re£H£cationen) cuivaniia reda6tam ad fpatii
,
per

tangentium FG ordinationem provenientis ,djmen£lonem,

TOtuifle’ aliis modis obtineri
,
exempli caufa ponendo ipfas

£H aquales portionibus redarum ad curvam in D.nof.
malium

,
per duas A Z, C B parallelas interceptis, nam &

fpatium hinc proveniens SBCIHh aquaretur redanguio
ipfius CA in curvam A D B, & portio quavis H 1 C b re-

danguk) cjufdem AC in correfpondtntem arcum A D, nec

differt demondratio ab ea
,
quam dedimus in Propofitione.

Aut generalivks
,

li Hat conflans qualibet linea
,
put^ Ca,

ad £ H
,
ut ordinata M D ad tangentem D F, vel ut fub-

normalis MC ad normalem CD, vel in alia aquivalenti

ratione fundionum curvaad pundum O fpedantium
,
fpa-

tinm hinc proveniens erit femper aquale redangulo illius

alsumpra conflantis C« in curvam ADB, & portiones

ejus aquales redangulis ejufdem conflantis in arcum (ibi

competentem f nec enim alia ratione juflimus in pnr.
cedentibus affumi EH xquale tangentium, vel normalium
partibus, intet parallelas AC, BZ, aut CB, AZ inter,

ceptis
,

nifi ut coftans linea CB, vel C A eflet ad £ H ia.

M a dida

\
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diaa ratione, ideft ut elementum ordinatx </0
,

vet «£

,

ad elementum curvx D</, unde xqualitas rdangulorum_>

infiniti parvorum proveniebat, redigens curvx rcftifica-

tionem ad raenfuram fpatii ex ordinatisE H provenientis.

: P, A R E R O O N.

H inc •wtifftm fttet yfrofofito fpvtio qimdtm C E H'I ,p(^
determinari curvam ADd ^

cujus ope illud quadrari pof-

fit , etiamfi alih geometrica quadratura fit incapax i ut enitui

bocfuccedat {faAis C l rz n
^
IKl

^
unde E H =5 afx,

CE ^wel MDzi yy & A z ) oportet Jemper elementum

dati fpatii a d y | x d y aquari elemento curva in conflantem^

quantitatem duOo, nempe z: a/(dz‘fdy‘) ;erga divideur

do per iyfiit dy t xdy : a =: dz»^ t dy» ) ,&utrinque qua-

drando
,

ertt dy* f 2xdy* : a f xxdy* : aa = dz* t dy‘ ,*

ailato communi dy* remanet ( 2axtxx)dy*:aa— dz* ,

ac demum 2 a X t * * ) ^y •• a = da ; unde famma fpatio-

r*w, ex 2 a X t XX )
applicatis ad y aquatur reflangalo cong-

flantis a in quafitam Zj Quare prodit tahs confhuHia: differen-

tia quadratorum ordinata E H in datojpatio
^& conflantit E /t,

fit \x\iy& applicatis ipfis U in E yfpatmm inde proveniens di-

vidatur per a
,
quotiens erit z yjhie AM quafita ,

cui ordinando

M D ~ datf y ,
refultat curva A Dy qua multiplicata per a

^iat d.rxrnfionem propofiti fpatii

,

.. j

i AP-
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J>e methodo transformandimmias tum fuperjici^s ytum lineas

in alias diverjd fieeieiy idtjue tinnitis modis.

iifdetn litteris pluries fupca commemoratis,

^ T S» quas CL Ow Leibnitzius occafioae libelli hujus

^ ^ tetragoniftici anno >70$. ai. Julii Hanoverac
me prefcripfit. Problema quoddam propoG-

tura jam <l D. Joanne Bernouilio mihi benigni
communicavit his verbis. Fcfiren^ ad frofeSam fcientia per-

tinet
,
at methodos per Jolutienem Frohlematum exerceamus . Sic

non ita pridem D.jo. Berstoullius prepofait hoc Problema : dato

( pefitione ) arcu Curva
,
itmeuire aliam curvam u^mtit modis

^

eujut arcus altquit, i uohit ajftgnandus
,
arcui dato Jit aqualis %

& ita ut poJitOy datam curvam ejfe Algehraicam^ etiam quaji-

ta Jit Algehraica : quod k tue folatum dii/erfa methodo ah
ea

,
cfua i;*fe ejl ufus .

Multiplicem hujus Problematis Iblntionem
,
tnmD. Lo<

renzino communicavi ( qui & ipfe idem mult6 generalius
folvcrc aggTtfTus cft

,
nam quj^tam curvam in data ad

propofltam cuivam ratione conftruxkj tum eidem D. Leib-
Mitzio ftatim tranlmifi

, fcd an Epiftolae
, ea tam diftatl»

tiu locorum intervallo
,
ad ejus manus tut6 pervenerint ,

sefcfre non potui : Hanc ergo folutionem ftieam huic li-

bello adiungere vifum fuit
,
primiflis etiam nonnullis ma-

xime generalibus Theorematibus, ad transformationem.»
curvilineorum fpatiorura in alias areas diverfac fpeciei
fpcciantibus , nec enim ab argumento noGroprorGis aliena

funt.
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fune

,
& ad pleniorem enunciati Problematis folutionem

valde conducunt . Horum quidem nonnulla etiam apud
Cl. Barrovium invenies, fed abfque demonftratione pro»

polita ; itaque operz pretium fuit, ut eadem (iroul cunn_«

noftns colleda, & es prcclara methodo inHnit^ parvo-

rum geometrici demonftrata tibi, benigne Lefior,offerrem <

THEOREMA I.

D Ata qtalihtt

CASOy^ijHt toor»

Jinta ASyAN ita fxtem-

dentmr tn M yt
^
mt EM.

ad HP jit $m ratmmt ardtna-

ia A B ad fmhtamgtnt0wu,

B D yqma biut ea$aataranta

CEFO, SOVfy&^aa.
bbtt iftfopmm fartet ttrnf.

faademttsCBM EyVOHF
frrfatab afatdaatar.

N Am dn£hf infiniti prosimis shm, anf ad priores

coordinatas parallelis
,
erit N» ad

,
ut AI ad

Ia, five ut A B ad B D, hoc eft ut B M ad N P,&red;an-
gula extremarum • N P,& mediarum ^ B M prrpetub «qua-
lia erant r

quare & are« elementaret P,B^wM(qu9
fareorolL 3. frof. j. de lafit. his redangulis infiniti par-

vis coogruunc ) invicem cquabuntur j unde conflat pro-
pofitum.*

.

COROLL. I. Idem fequeretur, fi B M ad N P ( extenfa

tangente O A R
,
& duda huic normali A Q,quz perpen-

dicularker curvam fecat in A) fieret ut Aibnoimalis B(^
ad ordinatam B A

,
vel ut ipfa normalis Q A ad tan-

gentem A D, vel ut RN ad NA, vel ut NA ad NG&c.
om-
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omnes enim ifiat rationes

,
ob triangulorum fimilirudman,

asquantur didx rationi ordinarz ABad fubtangentem BO.
COROLL. II. Hac methodo facile dl datam quamlibet

figuram C E FQ in alias infinitas y fpecie
, & genere dilTe»

rentes transfiocmate, falva arearuiu squalitate
:
prout fci*

licet alia CASO alTumpta fuerit ea qualibet parabola-

rum , hyperbolarum , conchoidum^ciiToidotny ffHralium,

aliarumque infinitis modis variabiUum curvarum fpec»,

juxta cu;us ordinatarum, & fubtangentium rationem fiat

quzvis ordinata BM datz figurf ad aliam N P figur^ quf-
fit{; quin etiam poterit alfumpta curva CAS vel conca-

vitatem ,
vel convexitatem obverwre anguloCOS, &ba-

fim habere vel infinitam
, vel finitam ,. & determinatam

,

prout placuerit, ut qu^Gta %ura proveniat majori, atft

minori , vel infinito etiam axi OS> adiacens, vel binis edmir

afymptotis SO, OV interpofita; continget quippe ettata

OV infinitam evadere , fi CO fuerit ungens curvz CA,'
& prima ordinata datz figutz CE & finitz quantitatis,

quia cum {
ex frof. 5 . dt Infiitit. }

intercepta inter tangen-

tem
,
& curvam fit iufinit^ minen difidentia ordinatz,fiet

ad pundium C ratio ordinatae ad fubtangentem
, adeoque

& iatiO'CE ad OV infinit^exigua,quareO V erit infiniti

major qu^m C E

.

COROLL. 111. pa-

riter licebit dato

uapezio, vel qua-

dratoCEFOautal-
teri cutvihneo no
tz menfurf,figuras

cutvilineas zqua-

Ies,adeoa abfolu-

ti quaduioiles in-

venire ,
vel undiq.

circurofcriptaSj&t determinato axi SOadiacentesy vel afym-
peo-
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ptbticas, & in infiniium,

uve ex utraque
,

five es

altera tant(i parte excur*

tentes ^ idque innumeris

mcdis.
C.O.vOiL 1 7. Vicifjim

Tn .-uf ii*et hguris

C ut 0
,

S O V T nota:

mcoiui;, ii ex ipGs fqua<
haipctuCEMB,NOVP
teieccutur , & ordinatz

MB. PN conveniant in

A ,
erit curvz hinc pro-

venientis S A C ordinata A B ad fubtangentetn B D ( vel

fubnortnalis QB ad ordinatam B A) indata ratione ijpfius

B M ad N P
,
nam ex zqualitate redangulorum infiniti

parvorumM ,PN»p,fit BM.NP N«.Bi;:AI.
. « I ;

;

A B . B D ez eoroU. ». frof. y. Dc LnfiMit. ubi often-

fum eft
,
ede ordinatam ab fubtangentem

,
ut differentia

ordinatz ad differentiam axis

.

COROLL. V. Si cur-

va CMFO ftierit eadem
eum CA SO ad alteram

axis parti replicata
,
cur-

va O/P evadet figura ex
fubtangentibus B D ap-

plicatis in N P,quam al-

teri figurz Correlatam-i

[ in Hngenianis caf. 8. ». y.]

nuncupaba, quia cdm fit

AB.BD;:BM. NP,fi antecedentes
,
A B, BM zquan-

tur, oportet zquales efTe & confequentes 6 D, N P j ita-

que ex mult6 magis generali principio Correlatarum zqua-

litas pendet

.

CO-
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COROLL. VI. Siordi-

«atc BM in figura CEFO
zquentur fubnornialibus

BQ figur* C A S, curva
V P vel O P tranfit in re-

ctam O P
,
qux ad angu-

Jum femirectum bafi O.S
inclinatur > nam rx Co-

roll. I. BQ.BA^: BM.
N P

,
unde quia B Q_c:

BM, etiam B A, five ON =3 NP, & ideo NO P triangu-

gulum efi ifoceies redangulum , five dimidium quadrati

N O vel A B j adeoque figura CEFO ex fubnormalibus
orta erit quadrabilis, & ratio totius ad partem CEMB
eadem probabitur, quz ratio quadratorum ab ordinatis

.SO, AB.
COROLL. VII. Itaque data qualibet figura C E M FO ,

fi confirui pofiet altera CAiSO
,
cujus fubnormales BQ

zquales evaderent ordinatis BM
,
haberetur illius dimen-

fio, nam portio quzvis CEMB «quaretur dimidio qua-
drati BA

,
ideft triai^ulo NOPj ied talis curvz conliru-

A)g ex data fubnormalis proprietate gcneratim perfici ne-

quit abfque quadraturis ; neque remedium k Cl. Craigio
in meth fignr. fnAl. 1 . dr 2 . allatum [przteiquam in pata-

bolicis, & hyperbolicis
,
five univerfim in iis curvis

,
qua^

rum Aibtangentes ad abrcifiam axis funt in confiami rap-

tione ) felicem exitum habere potell . Docet nempe Vir

acutiffimus, quod fiBM;=jr, BC^z,& invenienda fic

ordinata BA icaut (ubaotroalis curvz CA5, ia^

quam terminant ipi& fiat ::3^,€onfiderandofubtaageIV•

tem BD, quz duda in fubaormalem BQ dat DB(^:=:
quadrato B A,& fingendo eam fubtangentem mx( quod
em,fijr, idefi CB, fuerit ad fubtangentem BD in ratio-

ne I ad m) eliciendo zquationem mxj z; ex qua in-

N
.
venien-
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veniendo fubnormalem_>

comparan-

do valorem inventum_>

cum ipfajf,innotefcit iiv

cogniti litterae m valor
,

adeoqne fit cognita jqua-

tio mxy zz fed quia

ubi m fuerit indetermi-

nata, prodit xquatio dif-

ferentulisinvolvens,pr5-

xeid^^&i dy^ &c dx cognitas , etiam d «» prorfus incogoitanr,

& ad ahas irreducibilero ,
patet nihil inde fubfidii habeii

pofse extra fpecialcs cafus in quibus m fuerit conftans &
determinata, qma tunc novam differentialem non invehit,

qui calculum turbet j&ide6 tangentium methodus inver-

fa generatim quadraturas fupponit, unde non eft fperan»

dum ,ut viciflim per hanc mverfam methodum quadratu-

11 figurarum in universkim abfolvantur.

COROLL. VllI. Ji refti N Peidem conftanri OQiqu»-
les fuerint, ut locofigurx NOV P proveniat redangulura

i’OQT, erunt fpatia OCEF, BC EM proportionalia^

ordinatis i“0
,
A B/ ut pot^xqualia rcdlangulis fub eadem

OQ
,
& fub ipfis JO,& ON vel B A contentis i & diffe-

rentix fpatiorum B C E M, hoc eft lioe^ BM, proportionales

fient differentiis ordinatarum B A, aedemque differentix

pnmx ipfaiuna BM,five ( retentis fymbolis fupra pofitis)

ipfx dy

,

erunt proportionales differentiis fecundis ordina-

tarum B A, fcilicet ipfis dds(^\ Unde folvitur maximi uti-

litatis Problema, quxrendi corvana E MF, cujus ordina-

ti BM fint ut differentix ordinaurum datx CA J,adeo-

que & cujus primi differentix proportionentur fecun-

dis alterius differentiis dd^^ faciendo femper,ut fubtan-

gens B D ( quam voco r ) ad ordinatam B A
,
nempe ,

ita conftansOQ ,five a ad *^:r,quxxquabitur BM: five

y quifiti. SCHO-
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SCHOLION.

D Efcendendo ad fpeciales cujuslibet curvz naturas,in.
numera alia jucunda Theoremata hinc orirentur,

c|uz leftoribus meis
,
ad exercendam geometricam metho.

du , exponenda relinquo; idemq. in requenubusobfervabo.

THEOREMA 11

in IpirxCMtr.by VF^nitare-
Mi ftrttutur

,
«t fer fixum funSum

X junSa qfMtlthet MX Jetemtefu.
fittone dmiam VN ordetuttii MBft~
ralleltm $n N

,
duUxqueXG taugen.

t* MD farulktm
,
ntcnon ad tpjat

BM
^
NV detuiffa fer X ferfeadt-

talare

F

X Vyfit JemperNG.KF ::

BM.NPieraat area CMB^VEH
ferfetah aquales.

D U£la enim infiniti proxima^
»Xw,& ordinatis «/, mby

quarum h*c fecet priorem NXM
in H

, dufiaque M 1 ad ordina*
Us perpendiculari, etit »N.wH
:: »X . Xw, five[ ob infiniti parvam differentiam

,
quz

fer coroll. a. frof. 3. de Infinit. non alterat proportionem 1

::NX.XM:;VX.XFjatver6 wH.MI :: NG.XV(ob
fimilitudinem triangulorum MwH, NGX) ergo ex zquo
perturbati *N.M1::NG.XF,';BM. NPrar temfiruE.
ideoque refiangula PN», M perpetud zquantur ; un*
de liquet propofitum

.

. CX^ROiX. J. Si punAum X fuerit in axe CB
,
tum coin-

2 cident
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cident pun£Ia B, & F

, & linea^

XF fiet XB, & expeditior eva-

det confiru6tio-.

COROLL. H. Pro vario fitu

pundi X, quod velcitra, vel ultra

axem
,

vel: inj axe
,
vel in peri- '

metro figurz
,

vel. intra ipfam_»

,

vel fupra, vel infra fumi poteftj

necnon pro varia, diftantia re6lx

V N ad eodem fixo, punfto X, •

variatur fpecies,, & forma, figurc

V P N, manente femper ejas xqua-
lirate cum ipfa CMB

,
qtiac ide6'

infinitis modis in alias
^ &; alias

xquales figuras etiam per banc
methodum, poterit transformari

.

^
GQROLL. lII. Si linea Mm

rr£la fuerit axi parallela^,

tum reda: X G coincidet

cum-X V
,
entque folijm_»

N V . XB :: BM. NP,&
curva P^ erit hypcrbolai.

quadratica,nam fada XV'
- BM = a, & VN

,
fit X B zr quartz pro-

portionali poft b

,

& 4 ( ob fimiliai triangula N VX",
MBX ) ,

adeoque BXr: eft autem- ex curvK P^-
conftrtidione V N

,
fcilicet;j;ad XB ,nempe-i‘4.'^i utBM:

ad N P ; ergo hjc =:
,
&> ideo .4« ; : ii N Pj

iieu quadrata abfoiiTarum N V, V « funt reciproci- utordi*'

nat* *.p-, N Pjitaque-hinc etiam habetur,. infiniti longuia
fpatipin P^S*N c(Ie'fiifitx-d4mcttfi'orti»,& arquari-red^n-

gulo XFMBj reliquum ver6 OPNV-B ri-inffhit* ari*
tedangiili,mtcrnMi»ati C«M Dji^tidMaigolk Pf4^V,^(tV

•• erunt
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erunt ad invicem, ut BX, re^aci^tila XBM,’
"X-hm

y
quibus aquantur .

‘ '

COROLL. IV. Erit tamen' afymptotus VG- hyperbolae

pP infinities. major altitudine inhhite XC parallelogram-

mi. interminati X D
,
quia cQm fit petmutando- N V. B Nf

;r XB..N P ubi N V nt infinitb parva-, & manente eon-

ftanti BM, ipfa XB migrarin- abfoluti* infinitainr XC,
tunc N P',qux jam evadit eadem eutn’^afyhtptotO'y O, eft*

quarta proportionalis poft eafdem; wJeoque ttf N V eff

infiniti minor BM
, ita infinita. XCT infiniti *' minor

afymptoto VOj.quare hzc eft plurquam infinita tefpefttt'

aliius. Vide dida in truS. Je h^n, 8 .’ tu 4.

THEOKS^MJf m.

FpP it» imi'-

cem rtferarawr yUttxfixofu».-

HoX fitmpto im reSa VC, «aa wr-
tices Mtrixfqfie co»^git%, imli^

nata quatthct X BNy fecante atri,

ttffne oxtJ fartBUU>*<m ftntSit

N y/ft femftir- anitoant # itf

dinatam NP, nt reciproci FX ad

XC . Dico
y
artat- QMB

y
VPPi.'

femper aqnales ftrC i

\

A Gatur enhn infiniti- proxii

maX^K, atque ordinentur

btn-y.np; igitur ob fimilitudinem- triangulorum ,
erit N».

Bb:: NX. BX::VX.XC:^ BM ..N P' ex «a^raflL ergo

rcflangula extremarum, & mediarunx xquantut^ fcilicct

fpatiolum PN«p =: fpatiolo- MB^m,. unde patef utriuf-

que area aquaiitas ji^od-erarfiei-"

t

' * ’• ‘A.

COROLL. I. Hinc paritM', praVatio^fitUi^uiidti X, 2(:

linea-
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linearum CB,VN diiiantia

,
di<

verfx conftrufliones arearum_> 2»t u \r

V N P dat* cuidam CM B zqua* K
liuro hdben poffunt, non tamen

• y '

femper diverfa generis. /pi ;pA.;ry<y r ''

CXDRX>LL. il. btiam redangu* i
i i ; A :

Ia G B M,VN P his areis circum- ,j
•; '

i;n,. ,

Ccripta femper invicem xqualia..
, o j-: n

fient,, propter BM. N P; ; V A. >|r5.;

CX;; Vl^-CB, unde liquet re- a .

aaiiguloium ab extremis ,& me- r* ^
diis laAotum xqualitas. i, Xiu\%

COROLL. 111. Proinde hinc •

deducitur, permutando, eandeti)', i { M T
femper futuram rationem arex C M B ad circumicriptam
ledangulum CBM

,
qux eft arex >V PN' ad circuflucri-

ptum reAangulum VN P. ....... ^ .

Igtirs CMSOy CT PVO ita rtferaatur

B» O frotm/o ramo 0 M, ardinataqiK

taagtnte MJf yjtt stmfer BP tu medietati ifJfatO A , eraat

area eMOyCJ.PB aqmaies.
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Ex punAo m in&nit& prosimo ordinetur mhp
,
jun-

gatur autem m Q,& agantur in ipfas mO ,tnb perpen-

diculares MH, MI :erit MI Gnus anguli mMI, five in-

terni
,
& oppofiti parallelarum M A 0 > fed M H erit Gnus

anguli MmO
,
vel ejus confequentis AmO, aut ( ob in-

finite parvam utriufque differentiam «rOM nihil squali-

tati- derogantem ex pref. 7. de Infin. } ipfius A MO j funt

autem Gnus angulorum MAO, AMO, ex Trigpnome-
tria

,
ut MO ad O A ,

vel ut dimidia MO ad dimidiam^
O A

,
Gve ad B P

,
ergo M I, feu B i ad'M H eft’ ut dimi-

dia MO ad B P ,& ide6 r^angulum extremorum hB?‘
ce&angulo mediorum, fcilicet dimidiz MO in MH ,

hoc eftfe^ri MO H ,, vcl triangnlo MO»>> & hoc fem-

per; Quare &e.
' COROLL. L Congnit hoc demonftratis fupra r« ConU.

7. prep. App^ieis i. quamquam alia methodo
, & in figu>

ra ex duplis ordinatis fada id ofienderimus.

COROLL. II. St figurae CM’SO tangens ' tirC' fit baG
OS parallela , fiet CT arymptotus figurc OVP, ut poti

s f ; 2 ipfius O A
,
qus tunc infinita evafit

.

THEOREMA r.

A Rc£ a C M"
^

SQ,P Ita refe>-

fdtur
,
at radio SA de[.

criptofemieipcaloA BtT,

fecaateramam AM- in

B ,&janSla SBF ^fit

femper A M poteJta>-

te dupla ipfiat SP : Di-

eo areat AMCy S PQ;^

aquales e£e .

[itiet aultm Sp ptf pu»aiim)ottaafin^'imqat
4xti jtmtttftiiliMnftesi

]

FaAa
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F
Ada folita .conftcu£lione infiniti pioxiraaram Aim^
Shf i guoniamire^ces infinite exigui

,
qui funisAM nr,

S P a . jQUiblKadfcd- I t*rftataM»b trtmfirt, m fut
i * jlm ffmicirc»lmmfic»t]
puntur

,
congruunt p

( ex ftof. j . De Ixjut. ) /
fatione habentcom- />s\
pofitam ex rationo l

\ ^
quadcaxoxum 1 la- /
<liis AM,SP,^an> /

. \

gubtu MA«»,PSjpi L \
in hoc autem caUi ‘

-
‘ v

^
hx rationes funt *e- $ ' VC Q,

ciproca?, quia angulus MS^^d xentrum duplus eft anguli
^ ad circumferentiam

,
ut viciflim

,
ex eot^rpif. fup^

p^tyr qpadwwm AM ^M«rg <juodrati S P: maJuMum-i
eft hiqc prodire rationem «qualitatis

, adeoque femperMAw = PS/ij Quod erat &c, -io

i!; CQAOI-b- 1. Dat« figur« ACM «quales i.nnunieras hac
ip^h^o «fi^qare licet, elefload a>^binrium pun^o S in
majori, aut minori dift«ntia ^ fixo pundo A j delcripto-
que femicirculo radii S A,& completa conftrudione ,quam
Theorema przftyibit

, unc(e fitipper diverfa prodit figura.

COROLL.II.HincLu.
r &

nul{ Hypocraticj CPV
, ...l»

*'

ijufque partiam JSMCVeujulque partium£MCV
dimenfioex hac magis ge*
necali afFedione pariter

deducitur; Nam cum fint

femper radii AP, AM
feftoris A P C dupli po- ^ \ 1 j, .

j-
teotia radiorum SP,S A . /< ^ -

”
feaoris P V S

,
erit ex hoc tbeor. A P C sc P S V

, & ablato
communi SP-C

, fit A PS =a fcmilunulx C P V ; item quia
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eodem ratiocinio AMC =:S£V,dempto communi Si»C^
& addito utrinque Mm fit A5S=: MBVC; Undc_/
amplius du£la perpendiculari J!H, patet fore totam CP V
ad paitcm V : : PS . ,

in altitudinum fcilicet

ratione, in qua funt etiam triangula APS, A£S e)uf>

dem bafis AS.
COROLL. III. Si loco femicirculi ( vtJeJtg. i. adverfs

fag. ) alia curva A JIV fupponatur, in qua ex focis A
,
S

inclinatx linex ad quodvis perimetri pundum B faciant

femper angulos, internum S A £, & externum £S V, itu

data ratione» ad quales quidem curvas olimconfiruen-

das mihi propofuit Dodifs. P. Thomas Ceva Soc. Jefu , ut

videre eft in meo TraSatu Dc novit lineis Quroit ) tunc fi

viciflim S P q. , AM q. fint in eade ipfa ratione » ad m , are;

AMC, SPQ magis generali conltrudione ;quales refultabut.

COKOI,L. ly. 02iQCirca,provAnetaU; afiumptx Curvx
A B V, licebit innumeris modis dato fpatio AMC xqua*

lem rurfus aream S PQ exhibere

.

THEOREMA VI.

T Res fignr* CASOy
CMFO

,
atqu^

0 PTS ita referantnKy

nt Jnffit ubilibet

natis priorisfigura ABy
A Ny & pcrpendiealari

Ailjid curva tangentem, -

—

A D
y

centris autem

O defcrtpttt. csrenlartbns

arcubus BMy NPy ac

juniiis Jubtenfis C My
O Pyfit femper y nt jnb-

5 i:
,
e, : : : , ^ , ..

normalis Q,B ad abjciftam- BC y.it» angnlat BCM ad an^
O
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l»m NO P : erunt are.t C BM
,
QNF ferfetuh squales

.

S
Umpto quippe i|>(i

A infinitfe proxi-

mo pun^lo a
,

fadta-

que eade conftru^io-

ne coordinataratn a b,

an^&l arcuutni », «p

:

cCim fit arcus B M ad
ad NP in ratione com-

pofita ex ratione an-

guli B C M ad anguiu

N O P [ hoc cft
,
per

conlhaB, QB ad BG]
& ex ratione radii B C
ad radium ON, vel BA-, ehc arcos-BM ad N-P

,
ut QB

ad B A, five ( ^ fitnilitudinem triangulorum ) ut />1 ad

1 A, hoc eft ut N « ad B^; fada igitur extremorum^ &
mediorum multiplicatione

,
erit zona B b m M zs zonx

N P
,
& fic femper

;
propterea etiam integr^ arexfupra-

defignatx zquabuntur. Quod erat&c.

COKOLL. I. Etiam hinc infinitis, modis poterit nova^

figura O PN datz CMB zqualis affignari
,
prout diverfa

curva CAS afiumetur, diverfam habens fubnormalem_i

QB
,
ex cujus ad abrcilTam CB ratione pendet angulorum

B C M ,
N O P relatio.

COROLL. II. Quinimb iterum infinitis modis variari

fioteft curvz O P f conftruAio,pro varia politione pundii

C, quod difiantiam ab ordinata BA diverfam reddero
poteft

,
adeoque & arcuum B M diverfum radium confti-

tuere
,
nec enim necelTe eft dirorum arcuum centrum in.,

vertice figurz datz collocari, fed ehgi poteft
,
aut alibi in

figurz perimetro, aut intra, aut extra
,
nec refert, utrum

concavum
,
an convexuit) talium arcuum bafim refpiciat

,

mod6

Digitized by Googie



De Transf! Curv. 107
mod6 Hnt concentrici, ci^m nihil horum deroget prfofteti*

tx hgurarum xqualitati.

COROLL. III. Prxterci non eft neceffe,ut hgurx, qux
comparantur

,
in arcus ipfos Oh, vel ST definant, fed

etiamfi figurx OCM hafisesempli gratia fuerit refla OFa
five finita

,
five infinita, poteft nihilominus continuari con>

ftiufUo figurxNOP hoc modo. Inclinata ubilibet linea

CMa, defcriptoque arcu Mz Bx, occurrente bali prxdi*

&x in O2, jungatur CO2
,
atque ordinata ad figuratn->

CAS infra continuatam ( vel aliam quamlibet SAx ejus

loco ibi defcriptam ) refla Bx Ax, atque eduda cx pun>

do Ax reda AxNx ad axem parallela, reda ver6 AxQx
ad curvam perpendiculari, hat fempcr ,• juxta Theorema-

tis conftrudionem , ut QxBx ad Bz C ita ang. OxCMx
ad ang. N xO P 2 , cui fubtenditur arcusN x P x

.

THBOREMJ VII.

O VutuorfigurtCASOyVGSOy .1

EMFO
,
VKFO tta «- ji

'Vtcem referaatt/r
,

ut duQa intra

duas friaret qualihrt AG axiBH .

farallela ,
ordtnatsfque ujque ad

fajiertoret reSis ABMy GHFy
falisjque AD ,GT friort

gentibus inAy&GyJit
utjubtaugeus T H a

tem BD
,

ita ordinata BM ad

ordinatam HP : erunt area KVHFy T
EMB ferfetubaqualet. *;•

F
Ada conflrudione infiniti V '

proxima per lineas wag/,erit TH ad BD ( nempe,
ex tonftruD. B M ad H P] in ratione compofita ex TH ad

O X HG
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H G vel AB
,
& ex AB ad BD}

at prior ratio eadem eft, quz
Hh, five GL,ad Lf, veli fl, fe-

cunda ver6 eadem quz I ad

ad AI vel B i, ex quibus re>

fultat ratio Hh ad B^i'er^
B M . H P : : H h : B^

,
ideoquo

fpatiim MB^n«=; FHIi^ ,ati

que hoc femper ; unde conftat

propofitum.

COKOLL. I. Hinc neduniL>

pro varia curvz CAS natura,

icd St pr6 vana fpecie alterius <

curvzSC V,tnfinitisjnociisva>

riari potcft conftruftiaaceaB VK P H datie* cuidam EW 8*

zqualis.

COROLL. II. Si pro curva SGV’ ftibrogaretur ,

ad angulum femircdtum inclinata ST, quia fubtangens
TH femper zquarctur ipfi HG,'Vcl B Aerone conftruftio
hujus Theorematis.conveniret otMn cofifftruftione Theoce.
matis primi, quod propterea anun» tarttiim' fpecialcm ca-

fum hujus feptimi conftituit, tamet6-^neralifrtrnum illud

videretur; id tantam diferiminis intercederet, qu6d fitus.

figu X K\H P illam non balr O S' adiacehtem ftatuit ,fed

fecus axem DO produftum collocat, tametfi eadem pror-
fus & numero, & fpecie utrobjque -refultet . :

-

COROLL. IIl. Si figura EM B fuerit eadem cum C AB,
ad alteram fcilicct axis partem replicata, quoniam tunc
BM = BA = tlO, erit TH‘BD:>GH.HP', &• ABt/i
^ MBJ|W =3 PHh^> unde datz cuilibet figurz C A B
zqualem VKPH affignabimus hac. alia conftruftionc : eli-

gatur figura qualibet SG V,ltdbftaAGaxi BO paralle-

la ,• nrcuon utriufque curvz tangentibus in A
,
& G

,
quz

fmt AD ,.G.T , fiat ubilibet TH ..BD*: ‘ A B, velGH. HPj
. O p-:,..
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eritque fpatium CAB sVKPH; idque infinitis modis
variabitur

,
pro varietate aflumptx figurx SG V

.

THEOREMA VIII.

C Urvorum CAS
y
VPT

y

EMF ea Jit propnetat
, jy

at ex quodam Jixo punBo O
eiuSo adprimam curvam ramo
AOy fecaute fecundam ia P y.

duOaque tangente AD
y

oc-

currenteiffiOD y
qua perpea-

dicularitejiramo inpun-

Bo D'y 'Jejcriptofue • arcu cir-

culari A B
y

centrum O ref-

piciente yOtque ordinata adpo/ieriorem-curvam B Myjit femper
rami A O quadratum ad reBangulum fubtangentit 0 Dy & ra^

mi OP . ut medietas rami 0 P ad ordinatam BM: erunt area

C EMByOPV perpetuh aquales

.

F Adla infiniti proxima conftrufiione,, quam reprefen*

tat figura ;
quoniam quadratum A O ad redangulum

DOPeft in ratione compofita ex ratione AO ad OD,
idcft a \ j.five ad AI’, &ex AO ad OP

,
hoc eft AI

ad PH-, qux dux rationes componunt rationem Bt ad
P H

,
erir ergo Bb ad P H

,
ut medictas rami O Pad ordU

nai am B M
,
& reftangulunrM B i« =5 redlangulo ex i ; 2

O P'in PH| ideff fc^orr OPH, vel OPp . Exquo con-
flat pmpofitum'.

COROLL. I. Hinc infinitis modis
,
data alterutra figu-

rarum CE»«M,&VpP, altera invenitur, pro diverfita-

tx Curvx affumptx C A

.

COROLL. II; Quia quadratum AO — reflangulo fub-

tangentis DO in fubnormalem OQ, erit etiam DOQ ad’

DOP,
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D O P ,

ideft QO ad O P

,

ut medietas O P ad B M
,
&

fexanguium exOQ in B M
=: dimidio quadrati OP;
Quare G etiam juxta hanc
ratione'm exprimatur pro>

poGtarum Ggurarum rela-

tio
,
fubGGet correfponden-

tium arearum squalitas.

COROLL Ill.SiramiOP
fint squales fubnormalibus Ggurs S AC^hoceftipGs OQ,
erit MB.= dimidisOQ; Gn ver6 BM =3 OQ, vel O P

,

erit Ggura BCEM dupla fedorisOPV, fed curva EMFsr
curvs V PTj quia cumGt al. I A: : AO .OD ;:OQ ( feu
PO).OA;:PH. IA, Get a I

,
fcu Bis P H j cum ergo

& difTerentia ordinatarum M B in tali cafu squetur
differentis ramorum O P

,
manifeftum eft, elementum cur-

vs Mw ( potentia squale tum differentis ordinatarum,
tum differentis axis Bi) =: elemento curvs P^ [ quod
poteftate squatur utrique H/

,
H P ] ,

quate& integrs cur-
vs squabuntur.
OOROLL. IV. Hinc obiter dats Ggurs VPO, in pun-

ftum convenientibus ramis comprehenfs,poffumus compe-
tentem Gguram CEMB prioris duplam , fed eadem curvs
longitudine fervata

,
per ramos cofdem in totidem or-

dinatas BM invicem parallelas expanfam aflignare
,

aut
viciffim data hac expanfa illam involutam per ramos in^
commune centrum abeuntes exhibere; hoc enim habetur,
inveniendo talem curvam CAS, cujus fubnormales OQ,
squent five ramos, Gve ordinatas datj Ggurs j Pro quo,
Gat conflans qusdaro OB, ad libitum affumpta = &
arcus BI, radio OB deferiptus =: Gt autem data O/,
vel s jj Si ex Ggura convoluta O V P queritur expan-
fa CEM, intelliganiur omnes rami OP, O/ erigi in pun-

6Iis
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dis correfpondentibus A, I arcus B A, & fuperficies hinc
orta, qux erit f . ^

applicetur ad | datam d
,
prodibit

in r jotientc longitudo 0«, vel OA determinans punda
Curvz Ca A

,
unde arcubus ai, AB defciiptis, ordina*

tifque it» yBM dabitur expanfa EwM"

i

Sio vero ez data
expanfa (^{ratur convoluta, ponatur Oi — a- & fada-
ipu EmM figura reciproca, cujus ordinatx

y
ap-

plicetur ejus fpatium, nempe fumma tiL aadx :y y ad a
-y

prodibit longinido arcus puta BI, per quem extendendo
ramum O & in hoc fumpto s im ,.fiet convoluta CpP;
Nam differentiando in primo cafu erit =; a dx, infe-
cundo cafu aadxiy =s

, aut ut antea adx ziydr-^
ergoa.jf .dxy fed & PH}ergoPH=: dx
= B^} unde oo aequalitatem ramorum O P, & ordinatarii
BM

, curvx ipfx V P
, EM xquamur. Vide dicenda infca

Theor. i6^. ejmfq. atroll.

THEOREMA IX.

S
int jkm ABy ibrr-
(Id ad ipfam 0 Cper-

pendicularet
,
loco arcuum

figura pracedentit ; item-

que fuhtangeat O D fit

eidem OC ad angulos re-

Bos ; Jit autemy ut priity

quadratum rami O A ad

reBangulum DO P
y
ut

medietas OB ad B My
erunt areaCEMB

,
OVP'

perpetui aquales,

D Udis infiniti proximis Ostpy aim,&arcubus PL

,

A H
,
atque 4 1 ipfi O C parallela , erit B five AI,

ad

Digitized by Coogie



II2 Appendix II.
ad PL in ratione compofita ex AI adAH,&AH ad PL,
fcd ptima ratio eft eadem, qua; finus anguli A a 1 [ vel ADO]
ad imQ anguli A«H, Teu DaO, aut DAO,qu9 ex trigonometri*

cis
,
eadem eft rationi

oppofitorum laterum.*

OAjODj fecunda auc€

ratio eadem eft, quz ra*

morum O A, O ex
quibus duabus rationi*

bus componitur & ra- V/
tio quadrati O Aad re*

ftangulum D O P, ideft iP

per conftru^ionem^di-

'

midix O P adBM;err
goeritB^.PL.vOP; i

.BM ,* & ide6 redangulum MBtw — PL in OP : a,

ideft s triangulo
,
aut feftori POL, Cve* PO/j quarta

conftat propofitum ...
,

COROLL. I. Infinitis modis fimiliter variabitur alteru*

tra figurarum PVO, M EC ,prodivetfacurva C«A,qua
uti quis velit ad alEgnandam alteri ex datis figuris aliam

aream zquajem
,
per hujus Theorematis conftru<ftionem

.

COROLL. II. Si quadrata O A zquentur femper rtflan-

gulis DOP, & ipiis OP «quales ponantur B M ,
refulta*

bit areaCEMBprioris OVP dupla; eritque pariter cur-

va VP =; curvs EM, & h|c quidem illius involiitz ex-

panfa evadet > nam cum oftenfa fit ratio quadrati AO ad

redangulum DOP aequalis rationi B^ ad P L, ubi ilia.,

fuerit «qualitatis
,
etiam haec dabit Bi — PL, unde cCim

et differentia ramorum OP zquetut differentiz ordinata-

rum BM, fiet altera convoluta
,

altera expanfa figura,

ut fupra coroll. 3. frjtced. didum fuit.

POROLJU Tam in hoc, qukm in ^rzcedenti Theorcr

mate eaden .requcntiir', fi' fuerit, ut quadratum OA ad qua.
'

• dra-
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dratum OP, ita dimidia OO ad BM; ct^m (it enini qua>

dratum OAad ref^atigulum DOP, ut dimidiaOP ad BM,
& re£(angulum DOP ad quadratum OP,utDOadOP,
five ut dimidia DO ad dimidians OP ,etit ex aequo per^

turbati quadratum OAad quadratum O P, ut dimidiaO D
ad BM. Quod etiam fic aliter dcmAftratur

.
QuadtatO A O ad

quadratum O P eft
,
ut triangulQ AOH hujatTieorcm.']

vel A O I (fig. feq. qud s4frdcedctuTkeortma ftrtintt

)

ad (imile

O PL tn frimo fbemnttU^ five OPH »» jecundo^ fiv«,utele<

mentaria fpatia, quz ab his comparabrliter nondilrerunt>

AO«, OP^i fed propter OD ad O A [ /» frtmo fdfu,^gr
demonfiratit in hoc (icar. ) ut A H ad A I vel £i>, five £

alxrro A I ad ia, vel pariter £ ^ ,
erit dunidiaOP

in £irzz triangulo O A H primi ,
aut O A I fecundi cafus,

ideft utiobique — arex elemenuri OAaj Si ergo dimidia

ODad £M ,leu rcdanguiumdimidix ODinBi ad M Bf m,
eft ut O A quadratum ad OP quadratum, nempe ut OAa
ad O P^, ob antecedentium O O: a in B^, &0 Aa xqua-
litatem , fient xquaiia & confiiqucntia MB^nt, &LOVf.
COROLL. IV. Viciflim (i iigurz quzlibet O V P T,

OCEF Ita comparatz fuerint ad communem axem VOC,
& ipfarum partes VOP,ECBM femper zquales refecen-

tur, conveniant autem reftx PO, M B in punOum A,
fitque ut quadratum O P ad quadratum O A, ita B M ad
aliam ,

cujus dupla ponatur

ODipfi MB parallela, jun-

Oa DA tanget curvam CAa, H;— \ \
qux peromniapunfta A ,a f/\ \\ \
di£foiO concurfiiu incedit. V.! \h

COROL L. V. Idem dico

in cafu , & fgura prstce.

dentis theorematis,C con-

currat P O cum arcu £ A ,

radio O £ deferipto
,
ad



1 1

4

Appendix 1 1:
*

« r.~ ,'\ ^.. • |.i'punftum^A, ut oriatur

militer figura <J« A po--*

nendo ipG OA perpendi-

cularem O D parirer du-

plam dift*quart* propor-

tionalis pollquadrata OPj
‘O A

,
& reaim B Ivi ,• pm-

fta enim D A pariter tan-

gens erit ipfius Ca.A : ete-

nim G non h*c O D foret n •• r u
in utroque cafu hujus

, & praecedentis corollam lubtangens

diftx Ggur* ,
fcd alia t, foretOA quadratum ad quadratum

O P
,
ejf coroll. j. ut dimidia r. ad S V! ,f«d etiam > ex con-

ftruaione eft ut dimidia DO ad J? M
,
ergo D O =3 r .

• theorema X. ^ »

•
I

,

E X pannit fixit 0 ,
B ad ^tiodvh panHam A curva CA*»-

cUuatis ramis 0 A, B A fecautibus earvas €P yCMioF,

M
^
duBuifue tan^cHtt AD

,
& DR^DQ ai utrum^uc ra-

merftm parallcUit
,
habeat femptr O P 'tfuadratum ad quadratum

SM eandem rationem
j
quam 0AR ad B A Qj erriut arex

OCPy B CM perpetuo aquales
' *

Sutn-
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S
Umpto inEoati proximo pundo a

, jangantur 0« , Ba,
fecantcs in / ,& w curvas CP,CM,dudifque ex cen-

tro O arcubus f £, dL, & ex centro B arcubus MH, dl
erit ratio MH ad / E compofita rationibus MH ad d I

,

dIaddLi, & dLad ^ Ecquarum prima eadem eft cum_>
fatioiM Bbi ad Bd,-feu BM ad B A > fecunda ead«m->
quz finus ajfguli i A#)'vdaiterni ADR, ad bnum anguli
L A d; hoc eB eadem quz laterum A R , R D , aut A R

,AQ} tertia denique eadem efi,qux dO ad O/, live AO
ad OP; ergo M H ad rationem compofitam habet ex
BMadBA,&RAadAQ,&AOad OP, five eft ut
re&angulum OAR in Biyta^ re^tangulum B AQ,in OPj
cum ergo ex hypothefi i^dangulum O A R ad reflangu-
lum BAQ.fit, ut quadratum OPad quadratum £M, erit

M H ad f E , ut quadratum OP in BM ad quadratiim->
BM in O Priape eft utramus ipfe OP ad ramum B M i&
idcb fediores E, BMH, Gve arez ipl* O^P, £M»w,
perpetub zquabuntur; ex quo conftat propofitum .

'

COROLL. 1. Data ergo alterutra ex his iigiiris, puta
OCP, alteram CMB ipfa «qualem cohftituemiis, elccla_.

qualibet aha curva Cd A’, et punfto fixo B, duailqnc ra-

mis OA, BA, necnon tangente AD
,

oompletoque’ pa-'

lallelogrammo A R DQ
,
faciendo

,
ut OAR a'd B A Q ,

ita quadratum dati rami OP ad quadratum BM, cujus

ultimum pun^um Mad alteram curvam CwM- pertinebit;

kifcipiet autem qusfita arra CMB infinitam varretatem,
<um ratione varix pofitionis pundi tum ratione diver*
IX cutvx Cd A

,
qux ad conftru6iionem alTumpin fuerit.

COROLL. II. Idem fequitur
,

fi quadratum O P adqua<
dratum M B fuerit

,
ut rcftangulum ORA ad quadratum

RD,:hxc enim ratio eadem. eft rationi refianguli OAR
ad B AQ

,
ob rationes componentes xquales O A . AB::

OR

.

R D

,

quibus addita eadem ratione R A ad R D
,
vcl

A Q, fit ratio O A R. B A Q;;OR A .R D quadratum. _

P » CO.
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COROLL. III. Viciflim ex dMixaitis

,
OCT S

squales pontones abixsndantiir CMR, CPO > & rami

B M
,
O P conventant io K ,

corvs hanc refuluotis C AS
tangens AD invenietur ^fumpta ad libitutoraoii O A por-

tione A R> tum fackodo, ut quadratum O Pad quadra-

tum BM, ita rcftangukun*O AR ad redanguHim B AQ,.
compktoque parallelograimao QAR'D'y iungatnc dianse-

tfx AD^ qum erit' tangcna. > ‘

CX>ROLL. I\T. Si fuerit C A S conica fcdio^ cufusi foci

O
,
B : quoniam tangens D A bifariam fecat an^nntj

O AB ( frr 4S. Ceuic. ) erit angohis. DAR, live alter-

nus RDA =3 RAD, runde R D =: R A i itaque cOino
er Coroli. i. (it quadratam ipGus rami O P ad quadra-
tum BM^ ut red^ngulom O R A ad quadratum RD,
erit primum quadratum ad (eciindum>» nt O R ad R D, vel

R A,, aut ut O A ad A B, vel utOD ad DB.
COROLL. V. Qtua: ex huius Theorematis, autProble-

matis confteu^one erit quadratum PO in B AQ. re^an

?

;ulum a quadrato BM in refiangulum O A R
,

fi B Pit

apponatur = BA ( hoc eft (i cusva CmM conveniat cum-

C«A, ut ipfamet area BCAzquali» evadat arex OCP>
loco BM, ponendo B A

,
erit quadratum PO in EA(^

=3 quadrato BA m OAR, hoc eft quadcatuns P O io AQ
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= OAR in BA , & quadratum PO.OAR::BA. AQ;:
O A.OR; unde quadratum PO ia OR =: OAR in OA
s quadrato O A in AR » iterumque quadratum PO ad
quadratum OA :: AR.OR: :BD. DO 5 ideoque 6 fiat ucOD ad DB, ita quadratum OA ad quadratum O P, etic
punaum P ad Curvam C/P,cujusaeeaOCP=;ijifi AC»,
abfqae intermedia alia cutvaconftruaioncm regulante,

&

pro diverfa poCtione puoai O, diverfis nodis curva. CP
conftruetur

,
Se in alterius generis aceas transformabio»;

non tamen per idem pundum C tranfibic
,
per quod in.

«edit cunra CA, nifi ctkoi fuerint polorum diftamisOC,
JC squales ^fempereauv difiantia^ verticis curvz TPfi
pondoO debet efle laedra propoitioaalts i«er CO,C B,
eoqaodp^oA dcfcendcstn ad C, ipfuat etiam panduni
D congruit eidem C,. unde tara OAqiAtnOO fit=* OC/
&BOcvaditBC:proplereaqueanalogia 00 . OB: :OAq.
OPq. vctthur in hanc, OO ad CB ut OCq. ad quadra-
tum diftantiz verticis curv( TP/ k pun&o O*.

COROLL. VI. Eadem confitudio pczcedentit corolla-
rii fic poterat demonftrari. Tam niaofula OA D,DAB,
quSra OaD, DaB funt in ratione haCum OD, DB;qna-*
& reliquorum triangutorum ratio- eadem erit y igitur

AO<r. AB«:;OD.DB j fi ergo OD.DB::OAq. OPq.
hoc eft : : O <rq. 0?>q. vel 0« L . E, aut AOa . PO^, fiet AOa. -

A B « : A 0«. P 0/> }. quare A B a =: PO^ . & fic fenmer

.

COROLL. VII. Pofitis iifdem ,. EfueeitCA' conica fe-

dio, cujus foci O, £, erk OP rotdia proportionalis inter^
0 A , A R; fic enim O A quachrarum ad O P quadratumerit
m OA ad A .y, Cve ( ob angulum 0AB k tangente AD
bifariam frdum ) ut OD ad D
GORCM.L. VIP,. Quodfi in figwra' Jeqacntr) focuS'

B^ad" infinitam dHiantiam recedat, vel hoc fiet juxta ipfam
Imeara-CB, vel juxta aliam huic perpendicularem-^ quo-
modo ratni paralleli invicem evadent

,
ipfique C B io pri-
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mo cafu zquidiftabuQt,

velut AM, in He-

cuodo illi pcrpendicu*

lares eiunt ,
quemad>

modium A £ ,
ab ; Et

in primo cafu figura-.

A C C M dupla crit

are* OCP ,
li fuerit

fetnper OD ad AM,
ut quadratum AO ad
quadratum O P ; in fecundo autem figura AC i ejufdera

are* OCP dupla fiet
,
ctim fuerit OD ad D B m eadem

ratione quadrati AO ad quadratum OPi Namfpraeter-

ultm id colligitur ex prxcedentibus confiderationibus in*

nit^ parvorum ad hos cafus applicatis ) du3a OH tan>

genti AD, & DN ipfi hB parallela, fiet H AsOD;cr»
go parallelogrammum H A « h ad parallelogrammb AlmM
efi in ratione OD ad AM, ad parallelogrammum verd

N « I A
,
aut K A

,
efi ut O D ad D S

,
qiiia ergo utra-

que hzc ratio eadem fupponitur rationi quadrati A O ad

quadratum OP, feu trianguli AOa ad triangulum OP^,
erit parallelogrammum H A a h ad parallelogrammum_>

A I »« M
, aut A .fi ^ K

, ut ttiangulum A O ad triangulum

¥Ofi fed primum eft duplum tertii
,
nempe HA ah du-

plum eft eft trianguli hOa
y
ergo & fecundum duplum

eft quarti
,
ideoque tum^ AlwM,turo Afi^K in utra-

que hypotheii duplum probatur trianguli PO/», & fic

lemper
,
unde & area A MG C

,

vel hCB dupla erit fpa-

tii O CP- - -
’

.
:

V

THEOREMA X/-

1
N.fig»ris CASOy C E MiO yj! fuerit

,
ut fubtaegem B D.

ad tangentem D A
y

ita Jemfer ordinata A B ad orJinatam\

BMy
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BMy erit area CEMFO
ad cur^vam faperfieiem ex
are» C AS eirea axem C

O

revolato geaitam
,
ut radius

ad circularem ferifberiam.

N Am Bb^ five al.a\
:: £D.DA;;AJ!.

BM i ergo re£tanguluno_j

extremorum M re-

Aangulo mediorum, ideft

fa£to ex ordinata A B in

arcum A a -y Sed hoc ad
zonam curvz rupCrficiei ab arcu Ka circa CO geniratn-i

( qu{ zs redangub ipfius A a in peripheriam ^ radio
' A B deferiptam ) eft ut radius ad circularem penphe*
riam; ergo & MBbm ad ejulmodi zonam eft in eadem-*
ratione; & hoc femper y quare ut unum ad unum, ita^

omnes ad omnes, ideoque integra 6gura CEMFO ad fu-

perficiem Ik curva CAS deferiptam eft in eadem ratione,
radii circuli ad ejus peripheriam ;Qpod erat&c.

COROLL. I. Patet, aream CEMFO = Ungulz cylin-

driez fuf>er arcu C A S ere6iz
,
& abfcilTz plano per axem

CO tranfeunte
,
atque ad planum C O S per angulum fe-

mire^um inclinato
,
quippequz Ungula nihil aliud eft,

qu^m fadum ex ipfis ordinatis A B fupet arcu CAS ere*

fiisj ciim oftenfumfit, ubique B A inaA zz MSbm.
COROLL. II. COm ver6 in decem przcedentibus Theo-

rematibus oftenfum (it, pofTe aream CEMFO infinitis

modis in alias O V PTS tranformari, inveniri poterunt

innumera arez planz,quz ad curvam fuperficiem conoi-

dis ,ex figura CASO geniti, fint in data ratione radii ad
circumferentiam. 1

• COROLL. III. Eadem fequentur, fi A 5 ad BM fit in^

, alia
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«ha xquivalenti ratione

,

uc A-8 ad aQ, vel AN
ad A R ,

aut N G ad G A.

COROLL. IV. Mani-
f itum eft

,
ordinatas BM

figurx CE/Oxquariper-
petu6 normalibus AQ,qu{
perpeodiculariter curvam
C A S fecant in A

,
propter

DB . Da A 5 . AQ;.*
AB . BM j Quod fi arcx

CE/0 xquahs OVTS,
juxta conftruftionem The-
orematis pnmi jdeTcribrtur ^enmt N Pss tangentibus A D,
propter D £ .B A : : D A . AQ : : N P , £ M

.

CX>ROLL. V. Si C A S fit arcus circuli
,
cujus centrum

Q, fiet E M/ linea reda diametro CO parallela
,
propter

normales AQ femper xquales eidem radio.' ataqueredan-
gulum «X radio in finum irecTum C£ xqiiabnar Ungulx
ex finibus redis fuper arcu C A elevatis ( ut alibi ofieodi-

mus ) eritque idem redangalum ad pofition^n sphericx

fuperficiei ab arcu C A geoium
,
ut radius ad circumfe-

rentiam
,
five ut idem re^ngulum ad cylindricam fuper-

ficiem ab ipfo circa C£ revoluto deferiptam i unde xqua-

litas portiomnn superficiei spbericx cum portionibus xqu^
alcis fiiperficiei cylindricx circnmfcriptx

,
ex multb ma-

gis generali principio, qukm unde idipfum Archimedes
deduxit, desnonftratur

.

COROLL. VI. Si fuerit CaS parabola, etiam CEM/O
ex normalibus AQ in EM ordinatis refnltans, «rit por-

tio paraboiica ( tx Vive. Viv. de Loe.jvl. l. i. fr. 38. )unde
Unguhc fiiper areo paeabolico eredx quadratura , & fii-

perficiei conoidalis dimenfio innotefeit.

COROLL. VII. Si Curvx CGH fubnormales £R fint

xqua-
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DeTransf. Curv, tai
xquales normalibus AQ_
curvz C A S

,
erit cujuf-

vis ordinatx BG circulus

zqualis conoidali fuperfi-

ciciei ex corierpondente^ ^
arcu C A

,
circaC B revo-

luto, defcriptxj nam ex

Coroll. 6, Tbeor. i. area^

C EM B , cuius ordinatx

BMs AQ=: BRjCftfqua^c *
lis dimidio quadrati BGy^ f
adeoque eft ad circulum-!

-
c .

xadii BG [ obxommunem altitudinem BO ,
qoa id

dimidium BG
,
refultat dimidium ejusquadrati

,
docta ve-

i6 in dimidiam suam peripheriam
,

refultat circulos ] ut

dimidia BG ad dimidiam peripheriam ll BG defcriptam,

vel ut integra B G ad fuam peripheriam ; aut ( ex hoc

Tbeor. ) ut area CE Mi? ad fuperficiem conoidalem ab ar-

cu C A progenitam ; manifeftum eft igitur, dictum circu-

lum'Tadii BG xquari prifcript; conoidic^ foperficiei.

Exemplum illuftre habemus in circulo radii QC
,

cujus

normales Q A funt femper ejurdem quantitatis
,
& ide6 fub-

noraiales B R correfpondentis curvx CG item xquantur^

quod indicat
,
hanc curvam fore parabolam latere reflo

2QG, live diametro iptius circuli, proptereaque BG
quadratum zs redangulo diflx diametri in linum vetfum

CB, :r quadrato fubtenfx CA,ideoquc refla coniungens

punfla C, & A =: BG, & ide^ fpherica fuperficies ab ar-

cu C A produda s circulo
,
qnem ejus fubtenfa C A def-

criberet
, ut Archimedes oflendit.

‘

COROLL. VM. Similiter G Ggufsc OPN fubnormali»

N S fuerit xqualis tangenti AD, erit circulus radii NP
zqualis eidem conoidic; fupetGciei ab arcu C A circa CB
produflx

,
ut ex fecunda parte quarti Corollarii, & ex

Q pr^.
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przcedenti condat : vel

etiam hoc modo; ad
Lg rationem habet cora-

politam ex />Z ad Z P vel

al
,
€X a l ad I A vel G L

,

& ex G L ad ; fed pri-

ma ratio zquatur SN, vel

A O ad N P : fecunda ra-

tio xquatur A B ad BO,
aut Q.A vel B R ad A D

:

te tia ratio xquatur BG
ad BR; ergo ^Z ad Lg • .

eft in ratione compolita ex B G ad B R
,
ex B R

,
ad A

& ex A O ad N P > hoc eft xquatur B G ad N P aut peri-

pherix radio BG ad peripheriam radio N P defcriptam,

& fadum extremorum ,ideft pZ in peripheriam radii N P,

xquatur fa6lo mediorum
,
ideft Lg in peripheriam radii

BG> quare Zona circularis, qua circulus radii ep exce-

dit circulum radii N P
,
xquatur circulari Zonx ,qua cir-

culus radii ig fuperac circulum radit BG> unde & ipG

circuli np
,
bg

^ aut N P
,
BG xquabuntur, ob xquales

femper differentias infiniti parvas ipforum ; ci^m igitur

ex preced. CoroU. circulus radii BG xquct fuperficiem co-

noidicam ab arcu CA
,
etiam circulus radii N P eidem-a

conoidicx fuperficiei xquabitur.

THEOREMA XII.

]Nfigeris O ^
S AC

^
EME ,Jifuerit ^

ut tangent PT
ad fubtangentem B ita ordinata BM ad ordinatamN P,

erit area CE M ad conoidieam fuperficiem ab artu OPeirca OH
generatam

,
ut radtus ad circumferentiam

,

F Aifla cnim-confueta con(lru£lione infiniti parvorum,
erit Pp ad N » vel «I,ut PYad N O vel AB,ipfa «I

ad
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DeTransf. Curv. 12j
ad IA vel ut A B ad £D, & ex zquo P/.B^ :: P Y

.

B D " B M . N Pex hypothefi
;
quare fadum ex P/ in N

[ideft elementum Ungulz, ex fuperficie cylindrica fuper

arcu OPf refedz plano per OMtranfeunte, ac per 4$ gra-

dus bafi NOP inclinato ] aquabitur re^angulo MBam^
unde & tota Ungula toti arez CEMB aequalis erit; &
quia ex di^is /n prdcedTbeor. illa Ungula eft ad fuperficie

conoidicam ab arcu OP/ circa ON,ut radius ad circum-
ferentiam

,
etiam area CEMB ad ejufmodi fuper£kiem-«

conoidicam in eadem ratione erit. Quod erat &c.

COROLL. I. Hac methodo innumeras divetfas areas

planas eidem curvz fuperficiei conoidicoe in diAa ratione

refpondentes aflignabimus
,
tot nimirum diverfis modis,

quot varix curv{ CAS ad conftrudionem alTumi polTunt,

irob & in vario fitu collocari;

COROLL. II. QuodC fiat curva CGH, cujus fubnor-

males fiot ipfis BM xquales, probabitur, ut in fuperiori-

bus [ CerM. 7. & 8. Theor XI. j circulum radii BG xqua-
ri fuperficiei conoidicx ab OPN circa ON generatz.

THEOREMA XI//.

I
lfJem poj!th

:
ftt jmhmagtvt SD ad tangentem PT

y
at ce».

ftaas qaadam linea
,
pati OH

y
ad ord/aatam B M i erit

fpatiamCEM Baqaale reQangalo data reSa0Hin torvam OP .

<

E Rit enim, ut fupra ptobavimus (Tbevr. prfted. ) E h.

P/::BD.PY::OH.BM, ergo re^angulum MBbm
=: O H in P/

,
adeoque & area CEMBxsOH in arcum

O P . Quod erat &c.
COROLL. I. Pro varietate alTumptx curvx CAS, di-

verfa fpatia CEMB orientur
,
femper xqualia reSanguio

qiifdem O H in diflam curvam OP, adeoque & xqualia

niter fe. .

Q X CO.

•'N
V
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COROLL. II. Vicis-

fim dato fpatio OVPN
xquale le^angulum re-

perieraus, fub data OC,
& arcu C M curv^ ali-

cuius contentum ,
cujus

ope propterea fpatium

OVPN quadrabitur ,

idque aliter
,
quim fu-

pra docuerimus tn F*^

rergo Appcnd. 1. Si nempe ,a(Turapta curva ad libitum CAS
quam tangant CH

,
A H

,
fiat femper OC .PN::BA —

HG . M £

,

& 4elcribatur talis curva CM, cujus tangen-

tes Gnt ejufmodL ME; Id quod tamen generatun abfque'

quadraturis: obtineri nequit
,

nifi- in fpecialtbus cafibus,

pro vana fpecie aflbmptx curvx C AS,, rubtangens tibjus

ad tangentem quxfitx curvx debet notam habete 'ratio--

nem conftantisOC ad ordinatam PN. 1
'

: i

XJ

BT V.

0

V

Q-

THEOREMA XHT.

]
Nfeript0 ftt curv* CAS
rtilangaloCOSD

^
fx-

fofitts autem tnlas reiiis

X
, X ,

K ia qualilitt ra-

tione proport ionaltter de-

crefteatihat y fiat J^fX.
zL:\SO,OT :i SD.
D Fy f̂iant earvaCfT^
C MF

y
tlla ad axem CO,

iac ad CD relata y ipfi-

qae CAS proportionali-

ter aualogai Item fiat yfX.X—• K‘.'.CO .OQ^: :C DiDVy

junthfqae CQ,,CVfeeantitas coordinatas ABy AN m R,.

E

y

. ~ , duha
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De Trahsf. Gurv. i2%
Aiia P G parallela C Q, ordinetur GH si E Mi «fit funSum
H ad curvam 2,

H (jualem curva C A.. -

'

S
Uropta minima K pro unitate , & «media L a *,
erit tertia proportionalis Xs quoq^ue C fia jr

,

BA a_y, Qjj a GH a »} erit ergo m\ i . a»:;SO.
OT Afi . BP ::j». iyn:(^nuli) ; : SD. DF:; AN.
NM :: x. ixa : (unti)i ^axt BP a »jr»i («it. i) &
N M a 2X» .* (»«t O > 8r quia CB , BR CO.OQ::
»»tr.»*—• i : :CD.DV::CN .NE, fietNEa \

• t ** t I ] , & BR a (»»— I ) Jf ; («« 1 1 ) I itaque R P,
feu QG ,.ideft i) a?) i)i&ME,
feo G R ideft le a (> [ •*— * »X0 ) ;{ a»f i ]» ergo d^

a * <£r) : (»» t * ) wode [4»» t 4 » ( »»*-• i ) •

dxdjilmi^ i]* dx* ];[B»t r ]‘ > &d»* a [dj* (nu—^r)*
« 4» ( »»— 1 ) ] j I*» 1 >ideoque d^* t
du* zs ( 4 »« t ( > C dx*' t dy* ] t [»» t t ]* quod
ss[dx* fA* i , (4«« t — »** t • > t » »» t * ) *«
denique,00 coeficiente numeratoris (4 «» f, 44 ^ a n» t \ 1 1 ,

xqualem denominatori [
»' t 2 »» 1

1

i*, remanet df* t ^

'

zs dy* t dx* y
& radix u Jus a radici alterius; fed prr>

ma eft differentialis cWvc QH, altura var{> difEercattalifi

curvs C A
,
ut notum, eft, quare. tp^Xlnet curve CA, .

QH, quarum dilferentile perpetu6 x^ocur, inviam pa-
riter «quales fient Quod erat &c. -v v •. \-x i .

COROLL. I. Pro varia ratione liUearum X, L, aut L,
K, manifeftum eft diverlam Ipeciem turvx QH proditu- >

ram eidem datx C A lor^tudine «qualem .

COROLL. II. Si curva CA fit geometrica
,
five,ut Io* •

qui amant recentiores, algebrattea y etiam .QH geometri. .

ca
,
aut algebratica erit; Nam ejiis cootdinatz « da-

tam rationem habent defendentem ex ratione ipiarum

j, ita ut fi hzc geomctdc^,autalgebraticb exprimi pou
fit



'Appendix II.

fit independenrer ii lo- o
ganthmis

,
aut quadra* X, --i ^

turis
,
aut redificatio* ^

ne curvarum
,

etianiLj - j>, , / ^ V
illa pariforroiterexpo- —
ni queat zquatione^^ ' ^ ^
nullam quadraturam.», • / '

. / V ^
nullum Ic^arithmum

, /^ • y ^ \
nullam curvf. redifica* \/ V

' >

tionem involuente. ^ "
T" "S

COROLL-IILEtcdra
h(c ip(a curva QH rurfus in alias pari methodo transfor*

mari poflit, hoc etiam ex capite vatia feges curvarum fem-

per longitudine aequalium
,
ied fpecie differentium.) & qui-

dem femper geometricarum
,
fuboritur

.

S
OUiumtxfigura ALFy »

circa axem A F rata-
^

’

ta
y
frodaSam fceetar fla- ‘ ‘ R

no HNMytamad planam ^ ^
per axem ALF y tam ad ^/V Gr C\rk '

bufim ctrcali FLO perpen- /\fe
dtcalari

,^ feSio fiat cor» i • X. -

niaHlM; fiat aatem re- JI*— ,».

—

SaagulaGCDy NFE ‘

aqaaUa portioatbat HlGy
HMti pradiSa feSioait :

dtcOyreSaagalam ex eadem

H B.tu carva portionem BD zs figara K HBC.

S
Ecetur enim rurfus plano ad bafim parallelo CKI,
eritque IG quadratum cum quadrato GC zquale..
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quadrato CI

,
feu CK

,
ob circulum

y
ideoque (i ponatur

HB = « , CK = CB =';r
, CD=j, erit GI =5

4i«)>ci!lm ergo ubique area HGI,feu f. — ag)dxy

zqnetur redangulo GCO
,
ideA sjy erit differentian-

do — «a] //x =3 »djy & quadrando
,

—
a* dx* ^ *a dy'

y ac per antitheum ^^</x* =: aa dx* t
,
ergo extrahendo radicem^;^dx =3 m V(.dx^ f )»

hoc eft elementum arez HECK = redaogulo ez HB in

elementum curvz BD j unde integrando, aiea KHBC 3=
HB in curvam BD. Quod erat

COROLL I. Quoties ergo ordinata in elementum ab-

fcilTc zquatur conAanti in elementum alteritis curv{
,
pu«

ti ifdx=; aVldx '- 1 dy* ] femper habetur V(^^-^0g)dx
zzitdy

y
&'A}mma ez ^ftis radidbiua ma) in

dx y
divifa per •

,
dat ordinaum y curvz redificabilis

per aream cujus primum elementum erat ^dx , ut alias

i» Farergo Afpend. i. innuimus.

COROLL. IL Eodem modo , fumpta quavis alia con-

flanti i
,
G V[ dx zquetur b in elementum or-

dinatz ruruis habebitur ^dx = £ in elementum curv^
V(dx* )> adeoque G flat primb V(^^-*0a)dx s*
in elementum ordinatz dj(

,
tumfeeundd dx

33^ in elementum otdinatz d», tam curva prima in «, ,

qulkm curva fecunda in b, eruat invicem, & eidem arez
L ^dx zqualcs i pipptereaque habebitur fecunda curva ,

cujus ordinatz », ad curvam priorem, cujus ordinatzjf, ia
data ratione

,
conflantis a peius affumptz, ad alteram, con-^

flantem^.

COROLL. HI. St LHA Gt Tinea re^a
,
folidum exipfa cir-

ca A F evadit Conus, & fedio H M N hyperbola, ez cujus-

ideo quadratura pendet conflruSio curvz BDE quz du-
&a in B H zquetur arez trapezii re^ilinei HLFB.
COROLL. IV. Similitet ia plano («r infigunt ftqnenti)

expofita quapiam Ggura CTVO cum adferipto ce^angu-

. lo



k> CN VO, & diffcrentiK quadratorum P3, poaatnr

squale quadtatam BL, ut oriatur curva NLO^&fpatio
CM feinper iSat «quale redanguium -F fiM habebittir

curva C MS, qus du& inM C «quabitipatium CT V O,
ut eodem calculo conftat>(icBtviaffim,datofpatioCNLO,

cujus porttooei qusbbcc CNLfi «quales flant redangulo
CN inBM

,
fic pofito quadrato BP =3 aggr^ato quadra-

torum CN, B L ,
refulcat fparium CT V O redangulo

cz CM in curyinn CMS.
,

^ . -
i

' COROLL. Vi CCiffl autem fpatium CTV O infinitis nio-
*

dis (ftrJecem friorm tbeonmMta
,
tonmqme torollaria^in alias

arras cransfocmari poffit, ejufque ordinatarum quadrata^

ezcedere qneant quadratum conftantis C N ,
didifque ex-

ccflibus «qualia quadcataaKarumordinatarum,atque
abfolvi conftrudio CoroDarii praecedentis,manifeftum eft,

alias & alias curvas invicem ,
aut eidem daex C M S ( «z

cujos ungentibus DA in fiP ordinatis, ex tonftrmS pro-

fef. Append. i. ortum 6t ^thim CT V O ) «quales innu-

meris modis conftrui poue
,
imo & fieri in data ratione

,

. fi pro conftanti CN Idtere redaoguli CN V O, alia ma-
jor aut minor in data ratione adhiberetur

,
juxta calcu-

lum Coioilarii 11.

TH£p.
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THEOKMUA XTI.

S
I rami. AB

,
A b iaptunUt ia

tarvam EBh froJacantar ta,

D t
A ad arram cirealarem E />4

centro A dejcrtftam , & Jaftrfictu

cylindrica , <faa frodtret ex
hhet ramo AB ad correffondens pau~

Bam D faper eodem area perpendi^

ealartter ereffo
,
appheetar ad ipfammet radiam A E

,
detqu^

latitadiaem EG
y
ad qaam ordeaetar GF raau AB y erit

carva btnc arta HE£ ^ carva pnmi prapq/itx £ Jib.

D Ucstur eodem centro A arcus BC
,
occurr«w in C

ramo infniti proximo A^</,fitque gf paiicer inbai»

proxima FG
,
atque /N axi £C parallela i Cum ergo

Aimroa ex omnibus ramis £ A, B A
,
^ A normaliter fuper'

arcum £ ere^s aequetur re^angulo A £ in E^, eurco*-

ftrail. erit portio correlpondens ramis AB, kb infiniti'

proximis fuper arcu Dd eredis
,
hoc eft ( ob infiniti exi>

guam differentiam ) redangulum ABinD</=;AE iiu

Gg j ideoqiie A E . A B :: Dii.Gg;fed etiam:: D-^ . BC,
ergo G^, vel /N s BC; fed & ordinatarum differemiau

FN =: ramorum differenriq^ ^C, ergo F/ potentia iequa«-

lisipfisFN, N/, xquabitui B^ pariter potentia aquali

ipfis i C
,
B C ;

quare & tota curva H F/ toti £ B ^ zqua>
bitur. Quod erat&c.

COKOLL. I. Datx curvx EB^ infinitis modis aliam di-

verfam xqualem affignare licebit , prout aliud
,
atquo

aliud pur.dum A, five intra., five extea curvam eligemus

pio centro arcus £Dd.
COKQLL. Ih Sunt autem areat AEB^, Ej?/FH, illa

quidem mvnluta ,hzc ver^ ei^^anfa ( quales 8. expo-

R fuimus)



ijo Appendix. II,
Alimus), unde poAerior femper
eft dupla prioris, nam parallelo*

grammum G N fg ,
& triaogu»

Ium B A6 habent bafes/g
,

xquales
,
ex byfothefi ,

necnort^

pares altitudines / N , .50, ut

)am probavimus
,
unde illud hu-

jus eA duplum . Coafer di6Ia Tbeer. 8. Coroll. 4.

THEOREMA XVII. • -

F lgxfd CEPMy cHjttt

eoordiHOtd P £ ^
P M,

Jtat reeifroca CE P Fjfum-
ptis femper i* f

, p t ter-

tiit proportionalibus pcfi ip-

/fx P AI
, p n

, & conflan-

tem CE
,
ijtta mt radio defcri-

batstr arcas circularis EDd,
fitqme area PECF z: CED
reUangatam

,
itemqae area

p EC{ z:: C Ed rellanpn-

Ium
, & fic fempsr . ju»nif-

que radiis C D

,

C d eodem

centro C defcribanlur arcus

B My b m . Ent curvj E P

E

p curvj EMm aqualis

.

E ScoECz: «,CB a-,ED = ^,PB =: j,D./=: i?-,
erit P F =:«a:r, es conftruftione; fed quia

leroper area PECF — reilangulo CED, feu dupla eft
fcftoris CDE

,

fit etiam
,
ut zona P;>/F fit femper =; re-

Ctangulo CDdy feu dupla talis feflorisj quare aadyix rs
• d^y five a dy:x d^, ideoque a Dd.lm
ergo Iw =: i/j - pH i fed & M I 5^ - PH

,
ergo P/

•
[ poten-
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DeTransf. Curv. 131
t potentia «qualis utrique /H, PH ] zquatur Mxo ( pa.

liter potentia «quali ipfis Iw, MI) unde & tota curva^

E toti EMot «quabitur. Q^od erat &c.

OOROLL. I. Hinc infinitis modis eadem curva E Pp in

aliam EM m «qualem transformari poterit, prout pun>

dum C remotius , aut propiOs ad pundum E acceptum
fuerit, unde varia magnitudo figur« PECN, & diverfa

area EPFC priori reciproca ex hac confirudione cefulo

tat, proindeque & diverfa curva EMiw, nunc contradior,

nunc amplior evadit

.

COROLL. II. Si linea EP^fit quadrans circuli haben*

tis centrum C,adeoquc fit continuatio quadrantis ED,
erit EMj» femicirculus fubdupli radii

,
naro arcus ££>

evadet= EP, propter redangulum CED =3 aree qua-

drantis reciproce PECF duplo fedoris C E P (

t*f. 8. Htigem. UMM. 6. ) s re^angulo CE Pj unde C M cs

CR «: finui complementi arcus £ O
,
aut E P.

THEOREMA XVIll. i

C VrvfCXM, AlD,TQPy
AHN ita rtferantar ,

ut

iaSa abiltbet ordtnata Q^G X H

,

& ad carvam A H ferpendieaidri

H K
y& ordtnata H F occurrente t

ia I curva A 1D ^
quam tangat

OE faralleltt CN^AB definita^

Jit femper quadratam K F ad qua^

dratum F Hy at quadratum EO
ad aggregatum quadratorum data

A B
y & ordinata G Q y fpatio

autem CT GQ^Jit aquale reilan

gulum ex data AB in GX. Erit turva MXC adcurvam AID
y

quilibet artus CX ad arcum correjpondeatem A l yin data ra-

tione AC adAB. R a Po-



iji . Appdudix IT.

P OoafUr fettfcit ACd; «,

s b
y
AF S3<«f-, FI

FH=B_y,OXr; EO=5/',
¥K.i=: '^ ,<iQ ^ f > creo

, «r

ky^btfy fp .yy:: f qq -y

tmi4tbb t = • Pp:
& qitoRiam fpatjmii GTGQ,
feil foTrtma cx omnibus q dy yt

bq^y erit diiferentiando qdy s:

hir
y
Si quadrato q q dy'’ t:

bbdqy
y & ex fapenori equa-

tione f f =J yyyt : p p b by

ergo tt yy dy>^ pp ~ =3 bb^lf*^ >*t pet anfifirtfritt

ttyydy^ :
pp-=i bbd^* ^ •b'bdy\ \.^\jtnr^ bstraheudo 'ratfi-

cemytydy:p=s b f ) >fed quoniam-^. y; .-dy. ii*,

feuyijf : p ^ tydy :p a t ix z:i, b/[dq^ t dy* ]V

ac per Append. i. Oli applicata iu F
,
feu tdx facit ele-

mentum 1‘patii aqualis r^angulo dats A C in curvanL»

AID, adeoque
) , creo habebitur

a t ® X dy*’
|

. V[ix* t 1 • b; nempe -elemtnta eutva CX M ad

elementa curva AI D funt fimper in cadetis conftaiidT&.

tione C A ad kB. QuOd erat &c. >

CX>ROLL. I. Hinc patet, poffe irifinitismodisdata «iK
va A I D aliam CXM in data ratione adignari, ' prout

diverfa curva A H H alTumetur ( cujus tamen ordinat*

HF ad cortcfpondeates/areus datas cnfV^ A I fint 'in hri-

nori ratione ,
qulm fit ratio propufita A C ad A il

) 6t fa-

£Ia deinde conllruStonc
,
que in Theortmdte fuppohitur

,

diverfc fpeciei curva CXM qustfitO fktis&cier» habe>

bitur

.

COROLL. II. Si Tupponatur A 5 :a- AC,, fafta. eaifem_».

condru^ione,habebitur curva CX Ms.date AID.
ca
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OOROLL. 111. Simili artificio^

irudione ,
reloKreffdi> aream datf^ Vti a&liin^^ cnl^^ti

arcus concentricosy aliz & ali^ cuh^ conftrai pdfl^vri
zquales vel juxta rationem przfcriptam correfpondentes

datz curvz > nec quidpiam facilius , qu&m ad efx^ti^lum

przcedentium Theorematum alia
,
&ana htnuiiiefa lirntlis

cdmmatis invenire, ac demondrarc} dno tairuto adhoc
fubjungere non gravabor >

-• .'un at

THEOREMA RVkt •

G Urv* E £b, £ F f//a

>fg»ad AMm
iipNmtumtaAVyAh ‘

duturn EN^trPTy n ,

htc funSa ordinMtis RNHy
r It H

,
BA^

\>'Aykt ABm
qHuiratttm A AF, •vel A nj^

fit fempekfpattHm RAEH
AEGreffan^vte y&ff*’ -

thm tAEh^ r^mgkh-AE 'iAHte aiiftik E Milh a^cB'^

{irekUri E Dd Q D
Dica ettata etrrvatEB yEE BMtktidtok^Hari

,

.
' ‘

S
UppotranturE B ,Ekyk relrqof hincpeAdinnrS Kdei
fferi infinidi ptoiiAAz » ericqur fpatium eleiihetit&i:e!i

RHhr = A E in G^5 linde R K . RE :iGg .fikVMy
cK hyfotb^Jiy F A ^RH 'NA q;^ AE q; fivc f At afibi prd-

batom eft, fflir; Cire, 'fnjf: 9. r: Nw; l>d > ergo ex
zquo pettoibat^, BA ^ A E r: Gg". Di> fed & B A . AE
:: BS . Dd-, ergo BS =5 Gg^:? FOj ipfi autem SfrdifFe^

xen»
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Appendix II.*J4
rentue interceptarum BD,

. ,

sequatur1^0/ differentiX jj^i,
^

ordinatarumCF j ergoSt^j . , ^

Bi =; F/, cum fint hy- ^ \i
pothenufz' (imilium

,
&

”

squalium triangulorunt.j

BS^, FO/; quari? & to-*

ta"curva EBp — curvz

t F/iQuod erat &c.

COROLL. I. Hinc da-

ta curva qualibet EBi,po-

terit infimtis modis alia

£F/ huic squalis reperiri, fumpto ad arbitrium cpiplibet

pundo A, ex infinitis qus affignari po(ToDt;'& faaacon<\

ftttidione, qus in'Theoreinate fupponitur. donec oriatur

prsdido modo curva £F/, qus rurfus mnnitis modis ia*

alias transformabitur, dudis ex quolibet pundo ,veJutia,

raidisiiF
, ac.repetira fimiliconftrodipne,

.

COROLL. II. Si fuerint continu^^iprpportion^les AE^
A N, AB, fiet AEq. ad ANq. ( five RH ed A B) i^t A £,
vel R NI ad A B>rrgo R N =: R H , & curva H £ congruit

reds K£ fpatium^R A £ H f^quod =: A £G redan-
gulo) congruit redangulo RA£N j itaque EN =r £G

F L; quia ver6 in boc cafu BADffeuBDAfDAq.)
N A q, =r N £ q. f A ^ 9 *

ablatis D A q. AEq, squali-

bus, fitBDAc:N£q. undq & CF, feu £L in EA s
FLq. Ergo EF/ parabola efi[ concavitate tamen ad axem
EL obveifa J. cujus, parameter A E. Quod ipfum jam in-

dicaiveraib rv Hngemams pag. 197. curvam fcilicet ,inquam
definunt rami teitio loco proportionales pofi radium, &
fecautem

,
pofie cum parabolica curva comparari. ;

,

" COROLL. 111 . Prbpofito fpatio quadrabili H E N
,
lice-

bit infinitas curvas squales determinare j fumpto quippe

pundo quolibet A, & completo redangulo adjacente eidem
fpa-
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DeTfinsf.Oirv.
fpatio NEAR, junftaque NA, fiat ut AEq. ad 'ANq.
ita RHad aliam R £ , & fpatio quadrimifi RAEH
applicato ad A E, fiat latitudo EG‘,'fitque‘ ordinata GF
=3 5 D , ideft oceflui rami A B fupra A E } fiet curva EF
=3curv;Ej?. - - ' • ;

' ^
'

• ,
-•

.
•.

THEOREMA XX.

E ^fojttis qMihufwit nu-

meris
y
aut liness K ,Ly

X triangulum reSaugulum

eonfiituentibut
y

cujus alte-

rum latus K f^tur =31
,

alterum L zs a adeoque^
lypotbeuMfa X S3 V^;nn f i)

=3 gv Jataqm curoaCAS\
tujus abfciffaC B-s. SyWdi>.
nata BA^y

, fi huic alte-

K.

rm^rva fitfh stu reffonieaty ut aBfeifa G accepta «
J

=« y : g —" n X : g , ordinata GH e^aJat =: m s; n y : e,
t X : g; Erunt curvf CAy Q,H iuvhem aquales.

P R« enim quadratum ipfius Cgy five HD differentie
ax», ideftrff» s dy*- :gg— indydxiggfundx^ :ggi.& quadratum differcntlx ordinat* AD

, hoc eft i/w* si
^ f ergo quadra-

tum elementi curv* HA, ideft t =3 ( «« f i),

i
‘^^4. ^ ^ hypothefi » » f i - gg,unde

( un f t):gg=;
, j ergo fiet dr» f e=</jp» + Pi'

quadratis AI, & l Xy feu quadrato 'elementi Aa curve
t-» A : fix quo liquet propofitum

.

COROLL. I, Pro varietate trium propofitorum K,L,X,
nun^rorum aut linearum

,
infinitis modis variabitur cur-

V* Q H priori squalis conftrudio

.

CO.



v<VAiui.L>. ' M' '

C AS, 6( algcr

afaica » etiam QU U* '

eti^, nam ejua co^
,

ciihatz ^ determi» '

nantur per ipfas coor-

dinatas prioris x
& per datas lineas K,

L, X.

•\ .

C O N C L U S LOi.

I
Nnumerx itaque habentur folyiiose» ErMtmatit Btmtm
»//(0»/,quod ab initio hujus ^j>p«adic}& pcopo&ii^Ait

quidem, cum generatim invenien^< Gutvajm.datx n^ia*
lem, five algebratica fit, five non i tum^et^-etianadetemma*
ti iuut ,fi data curva fit algebratica, etiam aba talis tefutee»;

Hoc quidem pofitemum fpeciatim 14.& %o.

m in eorum.^^ollatiin notavijmusi.iUpd-venb ptinaum in-

omtubus teUquis. pofi dcK>decimwti. occurrentibus Theo>
Mtna^/bus ,^eofumqi)e cQcqUaiiiis pr^iUri, poffe innumeris
modis, qui ex do^rina procedentium omnium piopnfitio»

num , ad ttanafottyatipnem (upetficierum fpe61antium
,

infihicaiip tutius vaxi^tat^m fufeipiunt, abundi docuimus;

<^a,mqulim ,&' nonnulla alia huc pertinentia jam faerant

Itliobis ante vulgata i» f/c/)?. GcQmetr. «d Tb. Cruam ubi

ttMfa. 19. n^dum attuli., quo data qualibet figura, \ cur-

va linea reija illam lubtedente comprehenfa
,
cylin-

drus ipyeniatur , cui illa ita circumvolvi polfit
,
ut ni-

hilominva talis curva linea in uno plapo jaceat ,
fitque

^ufdem' cylindri tranfverfa feftio: quemadtnodum ex cy-

lindro fuper Cycloide.eca^oredio ti,^yerfa(habeiur oqua-

hs dato P^^bdlo., quo eidem cylindro advolvitur, ut ibi

demonfiravimus; £t ex cylindro luper Tradoria erei^o

fecc-
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fecaiur Ldgarithmica « *c gatieratim

,
6 relatio ordi-

natarum ad axem
,
mutetur in relationem ordinatarum

ad curvam
,
ex cylindro fui>er pofletiori oirVa excita-

to fetabitur ui>gul3tis rupctlicies
,
definena in curvam-^

priotem
,
que divecfa pcriium fuarum pofitione jacebit in

^ano fecante : idque ex methodo tangentium tnverfa t'a>

cilh deducitur, tantdm enim curva decermioanda eft,cu>

jua tangens tz fubtangenti prioris cutv^ dat$
,
ut hfc ex

illius cylindro ablicindi queat i idque infinitis modi^ ha-

beri poteft
,
pro varia axis ifTumpn longitudiii\>

,
K poib

tione, ejufquc proportionali feftione cum axC cMvf da-

tj. Similiter, translata figura data in qHiftilibtl cyliftdti-

cam fiiperfkiem ( vel etiam ih Ooiiitam redam
,
ut alus

docui ift tnJem Efifi. Oeom. h. 7. ) ac perprtditularibus CX

quolibet ejus curv{ fic complicat^ pundb ih aiiquod pla-

num [per axem, aut diametrum, aut ordinatam quamlibet

bafis cylindrici, aut conic|, qua libuetil inclinatione, ttatkl*

dum, vel aliud huic parallelum ]
demilfis, gertevabitut tyiitu

drica qo|dam fupcrficies
,
qua in planum cxpanfa tutVfm

exhibebit diverfz naturz ,
(ed priori adamufiim zqUaUSi.

Sed ciira non femper hoc modo res geometrici expe-

diri queat
,
binis dumtaxat modis infinitas hujus

ulliani Problematis folutiones didis Theorematibus 14 ,S
20 propofuiCTe, ac demonftrafle contentos ero

,
qit* CtSi*.

gianz
,
& Bernoullianz folutioni

,
tn Acltt »7*5*

Mevjih. Afrtlisy& Augnfti ^daAxim publicatz adiUrtgi Joti

taffe merentur
,

fi quJs illi pofiulant, vel allbrhunt, CUiitJ

noftris conftrudionibus conferantur.

Nimirum in foliitione Craigii monetur, ftv dX
ajfhtfiatur maior ex u, du, & deternunatts W
/orer qtiai:tt:atlim d x

,
d y/W fnmmahles j qUart» conditio-

nem D. Btrnoollius zqui difficilem ,
aut forti difficilibi

rem ibfo Problemate pronuntiat
,
unde fUam ipfe fubdiC,

<t Iflbttr quodam obrcftioms, & fabrepthnii ,qoetn idem Vit



138 Appendix II.
CI. ingeniosi excogitavit

, pendentem ,cui &daa Poftula.

ta promittit, quorum fecundum eft

,

Cnr^utm algebratcam in

fartes quotcanque sque amflas Jecari fpjfty eo fenfu, ut ex-
treme fedarum partium normales angulos asquales conti-
neant:.id quod fatis difficilis indaginis non nemini vide-
bitur, cdm pr^tcr fei^iones conicas, in quibus ex fvof. jo.

Itb. 2. Apollontt conflat modus id exequendi
,
in aliis cur-

vis non llatim fefe obviam proponat praxis, & metho-
dus di<^x feftionis,ut non poflulandam

, fed indicandam,
ac d; monflrandam quispr^fumere pofleti unde & aliquana

in praxi moleftiam id quandoque allaturum fatetur ipfo
. Bcrnoa]\ius dt3orttm ASoram pag.

Quldfi ergo independenter ab ejufmodi motibus obre-
ptoriis'

,
aut fubreptoriis

,
quos veteres Mathematici ad

geometricam Prbblematum folutionem *gti admifllTent,

& abfque prxdido Poflulato fecundo
, per folam inven-

tionem verticis dat* curv* (qui habetur ex maxima ,au^
minima ordinata ad redam politione datam

,
per metho-

dos jam vulgatas ) doceat quis modum geometrici deter-

minandi punda lingula Curvarum motu ebreptorio
,
vel

fubreptorio genitarum, nonne operat aliquod pretium fu-

turum elTet? Id nos jam fequenti conUrudione prsftitille

confidimus, ex qua alii infiniti modi ad folvendum Ber-
noullianum Problema deduci pofsunt.

Eflo igitur cur-

va data AMD, cu-

jus extrem* tan-

gentes AC, DGin
pundum C con-

veniant. Polita ip-

fi DC=3CO,jun-
gatur DOjfecans

' curvaro in P ,
&

portionis P M D
ver-
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De Transf. Curv. 1^9
vertex fit Q ( in quem fcilicet incideret maxima ordinata

curvx ad pofitione datam DP >’ eritque tangensGQB ipfi

D P parallela
,
adeoque ad priores tangentes xqualiter in>

clinata : ordinetur jamBEparallela AC, longitudine squa-

lis ipfi BD: mox rui fus dudta quavis alia curv; tangente MR,
ad pundQ M ip(is A,&Q interpofitum,.ponatur fimiliterDR
sRH,&jun^aDH fecet curvam in K ; tum portionis DQK
determinetur vertex I

,
fitque I L tangens curvz in I

,
quz ad

utramque tangentem DR, MR xque inclinabitur
, & fa-

tangentis alterius portione MS = IL, ordinetur pa-

rallela eidem AC reda S F =: L D ; eademque methodo alia

fimilia punda F determinentur. Perfpicuum eft,curvam AF£
per hxc punda incedentem

,
eandem ipfam elTe

,
ac quz per

motum obreptionis curv9 QD fuper ^qu^ amplam A M
ItD. Bernoullio defcribitur ; itaque erit'illaalgebraica

,
pe-

rinde ac data AMD, atque huic prorfus ^qualis . Quc^G
ad contrarias partes conftrudio fieret

,
nempe ^ Q versds

G fecareturs Q B ,& ab M versCis N fumeretur s M S vel

IL, atque ad inferiores partes ibidem ordinarentur B E ,S E
xquales ipfis BD, LD, oriretur curva xqualis diSerenti^

curvarum AMQ,& Q1 D ,quam motu mbreptionis Vir

Cl. defignati unde fi fuppboatur dau QJO,^fitaQMA
ejus dupla [ per duplicationem ramorum ab eodem pun<

do
,
velut B

,
exeuntium

,
& ad curvam pertingentium ]

,

orietur hac arte nova curva s eidem datx QIDj Quod
erat inveniendum

.

FINIS.

DEO VERITATIS GLORIA.

Qmis leget bsc ? Min tu ijlud ais ? Nemo Hercule . Nemo ?

Vel dao, ’»et nemo: turge
^ ist miferabile. Quare?,

A. Pctfiius Sat. X.

AP-
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APPROBATIONES.
NOS D. DAMASCENUS DE MUTUS

Ahhts SS. Hfffolyti^ & Ltutrentii de Eawntia,&
totius CamslduUisfis Ordints Cesserslis.

C UM opus infcriptum Quadrttuta Cittuii
y & HyfeHto*

Id D. Cuidonis Graudi io Pifano Atheneo Le»

doris iKsftrse Congregationis JMohachi
,
aliquoc ex ea*

dena OMgvegxeione S. Th. Magiftri
,
quibus id coonoiBdiil

foit; s^i^noWtint, & in iucem edi poiTe probaverint^

facultateffrfacHnufr, jtit Typis mandetut, fi iis
^
ad q\K»

fpcdatV vfdebiAir ’ Datum Faveotin ex aoftco Moaaefie*

siO’ S6. Hippol. ifc>La«r.'dic Aprtlis 1703.

'

D. Dwdftetstis de Msstiit Jhbds Geaer. Cemald.

tOtto * Sigilli

.

"
'

, .
” D. Matius fctijt Tetrari CaitteH.

• ' htsfrmUttUr ^ Aooi^l de Lao/iranchis Chicchuli

CaMo. & Vicar. Oener.

JtHyrmatur i Cancell. Sw 0£ Pifarum

.

Reitssfrimatur. Aot. Franc. Palmerini Vic Ccn.

Teimfristiasur. InqUifit. Gen. S. OfF. Pifarum .

Additiones Imfrimasst. Ant. Franc. Palmerini V. Gcn.

Addilioxies hdfuisuemi. Vic. Gen> S. 0£ Pif.
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